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PATRITIO GENVENSI- 

T hocTibi Opufeulum confecrarem, 
mc primo id imgulir , lUuftriilimc, 
Dominc , <quod iicuti Mathematicap 
^™^^™ fcienti2C,magisquamcan:erafortafsc 
V^^—^ i ft u dia licterarum , a pncftantibus no- 
bilitate viris excohintur,ita fub illuftrium genens 
claritate virorum aufpicijs prodire geftiunt in lu- 
ccm . Inter hos vero Tu illico occurrifti,qui fem- 
per animo obuerfaris meo, longa ferie numerans 
auos, ac proauos prxclariffima ftirpc nobiles, qui- 
que Patrem prsefertim habes toto terrarum orbe 
celeberrim* Reipublic* fuprcmum moderato- 
rcm, acSercniffimum Ducem. H«c porro, aiia- 
que innumcra fanguinis Tui dccora, qux maxi- 
mumpretium addunt amori, quo profequutus 
pcrpctuo fuifti Mathefim mcam , & cum ipto 
languine velut hsercditario iure a maionbus ac- 
cepta, vel cum annis Tccum aduka virtutum, 
* om- 



omnium ornamenta breuiilima? littexx finibus 
includi nequeunr > prseterea nc iljorum comme- 
moratione Ixdam modefKam Tuam, hirtoricis 
enarranda permitto . At crimini verteretur mihi, 
fi aliud pratermitterem nomen,quod me ad hanc 
nuncupationem validius vrfit > ia vero eft perpe- 
ruum itudium, & cura, quas diu folicitam tcnuic 
Mathefim meam , vt nin par pari referret , reci- 

!>roco faltem aliquo munufculo veneraretur il- 
urn, a quo fe honore fammo gaudet afFe£fcam> ♦ 
Quanto ardore in illam ferebaris , quanto ftudio 
in vnum cogebas quidquid meum nancifci pote- 
ras, cum hic iunior Mathefim cxcoiebas : quanu 
fynceram erga illanv in hunc vfque diem, amari- 
tiflimi animi voluntatem conferuafti ! teftaacur 
hoc multiplicis .& varij argumenti longiores ca- 
thalogi manu tua confcripti quos penes me ba- 
beo: teilantur non pauca diuerf orum tra&atuum 
volumina a Te eleganti calamo confcripta,atgue 
in patriam afportata : te/lantur liteerse , quious 
hinc petis poft difcefTum Tuum a me habitas 
prxle&iones • In his onlnibus a me quidem tra- 
dita , fed tamen aliena identidem meis permixta^ 
fingulari quadam optimac indolisinduoione ada- 
mafti. Quam Tibi hic oftero Logiflicam omni 
ex parrc arbitror meaiti . Ha?c commodam me- 
thcKlum continet circa quamliber quantitatemL» 

in- 



infKtuendi Mathematicos difcurfus,fiue per illos 
Problematafoluendafint, fiue Theoremata dc- 
monftranda. Etquoniam non Arithmetics mi- 
nus, quam Geometriae aptatur, vltro fubmini- 
ftrat, atque expeditas reddit alas illas, quibus Ma- 
thefis in altum elata , celeri volatu aflequitur 
non folum qux terrarum interuallo a nobis difli- 
ta funt ; verum etiam in remotos maxime a no- 
bis cxlefles orbes enititur , & totam hanc rerurru 
vniuerfitatem celeri curfu metita , omnia naturse 
arcana perfcrutatur . Quopadto mea Logifticn_, 
manu quodammododucat ad primos Mathema- 
ricarum vcritatum fontes , deinde ex illis doceat 
deriuare , ac demonftrarc fingula (iue Problema- 
ta, fiue Theoremata Mathematica, ex eius le- 
<5Hone facile inrelligcs . Vtinam 6C Tibi prefi- 
dium pnebeat, & mihi, vt demonftratiua cogni- 
rione aliquando aflequamur, minimum efTe & 
omnino contemnendum quidquid menfuratur a 
tempore . Cuius menti hoc vnicum alte inhas- 
ferit Theorema, ille profe&o toto non aberrabit 
caelo in folutione Problematis , quo in hoc exilio 
mortalitatis nullum datur praflantius , vtilius 
nullumj fedmodum inuenict adipifcendi bea- 
tam quarnos in Gelo manet aeternitatem , a qusu 
aberrafle , cum ipfa veritate omnia perdidifTe, 
efh Vr poft varias per Logifticam rclatas inge- 
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nij palmas huius tandem Problematfs folutio- 
nem aeternum Tibi gratulari valeam flagranufli- 
me cupio. 
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Humillimus feruus in Domino 

degidius Frtncifcus deguiigniu 
Sociewts I efu* 



AD LECTOREM > 

COmpendiofa fcriptione in quatmr Libros diftrtbutam~j , 
pralo commtferam y illius fcientia traclationem , quam 
appello Logifticam *, varijs tamen ex caufis , Jatis lcntc 
properabat opus incboatum , atque auide expeclatum^» 
ab auditoribus meis : primi JJbri impreffio necdum erat ab* 
Joluta%quando vlterioris tnord impatientesjpreabus permtjcetido 
expoftulationes* eam fibi operis partem petcbant* qu<e ad v]'um—> 
Jufficeret, dum expeclarent reliquam : preces natd ex folo ardo- 
re profictendi in 711 athematicis , inefficaces efSe non poterant 
apud eum , cui eX ojfftcto incumbit , & tam l-audabilem ardcrtm^ 
fouere , & tam vtilem profeclum curare ; ne tamen muttlum ali* 
quid prodiret in lucem , d pofteriori parte noftrje Lvgiflica , qux 
Jpeculatiuam magis redolet > Jeparaui anteriorem magis pracli* 
cam% atquead problematum JoJutionem immediate ordinatam^y 
bac pars totiuj operis titulum prafert , Deo enimfauente , breui 
accedet altera , atque ita habebttur illud, quod compendiosepro» 
mittitur in tttulo : pro cuius pleniori inteiUgenlia , oper&prcaum 
erit refleclere ad ea qua btc addo . 

Apud Mathemattcos fatis familiari vfu receptum eft,quan» 
tttatem diuidere in cnnttnuam & dtjcretam: atque etiam Matbe* 
fim diuidere in Geometriam & Aritbmeticami has diufiones non 
damno, i/las tamen admittere non pofiurn talifenfu , vt Matbe- 
maticis contemplationibus non concedant vllam quantitatem^* 
qu£ conttnua aut dijcretanon fit,ttcque vllam admittanl propo- 
fitionem Mathematicam , qux non debeat dici Geometrica vel 
Arithmetica : fic enim Mathefis amitteret propvfitiones, ampittu* 
dine atque zniuerfalitate^ cateris en<nibus prJfianttores, in qui- 
bus agitur de illa quantitate * qua neque ad cuntinuam ncque ad 
difcretam reftricla eft , licet ad vtramlibet fit rcftringibiiis • 
Quandoquidem critm GeometrU obieclum non magis late pateat 
quam continua quantitasfo Artthmeticd obieclumvltra quan~ 
tttatem difcret&m non extendatur t extra Gecmetru atquc Aritk* 
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meticd limrtes conftttutd funt UU propofitiones * qudaguntdc~> 
quantitate non reftricla adcontinuam i aut difcretam. £)uid- 

qutdvenale exponttur y fuum facere poteft emptor yfuum tamen~> 
dicerc nonpoteft ntfi quod emit . Quilibet Mathefim poteft addi* 
fcerc, Joli tamen illi dicendifunt Mathcmatici * qui Mathcfim^» 
didtcerunt j pari modo non fufficir Jupra memoratas vr p fitio^ 
ncit tum ad Geometriam y tum ad Arithmeticam reftrtngi pojfc,, 
vt dicantur Gcometrtca aut Arithmeticd ^Jedquamdiu ad w 
tinuam vel difcretam quantitatem reftricla non funt , manent 
extra acluale dominium Geometria atquc Aritbmcticd : manife» 
Jtum tamen eft hutut generis propifitiones Matbefi propric conuc- 
nire : praterea quia tum ad continuam, tum ad dijcretam v uam- 
lif/et quantitatem reftrtngibiles quidem Junt , fed tamen necdum 
rfftriita* cttcras propofitiones Mathematicas fuperant smplttu- 
dme > atqne vniuerjalitate : neque eft qui ignoret vttlitatem rc- 
fultantcm ex matort propofitionum ampittudtne , atquc vnt uerfa- 
titatc . Vt igitur Matbefi non reftricld ad Geometriam , vel 
Artthmeticam% fua rclinquerem : atqucab his>&ctiam fnferfc* 
Jcpararem, qua propriafunt , vel Gevmetrid , vel Arttbmeticd , 
quantttatem non reJiricJam ad continuam vel dijcretam » appei- 
Idui quantitatem vniuerjalem : & Conjequenter propojstiones 
de vniuerjali quantttate agentesy ncm naui prop>fitioncs vritucr- 
jltlcs: ipfam quoque fcicntiam qua folas vrituerfules propofitio- 
nes ampleclitur , dixi Mathcfim frniuerfdem : quarc , fctcntia 
quxGcometria appcllatur% non attribuo nifi propifitiones qua 
agunt de contmua quantitate, vltra quam Geometrta obiecJutTL^ 
nun extcndttur \ ac deritque illt fcientia qua dicitur Aritbmcii- 
ca t O 1 pro obieclj non habet aham quam dfcrctam quantitjtem , 
non cuncedo ritfi propofitiones qtu agunt dc quantttatc dfcreta-* . 
Lx bis tnbus Jctentijs intelligo conftitui eam fcientiam , qu* vfi- 
tato nomine appeilatur Mathefis, & a me diutditur in Mathefim 
vniuerfilem , Geometriam > & Arithmeticam . Qj*o fruclu tns 
hunc modum Mathefim diuidam f qua vtilitate paulatim ad vni* 
uerfalcs propofitiones meos deducam , atque ailahorem , his prc- 
pjfitiunibus dfcurfus hrgfticos accommodjre , aducrtcre poteris % 

ipfam 



ipfam Logtfticam percurrendi . Cdtcrum in prddiclis tribui 
fcientiis inquss Mathcfis diuiditur , adeoque in tuta M.ithefi > 
nxhii inuenitur %n'tbilftabtittur ,nifi per Mathemuicos fiue dc- 
monftratiuos difcurfus,fccundum Logicdleges inftitutos, boc eft, 
per lcgittmos fyll#gfmost aut enthymemata, in quibns mhil > vt 
vcrum admtttatur > prdter principia > aut conciufiones ert ipfis 
principiis legttimo difcurfu illatas : atque hic communis eft fcn- 
Jus Mathematicorum : qui non parum ab inuicem diffcrunt circa 
modum >& ordinem adhibendi difcurfus Mathematicos : in quo 
modo atque ordtne* fi non tota', certe prdcipua dtfficuitas verfa- 
tur% qu& impedit aiiquem fx iogico fieri Mathematicum . Re~ 
quirttur,fed non fufficit amhuiandi peritia > vt perueniatur ad 
defideratum termtnum , & inter plures vias qud ad cutndcm^ 
terminum ducunt, alid » aliis prdftare pcffunt , aut amanitate^ > 
aut facilitate , aut fecurttate 9 aut breuitate, aut aliii eiufmodi 
tituiis\ tcrmini Mathematicis propofiti , funt propofitionrs fpc- 
cJantes ad Alatbefim, qud cxaminandd, vel inueniendd,velfta* 
bxltendd proponuntur : vt ad hos terminos perueniatur % rcquiri- 
tur quidem^fednon fufficit dcmonftratiuorum dfcurfuum notu 
tia, quam docet Logica, qudque non maie dici pofiet ambuiandi 
peritia : viainfuper fcienda eft, &hocnominc appcllari pjfet 9 
modus fiue ordo adhibendi difcurjus Acmonftratiuos , cofque di- 
rigendi ad prop< fitum terminum . Jam veroiicet Matbematici 
omnes, ad Mathtmaticas veritatcs > dfcurjsbts tanquam pedibus 
ambulandum cenfeant, non omnes tamen conueniunt circa vias 
per quas amhulandum fit : fed in his difcurfibut inftituendis , 
dtucrfi , diuerfum modum , atqup ordincm prvpanunt ; nos alio- 
rum placita, neque propugnanda , neque impugnandj fufcepimust 
fed fub titulo Ljgifticd, exponere votuimus , modum atque ordi» 
nem qutm tencmus in dfcurfibus Mathcmaticis , & quom.do 
cos dtrigamus ad propofitum quemiibet terminum , hoc eji » ad 
quaslibet propofitiones Mathcmattcas examinandas » inuenien- 
das t aut demonftandas > quemadmodum vero ambulandt pcri- 
tia, coniun&a cum notitia viarum fffi:it, vt ad quemiibet pro- 
p'>fitum terminum perucniatur,ita demonftratiuorum diftwjuum 



wtitia, qu£ a Logica fubminiftratur y coniuncJa cum Logiftica^, 
qua docct modum, atquc ordtncm quo talcs dfcurfts tnfhtucn» 
di funt ,atque dirigcndi ad quamlibct propfitioncm Mathcma» 
ticam, ctiam fufficit, vtqudlibct propofitia Mathcm.\tica , fiuc^ 
quodlibct Mathematicum Prob/cma , aut Tbcorcma cxjminc- 
tur, itiucniatur-i aut ftabiliaiur : quandoquidcm igitur Logiflica^ 
quam tradimus , fupponat paulo antc mcmoratam Logica noti- 
tum, mamfcftum cji >Logiftic£ y Mathcmaticum nullum Proble- 
ma infolubxic > nullum Theorcma indcmonftrabile inucniri . 
An Logifttcam lcgitimc proponam^ atquc cxponam* non cft meum 
iudicare, qui in propna caufa iudex admitti non debco , tibi 
Lcclory hoc iudicium relinquitur , tcquc hoc vnum rogo , vt ins 
bonum commune meltorcmaftcrasyfidamnas meanu-f 

EGo DominicusBrunaccius Socictatis Icfu,in Prouincia Roma- 
na Pr*pofitus Prouincialis , poteflatead id mihi facta a Patrc 
noftroGenerali Io.Paulo Oliua, faculratem facio,'vt Jibcrcui ti- 
tulus Logiflica,i P. Agidio dc Gottigniesnoflrs Societans Sacer- 
dote confcriptus , & eiufdem Societatis doctorum virorum iudi- 
cio approbatus, typis mandctur,fi ijs,ad quos fpeclat, ita videbi- 
tur . Jn quorum ndcm has lirteras manu mea fubfcriptas,& figil- 
lo muncris mci fignatas dedi . Romse 4. Septcmbris 1^74- 

DeminicHs Brunaccius » 

Imprimatur, fi vidcbitur Rcucrcndff. P. Mag. Sac. Pal. 
Apoft. 

1 \de Ang.Archtcf.V rbVicefg. 

Imprimatur , 

Fr. Raymundus Capifuccus Ord. Prxdic. Sac. Pal. 
Apoft. Mag. 



PROfcMIVM- 

Inquo prius compendiose proponitur fumiruu 
torius noftras Logifticae : deinde breuirer 
declarantur fingula capita Libri primi . 

Laronem mcmorant alicuiusregulxinuentorcm-j , 
qnam nonnulh Algebrae , veJ ctiam Analyticai 
regulam appeUant ; hacc a non paucis maximi no- 
mmis Mathematicis, finguJari ftudio fuit cxculta_», 
femperque fummo in precio habita , prifcis u- 
men temporibus , ita Arithmeticas, erat accomo- 
data , vt Geometriae parlim defcruiret ; nequi 
ante prsefens fxculum lucem viderunt lucubrationes eorum , qui 
hanc regulam, ita propofuerunt , vtnon minus Geometria: , quam 
Arithmeticae erTet accommodata. Apudvarios authores, qui fcri- 
pferunt de praedicla regula, vel ctiam de Arithmeticae elemcntis , 
vfitata eft vox Logiftica : verum , quidquid fit de fenfu in quo 
hanc vocem inteJJigunt , a nobis ita adhibetur , vt Logiftica non_» 
male dici porTer, circa quantitatem dcmonftratiue difcurrcns fcien- 
na i huius Logifticae pars non poftrema , fcd , vt ita dicam pra- 
clica, iiue ad praxim immediare ordinata, Logifticae rerula ap- 
pcJIatur , cjux non diftcrt ab illa rcgula , quam pauloante dixi- 
mus ab aJns , aut Algebrae, aut AnaJyticae , regulam fuirTe nomi- 
natam , hasc Logifticas regula , problematibus fcluendis porifli- 
mumvtiJiseft: ea tamcn , quae rcquirunrur rn ordine ad ipfius 
Rcgulae vfum, ita a nobis proponuntur , vt , non minlis vtilia lint 
theorematihus demonftrandis , inueniendis , atque examinamlis , 
quam folucndis problematibus , quod Ci lta eft , quam verc alij 
afferunt, praediclae regulae eam vim cfle, vt, nullo quaeftionum , 
fiue problematum genere limiretur, tam vere de noftra Logiftica 
pronunciari potcrit, eam , nullo, aut thcoreroatum , aut problema- 
tum gcncre Jimitan, atqueadeoper Logifticam inueniri , ac de- 
monftrari porTe , quidquid Geometriai aut Arithrrcticai prima-* 
principia cxccdit , arrogans n<-nnulli videri poffet hoc pronun- 
ciatum , tamen , non tantum verum , fed planeeuidcni intclligct» 
cx ijs quae diccmus Libro Tertio : intenm fi placct habeatur fal- 
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'fura , quandoquidem enim ad ryrones fcribam , atque illos in_> 
Mathematicis inftitucre vnicus Scriptionis nofTrx finis fir, etiam_» 
in fcriptione modum , atque ordinem fequor , tyronum inflitu* 
tioni magis conuenientem ; hinc Libro primo , nullis adducTis 
rationibusj atquc prxtcrmiftis difputationibus , vt in pracTica Geo- 
metria» atque Arithmetica vfitatum eft , breuiter propono , prius 
quidcm qux ad vfum LogifTicx regulx dcferuiunt , deinde ipfarru» 
regulam , ac denique Libro fecundo in varijs exemplis regulx 
vfum dcctaro i a facilioribus , quantum poffum > fcmpcr gradum-» 
faciendo ad difficiiiora • Abfoluto in hunc rnodum Libro primo > 
ac fecundo , qui duo Libri potiilimum inferuiunt ad LogifticX 
regulx vfum acquircndum , Libro tertio pauloaltius refiimo, at> 
que expono>tam di£tx rcgulx, quam vniuerfx Logifticx noftrx 
inferuientia principta , & probo finguJa qux probatione vidcntur 
mdigere . Nonnullas controucrfias > qux ad profundiorem prin- 
cipiorum intelligentiam non parum videntur prodefTe > in quar- 
tum Librum rci)cio> vbi illas allatis vtrtmque Argumentis propo- 
no > atque ita quatuor Libris compleclor, qux exiftimo neceffa- 
ria > vt aliquis ex Logico fiat Geomerra > atque Arithmeticus i 
In hac noftra LogifUca nihil fuppono aliundc cognitum, nifl eam 
Logicas partem > quae docet requifira > ad iegitime efFormandos 
fyilogifmos» atque enthjrraemata > pracrerea Arithmericx prafticx 
cam partem > qux docet numerorurn addirionem , fubtractionem > 
multiplicariancm> diuifionem , atque auream regulam , denique^y 
aiiat a nobis edira Geometrisc planx elemenra > vel falcem in itlis. 
contenra prtma Geomctrix princrpia • 

His brcuiccr prxmiffis circa noftram Logifticam > vniucrfi 
Libri ptimi matcriam pauro fpecialius declaro . Hic libcr in no- 
uem captta diutfus cfl k prxcipuus finis eius cft> doccrc vfum_> 
Rcgulx Logifticx , qux porTremo huius Libri capirc cxponicur» 
atquc aliquot exemptis dcclaratur r prxcedenria captta conrincnt 
varia qux vtilia funt ad commodum vfum regulx Logtfticx . 
Primo capite proponitur modtis, commodc atque compendtosd 
fcribendi varios. numeros > ac voces , qux fcriptio eam fcrc iro 
Logtliica commoditatcm arfort , quse in Arithmctica pracTica ha- 
betur a notis arithmeticis , quibus numcri exprimi confueuerunr, 
vt pofTinr addi, fubtrahi, multiplican,& diutdt,&c* Licet enim_> 
dcccm notx Arithmeticx praciicx lurTiciant» ad fcribendos quof- 
Itbet numcros dcterminaros , hoc cfT , qut ccrram atque determi- 
natam vnitarum mulrirudtnem tndtcant, non fufTkiunt ad exprt- 
mcndcs numeros mdeterminatos > hoc cfl> illos qut incerr.tu» 
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fiue indcterminatam vnitatum multirudinem /Igniflcant , huiufmo- 
di indeterminatos numeros Alphabeti litcris cxprimere confue- 
ucrunt Arithmetici, qucmadmodum Geometrz quantitates conti- 
nuas Jiteris indicant, huncvfum retinemus, quia tamen diucr- 
fos numeros indetcrminatos debcmus cxprimcre , literis nume- 
ros reprsfentaatibus , apponimus , qux fufticiunt ad eam diuer- 
fitatcm indicandam , quae proLogiftica neccuaria eft . 

In fecundo Capite docemus operaiioncs vniuerfaJes , hoc cft 
additionem, fubtractioncm, muitiplicationem, diuifionem , atque-» 
radicum cxtractionem , quae opcrationes non foium numeris de- 
terminatis conueniunt, vcrum etiam alijs quibuslibet quanuta- 
cibus comrnuncs funt , & hac de caufa vniuerfales appellantur • 
Produc^acx huiufmodi operationibus vniuerfalibus 9 fubinde Jon- 
ga funt , atque incommoda , <juomodo hoc cafu ad breuiora atque 
commodiora reduci poftint , docetur cap.^. 

Si rectcexpendas haec tria capita inucnics nihil in illis doce- 
ri 9 nifi modum compendiose fcripto exprimendi , quantitates , 
opcrationibus vniuerlaiibus feruicntes $ vel ex talibus operationibus 
produdxas, 

In fubfequentibus duobus Capitibus de xquationtbus agitur ,~ 
cuius maximus vfus in tota Logiftica £x. gr. vt inferatur inter fe_? 
«equaliaen*e,quae eidcm tertio aequantur; vel vt ex acquatione inter 
numerum determinatum atque indeterminatum cxiftcntc, inuenia- 
tur valor numeri indetermrnati,atque ita cognitus fiat,fiue determi- 
natus,quandoquidem igitur aequationum vtiliras roaxima fitinLo- 
gifhca,& tamen quadibet aequationes non fint aequalitcr vtiles,quar- 
to & quinto capite traduntur modi>quibifS ex vna %quationc,diuer- 
fac aliae inferri poflint , vt fic ex minus vtiii , ad vtiliorem perue- 
niatur , id tamen cap. 4. docetur independcnter ab vlla mutatio- 
ne numerorura , aut quantitatum , inter quas inuenitur aequatio: 
quinto capite idem docetur , fed dependcntcr ab aliqua muuuonc 
numerorum , aut quantitatum, tnterquas prtoraequatio confiftc- 
bat : ijs enim quae quarto capitc tradita funt , coniungendo tlJa^ , 
dequibus agirur in tertio capite , docetur modus,quo longiores, 
atque adco molcfttores, & minus vtilcs aequationes , mutari poifint 
in brcuiores, atque magis vtiles. 

Prxter modos cap.4. cV 5. propofitos , quibus ex vna_» 
aequatione altera inferri poteft , non pauci alij , immediate ha- 
bcntur cx veritatibus cap. S. propofitis , atque ex illis , noru> 



infcrtur altcra asquatio , etiam exiftens inter quantitates abfolutas, 
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vcrum ctiam cx a&quationc confiilcnrc inrcr rarioncs > infcrtur 
xquatio confiftens inrer quaneitarcs abfolutas : 6c vkiflim cx 
xquatione confiftente intcr quantirares abloJutas , infertur aequa- 
tio confiftens intcr rationcs . Sexto , 6V feptimo capitc agitur do 
rcfoiutione numcrotum indctcrminatorum , hoc eft quomodo 
in varijs circumftantijs inucniri poflit valor numeri indctermina- 
li , quod capite 6. docetur dependentcr ab aiiquo numcro ciuf- 
dem Claflis, cuius valor cognitus ilt : hoc idcm capitc fcptimo 
docetur , fed dependcnter ab aJiqua sequatione . Oclauo capito 
proponuntur deftnirioncs , & vcrirates aliqu» magis neceflariae 
pro Logifhcac rcgula • In hunc modum traditis rcquifitis pro 
Logifticre regula , capite p. proponitur Logifticae regula , cV dc- 
ciararur varijs ciufdcra probJemaris folutionibus , atque ita Libro 
primo imponitur finis . < 
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LOGISTICAE 



LIBER PRIMVS. 



NOta primo . fi occurrant voces aliqn&y magis fvoprie 
fpeftantcs ad noftram Logifticam , atque de illarum 
fignificafione dubitetur , confnli poteritindex , vel 
initium capitis oclaui huins Libri', vbi tales voces breui' 
ter exponuntur : cr maltti Logiftic# ftudiofum pro eiufmodi 
vocum intelligentia ad ditlum caput remittere , quam de- 
finitiones fcparare d reliquis I.ogJ^icA principjjs , qu£ vi- 
debantur fpetlare ad Capttl otlauum» 

Nota fecundo . quoties elementa citantur $ fcrmo eft 
de noftris planx Geometrut elementis Romx cditis 1669. 

CAPVT PRIMVM. 

ExponunturChara&eres, &notx, qui- 
bus vtimur infcriptione 
Logiftica. • 

I N omni fcriptione adhibentur chara- 
cleres , cui vel foli, vel plurcs fimul , 
atquc certo ordine difpofiti , reprae- 
fcntant voces,quibus enunciantur con- 
cepius mentis* Tales characteres funr, 
qui in Alphabcro contincntur ; & 
cjuamuis Aiphaberi charaftcres fuffi- 
ciant > eriam ad expohendas voces , quibus numers 
enuncianmr, tamen maioris compendij , atque com-, 
moditatis gratia , ab Arirhmeticis alfumunrur alij cha- 
racleres , vel notac , quibus compcndiofius fcripto ex- 
primantur numcri. Eiufmodi characleres , in vulgari 
.Aritbmetica vfirati , funt fequentes decem 1,2. 4. f. 
&7.8.p.o. Praeter hos chara&cres in vulgari Arithrae- 

tica 
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• tica vfititos , non nulli alij a nobis afTumuntur in fcri- 
ptione Logiftica, quos hic bieuiter exhibco, cunu 
appofitis vocibus quus re^ rcsfcntar , 6V <]ux pro chara-- 
ctcribus debent fubftitui , vt fcriptio Jcgiume enun- 
cietur • 

Lege plus. cx. gr. j t Lege tria plus duo : vel 
tria plus duobus . 

Lcge minus. ex.gr. j -* i* Legc tria minus duo ■ 

Nota quod vox ilgnum fimpiicircr pofira adhi- 
bcatur ad figniMcandum aiiquem ex duobus charattc- 
ribus t v d — ■ • 

Lcge a:quatur ex. gr. j t 25 ?• 1-cgc tria plut 
duo , zquatur quinque . Item 5 — 2 =5 1 • Lcge triaj 
minus duo, aequatur vnt • 

A B C D, cvc. Litera quseuis, aut maiufcula , aut 
minufcula hic aliam ilgnirkationem non habet , quam 
incommuni Arithmetica, arquc Gcometria, vbi Jiterao 
repraefentant , aut numeros , aut lineas, aut angulos , 
aut puncla , cVc. Pro quibus ex conuentionc , fiue hy- 
pothcfi priusfacla fubftituuntur.Ex.gr. facla hypothcfi 
quod A repraefenret numerum 10, & quod B reprae- 
fenret numcrum 9 , propcnatur duplex fcriptio , qua- 
rum prima fit A fB =z ip. fecunda fit 10 f p =- ip; 
prior ita legitur , A plus B squarur nouemdecim ; fe- 
cunda ita Jegitur , decem plus nouem aequarur nouera- 
decim ; 6V dux pisedicrae fcriptiones idcm fignirkant» 
Jicet diuer/ls vocibus cnuncienrur . 

Hic aducrtcndum » quantitates quae alphabeti li- 
teris exprimuntur, diftingui in dignitates , cv radices I 
quarum vocum definitiones videri potTunt cap. 8. iam 
vero radicibus iignificandis infcruit fola lircra R , re- 
iiquae adhibcntur fignificandis dignitatibus ; verum-j 
fiue dignitatem , fiue radicem fignificet lirera , feraper 
numerus ilJi immcdiaic appofitus verfus Jeuam , erit 
cius numerator , & numerus iiJi immediate, vel ran- 
tum mediante litera o, appofirus verfus dcxteiam, erit 
eius denominator . lam dignitati , quam radici , fcm- 
per conuenit aiiquis numcrator , & dcnominator , qui- 
libct numerator , vci denominator quando ab vniratev 
diuerfus cft, exprcfse ponitur : fi vnitascft , pro Jibitu, 
vcl cxprcfse ponirur, vd omittitur , dcniquc numera- 

tor 
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tor exprimitur pcr voccs vnum , duo, tria, quatuor, &c. 

6 dcuominator cxprimitur pcr voccs , nullus, primus > 
fccundus, tertius, quarius,&c. his pracnotatis . 

24 1 Lcgc duo A prima • itcm 3 a 2 f lege tria A fccuu- 

da . itcm jao, lege tria A nulla . itcm 4 b _? , legc? 
quatuor E tertia . item 4 2? o , lcgc quacuor B nulla_j • 
irem A 1 , lege A fecundum , cV intcllige idcm , ac 
fi dicerctur vnum A fccundum . item * A , lege tria-t 
A, & intellige idem , ac fi diccretur cria A prima . 

2*01 Lcge duo A oppofita prima. itcm 3 a 0 2 , lege_j 
tria A oppofita fecunda , adeo vt litera o , aequiualcat 
voci oppofitum, quando ponitur immediare inter aliam 
literam praecedcnrcm , cV numerum fubfequentem-» • 
Deniquc litera o , fubftituta , vt diximus pro vocc op- 
pofitum, vocatur characler oppofitionis . 

i R 2 * 8 Lcgc vna radix fccunda numeri octo , vel vna ra- 
dix fecunda octo ; vbi aducne , aflerifmum nulla vocc 
exprimt , fcd in fcriptionc fcpararc numerum , cuius 
radix fignificatur,a denominature radicis. $ R 1 * 44 1 
Icge tres radiccs primae, quatuor A primorum . itcm_* 

7 R 2 * A , lege feptem radices fecundae A • itcrn-* 
2 R 3 % 1 z f 4, legc dux radices terciae , duodccim-» 
plus quatuor . 

m Lege in , & fubaudi ductum • Ex.g. 2 in 5 > kgc_> 

tria in quinque. itcm j in 5 in 2, legc tria in quinqucj 
in duo . fcnfu* primx cnunciationis eft , tna ductum_» 
in quinquc . tenfus fecundx enunciationis cft , rria du- 
ctum in quinquc , & hoc produclum , duftum in duo: 
adco, vc vcrum fit , quod j in % =3 1?. item j in 5 in 2 
?o . parricula in eft characlcr multiplicationis. 
Lcgc Adiuifum per B. adco vt hncula intci pofita 
intcrnumcrum fupcriorcm , cV inferiorem, acquiualeat 

vocibus diuifum perrExGr. 2_ti * lege tria plus qua- 
tuor, diuifiim per quinquc - item 2 -£-£ ; lcge duo A 

prima diuife per quatuor . item *egc quaruor di- 

uifum per ofto . potcft tamcn hxc vltima fcriptioctiam 
legi, vt docctur in vulgari Arithmerica , diccndo , qua- 
titor partes octaux > vci quatuoi Qdlaux t vcrum liuC-> 

vno, 
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o 

vno , fme altero modo lcgatur , nihil diucrfum figni- 
iicatur . 

Lege pcr, fubaudi diuifum \ Ex.Gr. i per legc» 
tria per quinque . ltem ? per 5 per z, lege tna per quin- 
quc , per duo . fenfus primae enunciacionis cit , tria_> 
diuifum per quinque , fcnfus fecundae enunciationis e(t, 
tria diuifum pcr quinque , & hoc produclum diuifum-i 
per duo , adco vt lincola fuperiorem numerum ab »n- 
feriori fcparans , & particula pcr , antcccdcntem nu- 
merum a fubfcquente feparans , idcm fignifkent : fubr 
indc tamen vna, fubinde altera fcriptio commodior 
ci\ • Lineola quae diuifum iigmficat, & infuper particu- 
la, per , illi aequiualens, funt charadreres diuifionis , fiue 
fra&ionis ; & hasc iincola etiam exprimi poteft pcr 
folam vocem per , fi placct fubaudirc diuifum , vt fit 
quando ipfa particula, per, infcnptione adhibctur. 

Particula & , v/itato modo legitur : adhibetur 
quandocft pcriculum confufionis, (iue aequiuocationis , 
acquc ab inuicem feparandi funt nurneri , aho uin fuc- 
cefliue fcnbendi . Hx.Gr. prima fcriptio fit, 4f f 10 5 . 
fecunda feriptio fit , 4 f 5 in j , prima fcriptio 
4+ f bif d 27 1 fccunda fcriptio 4 & f > in $ =: 19 , 
adco vt prima infcriptio a fecunda tantum ditTcrat , 
quautum numerus 27 dirfert a numero 19 r prior enim_# 
fcriptio lignificat produdtum , quod habetur , quando 
quatuor /imul cum quin jue , hoc efl noucm, ducitur 
in tria y quod productum clt 17. fccunda fcriptio figni- 
ficat produirum, quod habetur , quando quinque duci- 
tui in tria . & tunc illi additur quatuor , quod produ- 
ctum cft 19, quandoquidcm numcrus quin.;uc dudtus 
in numcrum tria dct quindecim,& numero quindccim~> 
addendo quacuor habeatur 19. iimihter 3 Ri * 1 6 
f p — 15: vcrum } R 1 * 16 & f 9 ^ 21 • 

Particuia, ad, vfltato modo lcgitur , fubauditur ra- 
tio . Ex. Gr. 3 ad y , lege tna ad quinque , vci ratio 
tria ad quinque . ifcm 1 a 1 ad 1 b 1 , Jegc vnum A 
primum, ad duo B prima, vel ratio vnius A prtmi , ad 
duo fi prima . iterfi 2 ad 4 =1 ; a 1 ad 6 a 1 , lcge duo 
ad quatuor, acquatur tria A prima , ad fcx A pi iu:a_- , 
vcl Atfio duo ad quatuor , acquatur rationi trium A pri- 
morum, ad fex A prima . 

Lite- 
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q Littcra > q> iininediatc fubfequens aliquem numc- 

rum , exprimitur per vocem quadratum • J£x gr. A <f > 
lcge a quadratum . Item i (u legc vnum quadratum-» • 
Itcm 4 lege quatuor quadrafum • Icem A 2 f B 1 q f 
lege A fecundum, plus B fecundo > quadratum . Item_» 
4»t i — 7 <j, lege quatuor A fecunda > minus feptem_i > 
quadratum, aduerre hic > quod vox , quadratuni > indi- 
cata, vt diximus per liitcram q , ita intelligenda fit, vt 
aequiualcat vocibus, infe duftum : adeo vt A 7 , idem-i 
fignificet , ac A in fc duclum , fimiliter fequentcs 
fcriptiones , quae dicuntur aequales, interfc plane aequi- 
ualcnt, licetdiuerfimode cnuncicntur . A q ^ A in A . 
Itcm Aj<f=3 A^inA $.ltcm A f B 4 — AfB inA 
f B.Itcm 1 a % — • I a t-q =j 1 a z -* la \ \t\iaz—l a 1* 
Diligenter hic notandum , quod licet A 2, asqui- 
ualeat A q , cum vtraque fcriptio aequiualeat eiderru» 
tertiae A in A , tamen B f A 2 non aequmalet B f A <j, 
fuppofito enim quod !A 5 > & quod B~ 6 , tunc 
B f A z =s 3 1 : verum B f A q ~ 1 1 1. 

£k Lege quod infuper aequatur : vel quod etiaitLj 

aequatur t Ex. gr. io=3df4£:8f2, lege dcccm-» 
aequatur fex plus quaruor, quod ctiam aequatur oclo plus 
duobus . Adhibetur hic fcribendi modus , quando fuc- 
ceiTiue ponuntur pius quam duae quantitates > de qui- 
bus conftat, primam fccundae, & infuper fecundam-» 
tertia: aequalcm eiTc, vt inferii poifit etiam primam ter- 
tiae aequari . 

Nota, proxime fubfequentem fcriptioncm , caete- 
ris hactcnus propofitis , moleftiorcm elTc , fcd ctiam-j 
minus rfitaram : adco vt a tyronibuslibcre potlit negli- 
gi, licet illam hic noluerim omittere . 
f \ Parcnthcfis numcros continens , aequiualet voci, 

^ ' inclufus > Ex. gr. 1 Rz * (644 j ) , lege vna radix 
fecunda fexaginta quatuor A tertiorum , atque inclufo- 
rum . Item 1 Jlu [4 4) a lege vna raaix fccunda 
fexaginta quatuor A tertiorum , habentium numerato- 
rem inclufum . Item 1 R 2 * 6 4 a ( ? ) , lcgc vna_j 
radix fecunda fexaginra quatuor A tertiorum , haben- 
tium denominatorcm inclufum . 

Vt intelJigatur quid fignificent diuerfse iliae fcri- 
ptiones, non fufriciunt iila > quse hactcnus tradita funt , 

B fcd 
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fcd prxterea rcquiruntur , rradcnda cap. vbi docetur , duo fieri 
debcrc , vt habcatur valor numeri radicalis , primo enim ex uu- 
mero poft afterifmum fcnpto, extrahendt cfl radix,indicafa ade- 
nominatore,qui aftcrifinum prsecedit : fccundo inuenta radix mul- 
tiplicanda cft per numcratorsm numeri radicaiis . Ex. gr. fit 
miineruf radicalis 8 ; vt huius aumcri valor habeatur , 

primo ex numero 8 fecunda radix cxtrahcnda cft , qu*e radix eft 
2 r dcindc , 2, debet duci in numeratorem ex quo duftu pro- 
ducitur numcrus 6 , qui eft valor numer> radicalis propofm ; ctc- 
nim jRu 8 ~ 6 . lam vcro ex duobus quac neri debent ai 
inueniendum vaiorem numeri radicalis , primum faclum cfle in- 
dicat parenthcfis, hoc cft pars inclula exhibet iilud quod habc- 
tur ex praedicla priori opcrationc: pars non inclufa cxfnbet illud 
circa quod prior cx prcedictis operationibus adhuc rerrranct ra- 
cicnda : ad cuius picnam inteiligentiam ,. fufficicnt fequcntes 
xquationcs 1 K 2 * 8 =; 6 . Item ^Rj* (2) =: 6 . Itcm j R 21 

* 8 =5 j R 2 * (2) • Item licei jRi* 8 =: d , tamen ^Rt 

* (8) =5 2 4 . 

Rurfus fuppofito quod t a 1 =3 2 : tunc 7 R 2 * 8 <i J =). 
I 2 . Jtcm $ Ri* (2 a 1) =s 12. Item j K 2 * (2)41^12» 
Item ;Rz* 84 (i)s 12. Item 6 a 1 =? 12. 

^ his fcriptionibus diuerfas , z/ff/ plures affumere , euilibet in~ 
tegrum efi . Hatlenus ilias expofui , quibxs vtor in primo , autfecun» 
do libro • Catcrum tnaior breuius atque commoditas, vnica eaufa efl > 
f/l , proptcr quam adbibentur 1 atque l)£c breuitas ae commoditas efit 
jtmilis illi, qn& in vulgari Aritbmetica pratlica habetur , A decem no- 
tis tnitio huius capitis propofitis , quibus vulgarcs numeri omnes e#- 
primt confueucrnnt . 

C A P V T IL 
De vniuerfalibus LogifKcx operationibus* 

LOgifticas operationea vniucrfales ,. de quibu* hoc capire agi~ 
mus , funt fequentes qumque i Addfrio , Subrraclio , Muiti- 
piicario , Diuiilo, & Radicum cxtraclio.. Vocantur opcrationcs 
vniuerfales , quia conueniunt quibusiibet quantitatibus LogifticeV 
fcriptisy dirTcrunt, a llmilibus opcrarionibus , qux traduntur in-> 
vulgari Arithmetica, { primo , quod conucniant quibuslibct quami- 

♦ * tatibus 
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tatibus Logifticc (crtpfis^ licct operationes Anthmeticas pra&ica: , 
non conuejniant ni(i numerit vulgaribus ; fecundo qucd opera- 
tibnum vniuerfalium produ&a , potius Logiftica fcriptione com- 
pcndiose exhibeant, quid facicndnm fit, vt habeatur produftum : 
«quam productum aliquod, cjuale habetur per operationc. Arithrce- 
«icae practicx • 

In operationibus vniuerfalibus , inuenitur quidcrn maxima_» 
commoditas , atque vtilitas , refultans ex indicata vniuerfalitate-* ; 
verum etiam in iJlis non ieuis incommoditas inuenitux » cauuta a 
longioribus fcriptionibus , quibus produdta vniuerfaiia exprimun- 
tur : femper enim continent figna f vel — , vel charactercs 
multiplicationis , diuilionis, aut radicum ; quandoquidem abfol- 
iiantur per dicta figna , aut charadteres , fiue per hoc , quod pro 
operationibusdatinumcri , per dicfcos charaitcres , aut rigna di- 
uerfimode conneftantur . Verum incommodo qued a longioribus 
fcriptiontbus caufatur , reraeditimaliquod arfertur fcquenti capi- 
«e, in quo docetur , quomodo fcriptiones Jongiores rcducantur ad 
fercuiores . 

Nota prirao , pro quatuor prioribus opcrationibus , de qui- 
bus hic agimus, dato3 numeros , diftingui in fupexiorcs , & infc- 
riores . Ex duobus. datis numcris fupcrior vocatur , cui altcr ad- 
denduseft, vel cx quo altcr fubtrAhendus cft, vcl qui per alterum-i 
multiplicandus, aut diuidcndus proponitur. Ex datis numeris in- 
ferior appellatur, qui alteri addendus ,vcl ex altero fubtrahcndus 
proponitur , vel per quem alter multiplicari debet , aut diuidi ; 
•quae diftinctio , non fempcr quidem» fcd tamen fatis frequenter 
neccffaria eft , atque etiara in vulgari Arithmehca. vfitata , in qua 
vfu reccptum cft , ad inftituendam operationem , fupcriori loco 
fcribere illum cx datis numcris, querai hic fupcriorem appclla» 
rnus , atque fuperiori alterum fubfcribere- , quem hic appeilamus 
infcriorcm . 

Nota fecundo,charactcrem Multiplicationis efTe particulam_j 
isx . Characterem diui/ionis cffe lineolam,qua; diuifum fignificat,& 
ctiam particulam, per . Denique charactercra radicum cflc Utceram 
K> qu* voci radix xquiualcc , 

Additio vniuerfalis 1 

NVmeri dati pro additione , nullo modo imrautati , cum fuis 
fignis fucccffiue fciibantur : fc cnim fcripti , conftitucnt 

B l pro- 
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productum vniuerfak quaefitum . Vide cxempla aJJitionis vni- 

ucrfahs . 

Nota nihil referre quo ordine dati numeri fuccefliuc fcri- 
bantur, fiue quis cx datis alterum praccedar, aurfequatur , fi tamen 
aliquis ex datis numeris , contlneatcharaclerem Multiplicationis > 
Diuifionis , aut radicum; plerumque , in fucccfliua fcriptione , fu- 
perior cx datis ab inferion feparanduseft particula & , propter pc- 
riculum sequiuocationis . 

Subtra&io vniuerfalis. 

NOra . Si inferior cx datis numcris contincat characlerem-j 
Multiplicationis, Diuifionis , aut Radicura, & praefcribatur 
mutatio fignorum, tantum mutari dcbcnt figna quae prascedunt di- 
clos charactercs : non vero iUa quac fubfcquuntur,fiue vcrfus dcxte» 
ram,.fiuc deorfum fubfequantur . 

Primo , obferuando notam hic praemiffam > fingula figna-» 
numeri inferioris , mutenrur in figna oppofita . Deinde dari nu- 
meri addantur , vrdicirurin addirione vniuerfali ; fic eniru habe- 
bitur fcriptio, exhibcns produdhim vniuerfale quaefirum . Vidc-> 
cxempla fubrractionis vniuerfalis . 

Mulriplicario vniuerfalis . 

EX datis numeris vnus antc , alter poft particulam , in > fcri- 
batur : fic enim dati numeri particula , in , connexi , confti- 
tucnt produclum vniucrfalc quaefitum . Vidc cxempla multiplica- 
tionis vniuerfalis . 

Nota , fi aliquis ex datis numeris contineat particulam &* 
tunc confidcrando partcs particula, c£",*fcpararas, ac li effent diucrfi 
numeri, finguli fupcriorcs, cum fingulis inferioribus, particula, Hf$ 
connectendi crunt. Vidc cxcmplum 8, 9, & 10. 

Diuifio vniuerfalis. 

SVperior cx datis nuitieris fcribatur fupra lineolam qusc diui- 
fuin fignificat : vel ante particulam , per : atquc inferior cx 
datis numcris infra camdcm lincolam , vcl poft eamdem particu- 

iam, 
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lam , per , fcribatur, fic enim dati numcri characlere diuifionis 
connexi,conftituent produclum vmucrialc qusefitum . Vide cxcm- 
pla diuifionis vniuerfalis . 

Nota primo , fi inferior cx numeris pro diuifione datis con- 
tineat particulam , & , tuac fuperior cum infcriori connecteiidus 
eft, mediante lineola ,quae diuifum fignificat : non vero mediantc 
particula , per : quai particuJa , non bene fcruit , nifl in cafu quan- 
do inferior non continet partcs particula , & , connexas . 

Nota fecundo, fi placeat particulam , pcr , adhibere , quando 
fuperior quidem continet partcs particula & connexas, fcd tamcn 
inferior non contineat talcs parres tuncconfiderando partes in-> 
dato fuperiori numero particula,c^,connexas, ac il efTcnt diucrfi 
numeri, finguJi fuperiorcs particula , per , connt&endi erunt, cum 
dato infcriore numcro . Vide cxempJum i & 14. 

Radicis extra^io vniuerfalis . 

NOta . Quemadmodum praecedentes operationes vniuerfales , 
nihiJ docent, nifi jnodum Legiftice fcribendi produclum-i 
cx diclis operationibus : ita etiam hic nihiJ aliud ciocenjr, quam_» 
modus Logiftic£ fcribcndi quofcumque numeros radicales, pcr 
quos in Logiftica indicantur producra ex radicum extractione. 

Primo loco fcribatur numerus vuJgarii indicans quot radice» 
placeat fignificare ; huic numero vuigari immediate verfusdexte- 
ram appoiutur lirtcra R ; immediatc poft Jittcram K, fubfcquatur 
numerus vuigaris, indicans quaJcs fint radices , quas placct fignifi- 
care : nimirum an fint primje, fecundae, tertiae, oVc.poft hunc nu- 
mcrum vulgarem , immediare fcquatur aftcrifmus: dcnique poft 
afterifmum ponatur fcriptio indicans iJJud cuius radiccs iigninca- 
ri debcnt . Sic cnim habcbitur qusefitum : vt fatis patct ex nora^ 
hic prsmifla, 6V dtcTtis capitc primo . 

Exempla operationum vniuerfalium . 

IN /ingulis exempiis, fupra lineam fcripti funt duo numeri, qui 
pro operanonc fupponunrur dati , quorum numerorum, fupc- 
rior, CApfcndus eft ille, qui fuprriori loco fcriptuscft : & inferior, 
qui inferiori Joco fcribitur, denique immediatc infra Jincam cx- 
hibctur produclum ex opcratione .* quod producium, inaliquibus 

exem- 
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cxcmpiis vna, inalijs pluribus numerorua lineis cshibcrur, ctennn 
lungiora producra commodc cxhibcri non potcrant vnica lincaj : 
& ctiam aliqui fracti numcri reauirebant pJurcs lincas , fwc ictim 

oumerorum . 

Exempla additionis vniuerfalis. 
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CAPVT III. 

De redudtionibus longiorum fcriptionum 
Logifticarum, ad breuiores. 

HOc capite affcrimtts remciium non lcui incommodo > qnod inueni- 
tur in prodnftts vniuerfalibus> & doccmus , quomodo pro fcri- 
ptione Logiflica lor.giori> fubflitui pofjitalia fcriptio Logiflica breuior > 
fed longiori aquiualens . Hanc doclrinam > in Longtftica maxime vfi- 
tatam, dtfiitiguo ffl auinque partts . Inprima parte, docco plura ciuf- 
dcm numeri memhra fimi lia , & folis fignis f vel — « connexa , rc- 
ducere ad vnum membrnm , fiue numerum fimplicem • In fecunda 
partc >1dem docco circa membra vulgaria > attt denormnata , qiu par- 
ticula > in , connctluntur . In tertia partc > frafti numeri reducuntur ad 
non fratlos . In quarta parte, numeri radicales reducuntur ad non ra- 
dicales . Dcnique in quinta parte, agitur de qualibet fcriptione Logiflh 
ta>& docetur,quomodo perea qux in anterioribus partibus tradita funt, 
fcriptio LogiflicA longior > reduci poffit ad breuiorem> qu£ longiori xqui- 
ualcat; totamnue hanc doclrinam compleclor paucis problcmatibtts > 
qua videntur fufjicere ad pnfens inflitutum, 

Si refieftas ad tres priores partes buius capitis , non difficulter in- 
tclligcs> nos hic ab operationibtts vninerfalibus pr&cedcnti capite tra- 
ditts , defcenderc ad particulares > atque boc capite > iterttm proponi 
tres oparationes Logiflicas (nimirum> Additionem , Multiplicationem, 
ac diuiftonem) non tamen vniuerftles > fed particnlares > fiuc reflriclas 
ad certos nnmeros . Etenim in prima huius capitis parte , dot ctur ad- 
dttio quorumlibet numcrorum flmilium • In fecund.t parte> traditur 
muliplicatioy in tertia diuifio : vtraque tamen reflricla efi ad nume- 
ros vulgares > atqtte detwminatos > non habentes dignitates dinerfas . 
De fibtraflionc nufquam hic agitur; etenim exifiimaui fupcrfluum > 
proponcre fubtraclionem , refpondentem additioni traditx in prima 
partc huius eapitis . Si eam defidcras > prius circa propofitos numeros 
adhtbe fnbtraclionem vniuerfalcm > deinde rednclionem in prima par~ 
te hic propofitam j & innenics refiduum > quod haberetur cx fubtra- 
clione,rcflricla ad nttmcros fimiles ; de qna non agttur , ne abfque ne- 
cejfitate, immo abfqtte vtilitate, prxcepta mnltiplicentur . Supra mcmo- 
ratas operationes > fttb rednftionum titulis propofui > ftc enim mclius 
exprimitur finis > ad qucm feruiunt : & fimitl euitatur ahquod ocqm- 

C uoca- 
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uocationis periculum, quod caufari poffet , a diuerfa earumdem vocim 
fignificatione , ft htc traditas operationes particnlares , additionis , mul- 
tiplicationxs , 4f^«ip diuiftonis nominibus exponerem , qu& etiam conne- 
niunt opcratior.ihus parttcuUribits , qux in noflra Logifiica , ex vnlgari 
Arithmetica fitppnuntttr . 

pars prima: 

' T_Y' 

D£ reduttionibus membrorum fimilium , qux folis fignis f 
vcl connectuntur • 

Problema I. 

DAta fint duo membra fimilia, qux folis flgnis f vcl — con- 
ncclanttir • 

Oporteat membra illa ad vnum reduccre . 

Primo , fi membra fimilia, fimilibus fignis afticiantur, nume- 
ratorum fumma , dabit nouum numcratorem .- vcrum fi dauL* 
duo membra fimilia, diilimihbus fignis afficiantur, numcratorum-i 
ditferentia dabit nouum numcratorem , vtroque cafu , nouus nu- 
merator affici debet iigno quo maior ex datis numeratoribus aiH- 
citur , deinde nouo numeratori apponentur rcliqua , quae fin- 
gulis mcmbris datis , atque fimilibus neceflario funt communia-** 
fic enim habebitur intcntum . 

Ex.gr. tof i ia 2 i . Itcm ip- 1 i i - — • 2 • Item_* 
-• 1 o -< 11 *i — • 12. Item' 4« 1 f 74 1 ^ iinii Item-» 
4<i 7<ti =j jdi. ltem A f A =J 2 A . Iterh ^ A - 
2 A . Itcm 4 R 1 * ^iicirf 7R1* ;itt=: 1 1 Ri* ^i. 
Item 4 R 1 * j <i'ic^-< 7R1* ^ia - ;Ri* 3 a 1 • 



Problema II. 

DAta finrquotuismembrafimilia, quas folis llgnisf vcl — con- 
neclantur . 

Oportcatdata membra fimilia , ad vnum reduccre . 
Primo. Per Problema primura duo ex membris daris ad 
vnum nouum mcmbrum rcducantur . Deindc hoc nouum mem- 
brum, 67 aliud ex datis, firnilitcr advnum nouum membrumu» 

rcuo- 
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reuocentur . Rurfus mcmbrum nouum vltimo inuenrum , & aliud 
ex datis > reuocentur ad vnum ; atque hanc operationem conti- 
nuando , pcr omnia membra dara , etiam omniailla membra ad 
vnum reduces, datisomnibus membris cequiualcns. 

£x. gr. Membra data fimilia , atquc ad vnum reuocanda finr 
4 f 7 f 8 -« 12. Itaque per Problema primum 4 f 7 =; 1 1 : dc- 
inde 1 1 f 8 =j 1 p . Rurfus 1 9 — 1 22 7. Atque adeo 4^7 
t 8 — 1 a ts 7 . £odem prorfus modo fatisfit Problcmati, fidati 
numeri non ilnt vulgares , dummodo fuerint fimiks 1 vt fupponi- 
rur in titulo Problematis ; etenim pro folutione huius fecundi Pro- 
blematis nihil rcquiritur nifi fuccefiuius , atque itcra(u$ vfus prirai 
Problematis * 

PARS SECVNDA . ^ 

DE reduclione membrorum , qux particula in conneftunrur , 
iiue membra illa vulgaria fint , fiue denominata , dummodo 
non habeant digniratcs diuerfas • 

JNTota, membra denominata, dici intcrfe oppo/ira, fi in vno, 
dignitati appofitusl fit charadter oppofitionis , fcd non in aJrcro , 
fi vero, vel in neutro , vcl rn vrroque dignitati appofitus fitcha- 
radter oppofitionis > non erunt oppofita mter ie , licct fingu]a_> 
fmt oppofita > fi fingula ccntineant charadterem oppofitionis , a 

J[uooppofita appellanrur , aliud enim eftmembradata cfle oppo- 
ita, aiiud eiTe inter fe oppofita • 

Problema III. 

■ 

DAra fint duo membra vulgaria , vel denominata , quaepar- 
ticuia in conneclantur , & non habeant diuerfam riigni- 
tatem-i» 

Oporteatdata membra ad vnum reducere « 
Primo datorum membrorum numerarores muiriplicari dant 
ncuum numcratorem , quiafTicidebet figno f, fi dataduo mcm- 
brailmilibus fignis aflriciantur , vcl debet affici figno — , fi data_> 
duo membra diflimilibus fignis afTlciantur . Secundo denomina- 
torum fumma> fi membra inrcrfe < :ppoiita non fuerint, vel deno- 
minatorum difTerentia, fi dara membra imerfc oppofira fuerint , 
dabit nouum denominatorcm • Denique nouus numcrator, ac 

C x deno- 
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dcnominator, cum dignitate, inucnta in daris membris , confti- 

tueat mcmbrum quaefitum . 

Nutanduiri Kic , inuentum nouum numcrum dcbcrc haberej 
characlerem pofitionis , fi maius ex datis merabhs hunc cha- 
raclerem habcant. Debet enim nouus numerus, quo ad chara- 
«frcrcm oppofitionis cnnucnirc cum maiori ex datis numcris , at- 
que codem modo habere, vel non haberc , hunc charactercm-» . 
Cjuis vero cx daris numcris maior lit, aliunde fciendum cft . Ck- 
terum maiorem appeUo cuius valor eft maior • 

Ex. gr. 4 in 5 — 20. Item 4 in — 5 =3 20. Irem ■? 4 
in m 5 =3 20. Item 4 in j a 1 =2 z o a I . item 4 in — y a 1 =2 
2 o .1 i . Item 4 4 |. /«54 1 sj 10*2. Itcm 4 a 1 /*» > <i 1 Sl 
ioq. Item laxinia^zx 6 *i 4 • Item 1 i» 2 0 J =3 

— • 6 a 4 . Item — » j.a 1 in — * z a 3 — 6 a 4 . 

Sequcntia hic exempla , fpectant ad notam in fine Problema- 
tis pofitam , in his eiemplis , inucnies pofteriorcm acquationis 
partem, habcre duos numeros,difiuncriua particula, vel, feparatos : 
ex quibus duobus numcris, vnus xquatur priori parti aequarionis, 
nimirum ille, qui conaciiit quo ad characterem oppofitionis , cum 
maiori c\ duobusdatis membris : quoi quaradiu aliunde nefcitur, 
non niii fub difiunctione proponi potcft xquatio , vt hic fa- 
cimus . 

Ex.gr. zatinzoaoz^ 40 a i,vcl 40 a 0 I. Item 2 a $ i* 
2040 1 s= 40402, vcl 4 o 4 o 2 • Item 2 aoxinzoaz^ 
4 oa 1 , vcl 40 a 0 1 . Item 2 a 1 in zo ao 1 = 4040 o,vcl 4040. 

In poftrema parte huius vltimx aequationis , difiunctiua ne- 
cefTaria nm eft, quandoquidem 40:00, & 40 tfo, cidem vul- 
gari numero 40 xquiuaieant, atvjue adeo ctura interfc aequiua- 
lcaiat . 

Nota. Quod in Problematis folutionc dicitur de numera- 
toribus,etiam inrelligi debet, denumeris vuigaribus, qui reuera_# 
funt numeratores, & prseter numeratorcm , nihil continent • ca- 
rcntenim dignitate, ac dcnominatorc ; cx auo fit, quod nullos 
vulgarium numerorum denominatores addendo , tamen addantur 
iili quos habenr, nimirum nulii & ilc fit quod prsefctibitur io-> 
fuiutioneProbl:matis,in qua * hoc loquendi modo vtor, vt folutio 
cadem, & vulgaribus , & denominatis membris conueniat ; qujc 
fingula fatis patcnt ex aliatis cxeraplis • 



Pro- 
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Problema IV. 

DAta fit fcripcio Logiftica longior , in qua inucniantur quotuis 
mcmbra vulgaria, vel denominata , non habentia diucrfanu- 
dignitatem, & data membra connejca iint particula, in . 

Oportcat fcriptionem reduceread aliam,in qua,non inuenian- 
tur membra, parutula in connexa. 

Nota . ln fcriptione Logiftica, particulis, />, fimul connexa»» 
dicimus membra illa, quae a parciculis, /«, fignificantur limul mul- 
tiplicanda , quxnam vero membra , a particulis in fignificentur 
fimul rnulriplicanda patet ex dicris cap. I. & z* vbiexpofuimus , 
quid fignificent fcriptiones . Suppofito i<*itur , quo.i faatur , quac- 
nam membra fignificentur (imul mulriplicanda efle , aKjue adeo , 
quamam membra parriculis, in t limui connexa fint, in fcription£-> 
propofita, in hunc modum folucs problema. 

Quemadmodum problemate fecundo, per fucceflluum , atque 
iteratum vfum primi problematis,membra omnia fimilia, & fignis 
f vel — 1 fimul connexa, reducuntur ad vnum membrura : ita hrc, 
per fucceiTuium , arque lteracum vfum problemacis tertij , ad vnum 
membrum reducantur, omnia membra vulgaria, aatdenomina- 
ta, n n habenria diuer/am dignitatcm , fed fimul conncxa parricu- 
la, in ; ficenim habebitur quaefirum , in primo cafu , hoc efi , fi 
membra omnia particulis , in > connexa » etiam iimul conne- 
xa fint. 

Si veromembra particulis,/»,connexa,non omnia fimalconne- 
xa finr, fcd propo itct:, fcriptionis, membra quidem aliqua particu- 
la, in y fimul conne-a tim,fed tamen non connectanrur cum alijs 
membris, eadcm fcriptione contentis, atque etiam particula , /», 
(imul connexis, habebirur alius fiuc fecundus cafus : cui vt fatisfiar, 
non vnum tanrum mcmbrum inucniendum cfb , fedcoc diuerfa^ 
membra inueniri dcbent, quoc in propofica fcriptione inueniun- 
tur pluralitaces membrorum , fimul , parcicuia , tn\ connexorum-*, 
non tamen connexorum cum alijs , atque hatc iaueata membra^ , 
fucccfiiuefcripta , fatisfacient quasfito . 

Pro exemplo primi cafus, fit fcriptio, 4 in 5 in j in 7, quam_i 
dportcat rcduccre . 'Pcr problema >». prirao 4 in 5 =5 10. Dein* 
iic 2 o /*// ^ =j 6 o . Kurfus 6 o in 7 =; 420. Quare, 4 t» 5 in $ 
in 7 =s 420. 

Pro cxcmplo fccundi cafus ., propofita fcriptio fit 4 f % in 1 . 

Per 
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Per problema tertium, 4 in $ 53 1 2 . Itcm £ 1* £ 3 1 ? . Quare 

4 f 5 / n J =i 1 2, f 1 5 • Rurfus propofita fcnptio ilt 4 f j m ^ f 7. 
Pcr problema tertium 4 w $ =s 1 2 : ltcm 4 7 53 28: item-» 

5 /'« j - 1 5 : itcm 5 in 7 =? j 5 : quarc 4 f 5 * » i t 7 1 * t * 

«t 1 5 f n> 

)d cxemplis his propofitis, adhibui mcmbra vuJgaria tantum , 
idque claritatis gratia : caeterum , fiuc membra propofita in cafu 
problemaris vulgaria fuerim > fiue dcnominata , fempcr eodcm-j 
modo illi fatisfit, pcr fuccdiiuum > atque heratum vfum problcma- 
tis tertij • 

PARS TERTIA . 

• 

DE reduciionibus fra&orum numcrorum ad non fra&os, quan- 
dofractio conftat ex mcmbris vuJgaiibus , vcl denominatis, 
non habentibus diuerfas digmtates . 

Nota . .^uomodo, vel quando numeri vulgares fracli reduci fof- 
fmt ad non fraclos , docetur in vulgari Arithmetica , qu& bic fufponh 
tnr : quare bic tanium agendum reftat, de nnmcris fraclisy qui confta?it 
faltcm ex vno membro dtnominato • 

Problema V» 

DAta Jlnt duo membra , non habentia diuerfam dignifarem-j , 
quorum vnum fit denominatum , aJterum iit vulgare, vel 
denominatum , atque hxc duo membra conftituant fiactum nu- 
iierum_» . 

Oporteat illum rcducere ad numerum non fraclum. 
Primo . Numerator membri fuperioris , diuifus per numera- 
torcm membri inferioris, dat nguum numeratorem , eui atTici de- 
bet iigno f, fi data duo membra fimijibus fignis afficiantur: vel 
debctaffici figno — , fi data duo membia dj/fimilibus fignis affi- 
ciantur . Secundo nouum denominatorcm dabit, differentia dato- 
rum denominatorum , fi membra data non fuerint intcrfe oppcr 
fita : vel fumma denominatorum , fi membra data fuerint interfe 
oppofita. Denique inter nouura numcratorem, & nouum deno- 
minatorem, ponendo dignitatem inucntam indatis membris , ha* 
bcbitur qusefitus numerus: qui quoad cbaraclerem oppofitionis , 
debct conuenirc cum dato fupcriori membro , prsctcrquam in vno 
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cafu, nirairum, fi duo data membra non fucrint interfe oppo/ita_>, 
& tamen inferior dcnominator , fuerit maior fuperiore denomi- 
natore . 

Ex.gr. 1 2 a l =3441. Item 1 z a 3 per 3 a 1 =3 441* 

Itcm 1 j « ; per H 1 =< -«442; Item-* 
1 z 4 j ^ s 4<» Item 1 2 n fr ^ 11 i ^ 
440. Item sa^ferizai^ -J 4 2 ♦ Item 3 a 3 per 1 z 

d 1 H-i 4 1 • Irem * 2 * 1 t= 4 4 0 2 • Itcm 1242 
1 % 3 a $ 

per -+3 < j - -»4<io 1 . Itcm 1 2 4 0 1 per 3 a 3 =i 4404- 

Itcm I 2 4 £ per 3 ao 1 444. 

Nota, quod numcrus nouus , arque non fra&us , qui iuxia_» 
problema inuenitur , poffit haberc numcratorcm fra&uin, vt patet 
ex allatis cxemplis: fed tamen inucntus numcrus,non ent fracrus : 
quod tantum petitur in problcmate i 

Nota vltcrius , quod in aliquibusexemplis , membra confti- 
tuentia datum fraclum numerum , fint connexa particula , per , 
in alijs difta mcmbra fint connexa lineola» qux diuifum fignifi- 
car , etcnim vtroque modo fraftiones legitime fcribi, & has diuer- 
fas fcriptiones,nihil diuerfum fignificare,diiimus in primo capite. 

Problema VI* 

DAta fint plura membra, non habentia diuerfam dignitatem-i , 
quorum aliquod ilt dcnominatum , reJiqua vero llnt vulga- 
ria >vel denominata : atque hxc mcmbra conftituant fradtuni_» 
niimcrum . 

Oportcat iJlum reduceread numerum non fraclum. 

Hoc problema perquintum problema foluitur, quemadmo- 
dum problcma quartum, foluitur per ternum ; quod hic noraiTc? , 
fuificere polTct , ad cius folutioncm . Vcrum t , vt hoc ipfum me- 
lius intelligatur , ijfdem fere verbis propono eius foJutionerrLj, 
quibus pauloante propofui folutionem problematis quarti. 

Nota . In fcriptionc Logiftica, characlere diuillonis fimul 
connexa dicimus membra ilJa , qux per characTerem diuifionis 
rignificantur diuidcnda. Quxnam.vero membra per characlerem 
diuifionis fignificcnrur diuidcnda , paret ex dictis cap. i,& 2. vbi 
cjpofuiraus , cjuid fignifkent fcriptioncs Logifticx . Suppofito 

igitur 
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igiturquod fciatur quxnam mcmbra fignificentur diuicfenda cflc, 
atoue adeo , quamam mcmbra charactcrc diuifionis iimui connexa^ 

ilnc, in fciiptione propoiita, in huncmodura folucs problema. 

Quemadmedum probJemate fecundo , per fucceffiuum ,atquc 
iteratum vfum primi probJematis , mcmbra omnia fimilia, 6V ii- 
gnis f vcl— • , fiuiul connexa , rcducunrur ad vnum mcmbrum \ ita 
hic, pcr fuccetiiuum, atquc itcratum vfum problcmatis quinti , ad 
vnum membrum reducantur, omnia raembra vulgaria , aut deno- 
mmata, non habentia diuerfam dignitatem , fcd fimul connexa^ 
pcr chai aclercf diuifioms ■ iic enim habebitur quccfitum , in primo 
cafu, hoc eft fi membra omnia characteribus diuifionis connexaj, 
ctjara fimul conncxa iinr . 

Si vero mcmbra characleribus diuifionis connexa , non om- 
nia fimuJ conncxa Jint , fed propolitae (cnptiuiis %. mcmbra qui- 
dem aiiqua , charactere diuiiioms iimuJ connecrantur , fed lameju 
non conncclantur cum alijs membris eadcm fcriptione contentis, 
atque etiam pcr characrcrem diuifionis liruui connexis • habebitur 
alius,iiue fecundus cafus , cui vt iatistlat , non yn.um tantum mem- 
brum mueniendum eft, . fed tot diuerfa membra inuemri dcbent , 
quot in propoilta fcripiione inueniuntur pJuraiitates mcmbrorum-i 
characlcribus diuiiionisiimui connexorum , 6V tamen non connc- 
xorum cum alijs: atquc h*c nauonta mcmbra fuccefiiue lcripta^ 
fatisfacient quaeilto . 

Pro exemplo primi cafus , propolita fcriptio fit 2 4 per 2 
pcr 1 pcr : 7 . ltaque per problema quintum , 2 4 pcr 2 11: 

ltem 1 2 pcr $ ^ 4 • Item 4 pcr 7 ^ £ quarc 2 4 per 2 pt* 
$ pcr i^, Z 

Pro exemplo fecundi cafus , propofita fcriptio iit 24712 
per $ . Per pJobJcma quintum, 2 4 per j =2 8 • ltem 1 2 p cr j s 4. 
Qoarc 2 4 f i 2 per 3 — b f 4 . 

ftota . Si infcrior cx datis numcris, conftct ex pluribus mcm- 
bris, tunc plura iJla mcmbra prius reuocanda erunt ad vnum-» 
membrum : ctenim qux in propofito hic probicmare tradidimus , 
atquc facienda praefcripfimus non faciJc cxequcris , quando infc- 
hor cx datis numeris conftat pJufquam cx vno membro ; quod 
verum eflereperies , Jl iuxta allatam problematis folutionem, tcn* 
tes ad non fraclum reduccrc, aliqucm cx fcquentibus fraclis nume- 

risnimirum- .il vel -iJ* vcl 24 t 1 \ . Hos frattos nu- 
4fz p-. 6 9 4f 2 

mcros 
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meros facile reduces ad non fraclos fi prius plura inferioris nti- 
mcri n cmbra reducas ad vnum membrum. Etenim Ex. gr. quia_> 
per primam parrem huius capitis 4 f 2 =? 6 : & per tertiam par- 

tem ii =54: etiam =3 4 • Similitcr cjuia 0 — d ~ ^ : 

6 4 T 2. 

&infuper 1 2 per 3 =i 6.-ctiam 18 9 — 6 sj 6- 

PARS QVARTA. 

DE reduclione numerorum radicalium, ad non radicaJcs, quan- 
do numerus poft afterifmum fcriptuseft vulgaris . 

J^uomodo ex propofito numero vulgari qu&libet radix extrai>i 
poffity doceturin appendice huius primi libri , & hic , zel ex diffa ap- 
pendjee, vel aliundi cognitum fupponitur . 

Problema VII. 

THNAtus fit numerus radicaJis , in quo numcrus poft aftcrifmum_i 
fcriptus fit vulgaris . 

Oportet numerum radicalem datum , reducere ad non ra- 
dicalcm-». 

Primo . Ex numcro noft aftcrifmum fcripto talis radix extra- 
hatur, qualis indicattir a denominatorc propofiri numeri radicaJis . 
Deinde, inuema radix , ducatur in numcraforem propofiti numeri 
radicalis : fic cnimprodibit numerus quaefitus , qui affici debet 
eodcm figno , quo arTicitur numerator propofiti numeri radicalis . 
Ex.gr. Propontus numerus radicalis fit 5R2* 8. Quia iRt 
* 8 =3 i:& infuper 2 m 5 =s 1 o.etiam 5 R 2 * 8sio. Simili- 
ter , fi propofitus numerus radicalis fit 7 R 1 * 1 2iy. Quia_* 
1 R 1 * niy =; 3 5 : cV infupcr $ 5 in 7 =3 2 4 5 : ctiam...» 
7 Hi * 1225=324 5. 

PARS QVINTA. 

F)E reduttione fcriptionis Logiftic* Jongioris , ad breuio- 
rcm_j . 



Pro- 
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Problema VIII. 

PRopofita fit quaeuis longior fcriptio Logiflica . 
Oportcat illam rcduccrc ad fcripticncm brcuiorcm , lon- 
giori xquiua«entem . 

Nota • Qupd feptcm praecedentia problemata , continesnt 
magis corr.modas, atque vfiratas recu&iones«, feruicntcs in ordino 
ad folutionem huius probleiratis , inquo, non ago niiide illa_, 
brcuitatc, tjunc per dicta problcroata haberi potcfr . 

Primo, fi propofira fcriptio Logiftica, contineat mcmbrt-j , 
quae ilntnumcri radicalcs , proillis fubfrituantur numcri non fa- 
dicales , inuenti > vt docctur in quarta parte . Sccundo , ii propoh- 
ta fcriptio contineat membra fwcta.pro iliis tntegra fubftituanrur , 
muenta per tcrttam partcm • 1 ertio , fi contineat membra con- 
nexa particula ;w, haec membra , per fecundam partem rcducanrur 
ad alia non connexa particula in , atque htc pro prioribus fubfti- 
tuanrur. Quarto membra fimilia /ignis f vel — ■ connexa-ad vnum 
mcmbrum rcducantur , vt docetur in prima parte , anjue iu c pro 
prioribus fubftituarur • His rire peractis , habebirur numerus brc- 
uior, fiue breuifiimus, qui in problemate petcbatur» 

Nota, nihii prorfus refcrrc, an fmgula quae in problcmatis fo- 
lutione praefcnplimus , co quo illic proponuntur , an vero aJio or- 
dinc peraganrur . 

CAPVT IV. 
Anthithefis • 

ANrithefis vocatur translatioalicuius quanritatis,cx vna partC-> 
aequationis, ad parrem oppofitam, fed fub contrario figno • 
Ex.gr. propofitae fint fequentcs «equationes . 
Prima cequatio. 40 — 7 =^ 8 f 1 5. 
Sccunda xquatio. 40 — 7— 2.?=; 8. 
Tcrtia aequatio. 40 - 8f 1 5 f 7 . 

Prima acquatio per Antithcfim mutatur in xquationcm fe- 
cundam, fub contrario ilgno , transferendo nuraerum 2 5 . Simili- 
tcr pcr Anrithcfim tianstercndo numerum 7, aequatio prima mu- 
tamr in aequatioaem rcrtiam , in quibus aequationibus fatis apparet 

tJUO- 
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quomodo numerusjqui transfcrrur,fub conrrario fignotranifer«tur, 
adeo, vt il ame translationem fit pofitiuns , atque figno f afteclus , 
poft transJationern fiat negatiuus , 6V afTiciatur figno — , vel c con- 
tra | fi antc translationcm afficiatur (igno — poft transiajionem-* 
afhciatur figno f . Circa Antiihefim . 

Notandum primd , quod numcri aJitcr , quam pcr figna f 
vel — « connexi non nifi limul transferantur : talcs funt numcn 
particula, irt, connexi , item numeri connexi cJiaraclcre diuifionis, 
lrem numeri radicalcs , qui numcn cx pJuribus membris cun- 
ftant. 

Notandum fccundo . Quando per Antithefim transfcruntur 
numeri connexi particula /», vel characlere diuifionis , veJ numeri 
radicales , tunc tar.tum mutantur fingula figna , quse prxcedunt 
chara&erem muJtipJicationis , aut diui/ionis, autradicum, rcliqua^ 
llgna, immutata perfeuerant . £x. gr. quia d f ^ in 4 =: 1 $ per 

Antithcfim ctiamtfcs, i8c^-* J in 4: item quia ^ f 7^ 10 

pcr Antithcfim ctiam 7 =3 1 o — — itcm quia 9 f $ R 2. * 
5 1 1 =* 1 5 pci Antithefim ctiam 0=515 — iRi*5fj. 

V/us Antithefis. 

QVandoquidcm pcr Antithellm non vitictur atquatio, vtiJis eft, 
atquc ad hoc potiflimum feruit , vt quando in aliqua , vcl 
vtraque aequationis parte pracmixti (unt numeri cogniti cum in- 
cognitis,aut fimiies cum difTimiiibus , tunc cogniti omnes , aui 
iimiies, transfcrantur ad vnam asquationis partem , cc rciiqui om- 
ncs in parte oppofita inueniantur, vt paflim videre eft in iingulis 
terc exem^lis regulae Logifticas , vel etiam in exempjis Libn fc- 
qucntis . Tota fundatur in tertio, cV quarto axiomate cap. 8. prout 
hic propofita cft , feruit pro acquationibus conliftenubus lntec 
quantitates , non vero pro aequatiombus conJiftentibui inter n 
iioncs . 
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CAPVT V. 

De sequationis compofit£ ad (impliciorem 

redudtionc • 

AEquatio fimplex appcllatur , quat confiftit intcr duos numc- 
ros fimplices, hoc eft inter duos numcros , qui finguli con- 
Itant ex vnico membro . 

J£.quatio compofita dicitnr, quac confiftit intcr duosnumcros, 
quorum linguh non conftant tantum cx vno mcmbro . 

Compofitas aequationis ad fimpliccm , vel fimpliciorem re- 
duclio, dc qua hic agimus, proponitur paucis problematibus , quo- 
rum frequeiuem vfum videre poteris in exemplis regulae Logifti- 
cae, primum taraen frcquenriusadhibetur* 



Problema I. 



"T% Ata fit aequatio compofita . 

Oporteat Uhtm reducere ad aequationcm /impliciorem • 

Primo. Omnesnumeri vulgares, vcl ad vulgares faciic reJu- 
cibiles (de quibus agitur m Nota fecunda) pcr Antitheli n trariifc- 
iantur ad vnam sequationis partem, 6c reliqui omncs rransfcrantur 
ad partem oppofitara . Secundo per problema ocfcauum cap« j. nu- 
meri, qui m vtraque aequationjs parte inueniuntur, ii id fieri pdlfir, 
rcducantur ad breuiifimos: ftc cnim habebitur qaxiirum . 

Nora primo, quod hic praefcripfimus prius Antithefim , dern- 
de rcduclionem adhibcndam, non ita intciltgendum eft quafi op- 
pofitum oonliccat : etcmmnon raro praeftat prius numcros rcdu- 
cere, & poftca per Antitliefim ordinare • 

Nota fecuiulo per numeros facile reducibiles ad vulgares hic 
intelligimus primo numcros radicalcs, qui poft afterifmum non-» 
habent nih nuraerum vuigarcm • hi enim , ad vulgares numcros 
rcducuntur pei problcma feptimura cap. Secundo intclligimus 
numcros dcnominaros, qui minorem habcnt denominatorem,quan- 
doin nulla xquationis parte inucniuntur numcri vulgarcs, 
quorum numcrorum ad vulgares reduftionc , agit probiema fubfe- 
qucns* 
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Problema 1 I . 



DAta iit aequatio confiftens inter folos numeros deuoiniiutos 
ha-bentes candcm dignitatcm • 

Oporteat illam rcducere ad aiiam xquatioocm , in qua inue- 
niatur aliquis numerus vulgaris . 

Primo obfcrua , quis inter omncs denominatores minor fic • 
Secundo hunc minorem dcnominatorem a fingulis denommato- 
ribus aufcrendo efficies , vt numerus , qui prius minorem habebnt 
denominatorcm retincat o pro denominatore , atquc adeo rul- 
gari numero sequiualeat, vel omittendo in illo dignitatem, & de- 
nominatorem vulgaris fiat . £x. gr. pcrca, quaj hic pcaefcripfimus 
fi 4 a 1 f 6 a 2 2 8 a i etiam 4 « 2 f cfa i =a 28. fturfus ii 
5 a j =j 1042, etiam 541=; 10. 

Problema III. 

D*ta fit aequatio inrcr numcrum denominatum oppofitum-» , 
& vulgarem . 

Oporteat illam rcduceread aiiam acquationem, confiftentem-» 
intei denomiaatum , & vuJgarero , 

Primo . Si numtrus vulgaris datus , non eft fraclus., intcrpo- 
fita lineola quxdiuifum ligmricat, fubfcnbatur llli vulgaris vnitas, 
vt fic fiat fra^rus . D^-inde ad tres numeros , quorum primus lit 
numerator fra:tionis vulgaris , fecundus fit dcnominator frattio- 
msvulgaxis, tcrtius fit numeraror numeri dcnominati oppofiti 9 
ac dati .- ad hos inquam tres numeros , per regulam auream, in- 
ueniaturj quartus pndportionaiis • hic cnt valor vnius digniratis, 
habcntis eumdcm denominarorem, ac dignitatcm , cumdato nu- 
mero dcnominato oppofito. £x.gr. propofita aequatio fit j a 0 2 c= 

1?. Fiat vt 1 8 ad 2 4 , ita > ad 4 1 tunc 1 'a aM 4 • -Simiiircr ii 
24. 

propofita fequatio fit ] * q 2 =q 12. Fiat vt 1 2 *d 1 , ira $ ad 
_L mnc ifi i- -— , 



tto- 
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Problema I V. 

Ata fit aequatio intcr numcrum integrum , cV nuinjrum fra- 

Oportcat illam rcuocarc ad acquationcra intcr intcgrum > & 
intcgrum . 

Numerus intcger fit A , frattus conftet ex numcris B , & C , 

atque adeo A =s |~ tunc ctiam A rn B =s C : itcm A i» C =a 

B : atquc vtroquc modo aequatio , qu* crat intcr mtcgrum , & 
fractum rcducitur ad aequationem inter duos integros , quorum-i 
vnus, per particulam m compofitus , pcr dieta in partc Iccunda-» 
cap. J. reduci potcrit ad alium , non compoiitum pcr particu- 
lam in. 

Nota, nihil referrc, an numeri A,B, C, dc quibus hic cgimus , 
finguli fint fimplices, an aliqui, vei finguli /int compoiiti . 

Problema V. , r 

Slt «quatio intcr numerum radicalem habentcm poft afterii*- 
mura numerum dcnominatum , & intcr aliurn numcrunu» 
▼ulgarcm. 

Oporteat iJlam rcduecrc ad aequarioncm intcr numcrum dc- 
nominarum, & vulgarem . 

Primb numerus vulgaris diuidatur pcr numcratorem numcri 
radicalis . Sccundo produ&um cx hac diuilione , toties in fc du- 
clum , quot vnirates inueniuntur in denominatore numeri radica- 
lis, dabit riumerurn vulgarcm , cui aequabitur numcrus dcnomina- 
tus poft afterifmum fcriptus. Ex. gr. ? R j * 4 a i =3 10: 
igirur 1 o diuifum per ? dabit 2 , & nuracrus 2 tcrtib in fe du&us 
dat 1 6, quare 442=! 1 6. 

Problema V I. 

Slt «quatio inter numerum radicalem habentem poft afterifmum 
numerum dcnominarum, & inrer numcrum denominatum . 
Oporteat iila reduccrc ad a:q uatione" intcr numcros dcnominatos. 

Huiu. 4 » 
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Huius problcmatis folurio non differt a folutione prxcedcnris 
problemaris , nifi quod hic circa numerum denominatum pofi: 
sequationem fcriptum, riant, qux prius tacienda diximus circa nu- 
merum vulgarem poft asquationem fcriptum . 

Primo itaque adhibendo operatiunes vniuerfalcs numerus 
denominarus poft acquationem icriptus , diuidatur per numeraro* 
rem numeri radicalis j ac deinde toties in fe duftus , quot vnitaces 
continentur in dcnominatore nuraeri radicalis , dabit produttum_», 
cui xquabitur numerus denominatus poft afterifmum fcriptus. 

Ex. gr. pofito quod 5 R j * 4*2=* 5 * I i tunc ? a r pcr 
y =S x a 1 : & i a 1 , tertio in fe du:tum, dat 1 a 4 : quare ctiarru» 

1 .1 4 =5 4 a 2 1 & fic propofita prius aequatio , in qua ponebatur 

4<n - 5 4 1 , cft reducta ad fcquentcm 144=: 4*2. 
quae aequatio per problema 2. vlterius reduci poteft ad fequcnrcm 
14 2=; 4 . Rurfus pofitQ quod ; K 4 * 0 4 ^ =3 j j 1 : tunc 
3 a 1 per dat 1 a 1 : & 1 a 1 quater in fo ductum , dat 1 a *> : 
cx quo habetur quod 1 a y =J 04^; hinc vitcrius , pcr fecundum_j 
problema inferri potefl, quod 1 4 2 =3 9 . Rurfus pofito quod 

2 R 1 * 8 4 j =s 4 4 2: tunc 4 4 2 per 2 , dant 2 4 2 : & etiam_j 
242 femel in fc ducla , dant 4*4: quare 444=? 8* ? j & per 
problema fecuadum inferri poterir, quod44 1 =3 8. 

CAPVT VI. 

De refolurione, fiue expofitione numerorum./ 

indeterminarorum-.- 

REfoluerc numerum indercrminatum , nihil eft aliud , quam_j 
inuenire eiusvalorcm; liue afTignare numcrum determina- 
tum, qui ex vi hypothefis xqualis fitnumero indeterminato . 

Problema I. 

DAtusfitaliquis numerus fimplex, cuius valor cognofcatur. 
Oporteatinuenire valorem,cuiusIibet alterius numcri fim- 
plicisi qui daro fimilis iir . 

Ad tres numcros ,quorum primus fit numcrator numeri dari , 
fccundus fit valor cognitus , aut cius numerator , tertius fit numc- 

rator 
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rator numcri ciuus vaJor defideratur , per reguiam awream, in- 
uentus quartus proporuonaiis,dabit vaioieu) cjuaiiJtum > aut valoris 
numeratorem . .... J 

Fx. gr. pofito quod 7 - <J j ; oportear inuenire vafcrem 
numeri jn. Fiatvt 7^6^, ira ? a*/alium numerum , cjui erit 
2 7 ; quare j >us 2. 7 . Similirer poiito qund 2 2 4 1 <5 6 > 
oporreat inuenirc valorem numcri 1 a 1 . Fiat vt 22 6 6 , ita 
1 1 adlalium numerum, qui crit 3. : quare 1 a 1 =5 ^ • Rurfus 
pofito quod ^ R 2 * 4<j 1 r: 6 , oportcat inuenirc vaJorem nu- 
meri7 il 2 * 1 . Hat vt j. drf 6, ita 7 ad alium numcrum , qur 
ertt 14 1 quare7 R 2 * 4.4 1 =3 1.4. 

Nora . Si valor cognitus fit numcrus vulgaris , inuenitur alius 
valor , qui criam lir numerus vujgaris , vi in pnmo', & fecundo 
exeinpJo . Si vero vaJor cognitus eft numerus radicalis» in regula_> 
aurea non adhibetiT nifi numcrator numeri radicalis , & per rcgu- 
Jam auream inuenitur numerator numeri radicaJis , priori radicati 
fimiJis, qui fit vaJor quasfitus, vt in tcrtio exemplo. 

Problema 1 1. 



DAtus fit aliquisnumerus denominatus fimplex cuius vaior co- 
gnofcatur • 

Oporteat inuenirc vaJorem numeri denominati , qui a dato 
diflfcrat, fed non nifi quo ad oppofltionis characterem. 

* Ad trcs numcros , quorum primus fit valor cognitus i fccun- 
dus fit, numerator dati nun.eri denominati rertius fit, aequalis fc- 
cundo per regulam auream muentus quartus proportionaJis, dabit 
. valorem quaefitum . 

£x. g. pofito quod ? a 2 =a 27 : oporteat inuenirc valorem-j 
numeri 3 ao 1, Pcr reguJam auream fiat , vt 2 7 ad ? , ita 3 ad 

aJium numerum , qui erit — quarc ^oi=* -2- Simili- 

17: 1 J 27 . 

tcr pofito quod 44 1 =5 2 : oporteat inucnire valorem numeri 
4 a 0 1 . Fiat vt 2 ^ 4 , ita 4 ad alium numerum, qui erit 8 t qua- 

re 4 a 0 1 =3 8 . Rurfus pofito quod 2 a 0 2 =3 -i— oporteat in 

uenire valorem 3 * 2. Fiat vt ~ ad 3, ita j ad aJiura nun.c- 
rum, qui crit 2 7 s quarc ^2 - 27. 

Pro- 
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Problema III. 



P\Atus fit aliquis numerus denominarus cuius valor cogno- 
fcatur . 

Oporteat inucnire valorem vnius dignitatis prims eiufdem-i 
claffis, non oppofitae dignitati numeri dati . 

Pnmo . hi numerus datus pro numeratore non habeat vnita- 
tem , perproblema primum inueniatur valor numeri , qui dato 
fimilis fit, & pro numeratore habeat vnitatemi deinde fcribatur 
numerus radicalis , qui pro numeratore habeat vnitarem , & pro 
denominatore habeai numerum vnuate deficientcm , a denomina- 
tore dati numeri dcnominati , atque poft afterifmum ponatur va- 
ior primo ioco hic inuenrui . Denique numcrus radicalis fcri- 
prus, vt iam diximus , per problema 7. cap. ? , rcuocetur ad vul- 
garem, hiccrir vaior quaefims . 

£x. gr. polito quod 4 <t j ^ 108, inucniendus fit valor jiu- 
meJi iraque primo per problema primum inuenitur , quod 

1 27: deinde fcribitur fcqucns radicalis numcrus 1 Rz 

4 27. Tertio per problema 7. cap. inuenitur quod 1 R 2 \ 
27=: ^ ; ex quo conciuditur , quod 1 a 1 ~ $. 



■p\Ata/it aiiqua digniras prima, cuius valor cognofcatur . 

Oporteat muenire valorcm cuiusiibet aiterius numeri de- 
nominari eiufdcm claifis, cuius dignitas non ilt oppofita dignitati 
datae . 

Primo a denominatore numcri denominari cuius valor quae- 
ritur , aufcratur vnitas , & quot in refiduo fupererunt vnirates , 
totics valor cognitus in feipfum ducatur ; denique huc productum 
ducatur in numcratorem numeri propofiti , fic enim prodibit va- 
ior quxfitus . 

• tx.gr. fuppofito quod 1 a 1 =; ? ; oporteat inuenire vaiorem 
numcri | 5 : itaquc pnmocx dcnominatore j aufcrendo vni- 
tatem , rcmanet 2 : & darus vaior $ bisin fe duclus, dati j; 
dcnique 17 in 1 ?,dat405 : quare 1 5 a ? ^405. Similiter 
pofito quod 14 1 =5 2 , oportcat inuenirc valorcm numcri 5 a 4; 
itaque primo a denominatore 4 aufcrcndo vmtatem remanct h <Sc 



Problema I V. 
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valor cognitus 2, tcrtio in fe duclus , dat i 6 ; denique I 6 in f , 
dat 8 o ; quare 544 = 80. Rurfus pofito quod t * t =3 x ; opor- 
teat inuenire valorem 142; itaque primo a dcnominatore 2 , au- 
ferendo vnitatem, remanet vnitas, & valorcognitus 2 , fcmcl in fe 
ductus, dat 4 ; denique 4 in 1, dat 4; quare 142=4. 

Nota . Si in cafu tertij , vel quarti problematis , numerus cu- 
iusvalor quxritur haberet dignitaiem , oppofitam dignitati, quae 
inucnitur innumcro denominato cognito: prxter folut/ones in di- 
elis problematibus allatas, adhibcndum forct fecundum probkma , 
vt fatis patct . 

C A P V T VII. 

De refolutione ^Equationum • 

LEgitimx xquationi* inucntio, atque rcfolutio partes funt prx- 
cipux, ex qutbus conftat Logifticx regula nono capirc rra- 
denda, pto cuius vfu, vltra ca , qux ha&enus expofita funt , requi- 
rirur xquationum refoJutio , qux dirricultates habet Geomctra-» 
dignas , & fuperatis hadienus diftkultatibus iongo mtcruallo 
maiores , atque adeo arduas , vt eas hadtenus k nemine fuperata» 
inucniam . Singula > qux in hoc genere a varijs ingeniose cxcogi- 
tata funt, longum foret hic refcrrc, & parum vtilc ,immo noxium 
in ordinc ad nncm hic mihi propofitum . Quare prxtcrmiifis dif- 
fkihoribus xquationum refolutionibus, faciliores aliquor propono, 
quarum vltima, fi prioribus duabus fimilis rbrct , prxter hic p&fi- 
tas nulla foret detidcrabilis , quippc ad quafcumquc xquationes 
refoluendas fufriciunt tres illx qux hic proponuntur - 

Refoluere xquarionem nihil aliud eft, quam ex cognito va- 
lore vnius ex duobus numens , tnter quos coniiftit xquatio , inuc- 
nire valorem cuiuslibet numcri, qui fit fimiiis, vcl ciufdem claifis, 
vel faltem ciufdem ordinis cum aiiquo numcro , qui in aicera-* 
xquatioms parte inucnitur . Ex. gr. ex co , quod 7 a z — 6 j, in- 
uenirc , quod 442=: ]6: eft inuenirc vaiorem numen iimilts , 
cum 7 4 2, & 4 4 1 fint fimilcs . Ex eadem xquatione inucniiC- 7 » 
quod 4 m 1 1 2 cft muenire valorcm numeri ciufdem clafTis r 
quandoquidem 74 2 , 6V44 1 fint ciufdem claifis , Jicetnon fin* 
fimiles. Dcniquc cx cadcm xquatione inuenirc, quod 2R1 * 
1 4 2 :=i 6 cft inucnire vaicrcin numcri ciufdem ordinis. tamctri 

ncque 
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hcque flmiles flnt , ncquc ciufdcm clams. 

iEquatio legitima dicitur, quae deicrminat valorem numeri 
cx fe indetctminati . Ex.gr. 741» &fimilitcr ali) numeri dcno- 
minati cx fe funt indeterminati, atque indifterentes ad figniflcan- 
dum quodlibet produclam ex aliquo numcro in fc ducto : per boc 
tamen, quod 7 4 1 =^ 6 dcterminationem accipit}, atque amifla 
priori indiffcrentia,determinaturad iignificandumnumerum aequa- 
lcm numero 6j, qui vnicus cft ■ 

ALquatio vana , atque illcgitima appellatur , quae non deter- 
xninat valorem numeri ex fe indcterminati . £x. gr. 7 a 2. != 1 a 1 . 
Itcm 7 a 2 =: 4^i« ltem iRi* uj^ u i,funt xquationcs 
illegitimae , ac vanae i 

Prima refolutio." 

EX [aequatione legitima confiftentc intcr numcros iimpliccs, 
quorum vnus vulgaris fit , inucnirc valorem numeri , qui fii 
iimilis alicui numero xquatione contcnto . 

Quod hic proponitur , non diftert ab co , quod docetur pro- 
blematc primo cap. prsccdentis : etenim ex duobus numeris, intcr 
quos coniiftit aequatio, dc qua hicagirur, vulgaris numcrus altc- 
xius valor eft , quod hic notalfc fatis eft , vt per prfcdiclum problc- 
ma fatishat quaefito . 

Refolutio fecunda, 

EX aequatione legitima confiftcnte inter numeros fimplices» 
quoium vnus vulgaris iit , inuenirc valorem alicuius numcri , 
qui non iit iimilis, fed tamcn ilteiufdem claflis , ac ordinis, cura-i 
numero, qui in altcra xquationis parte inuenitur. 

£x duobus numeris , inter quos confiftit acquatio, de qua_> 
hlc agirur , vulgaris numerus, cft valor numcri , qui in oppofita_» 
«quationis partc inucnitur . Quare per problcma 3 cap. praece- 
dentis inueniri potcrit valor vnitatis , fimilis numcro , cuius valor 
inquiritur , atquc cx cognito vnitatis valore , per problema 1. cap. 
praeccdentis, inuenietur valornumeri, qui defidcratur . 
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Refolutio tcrcia . 

EX quacunque aequatione legitima , inucnire valorcm numeri 
eiufdem clafVis,& ordinis, cum aliquo numero contento in_> 
vna aequationis partc. 

Si fieri poffit, propofita aequatio , per dicla cap. 5. rcducarur 
nd arquationcm confiftentem inter numeros fimpliccs , quorum-i 
altcr vulgaris fit, atque hanc aequationem fimplicem refoluendo 
per primam, aut fecundam refolutionem, muenies valorem numeri 
quxfiti. 

Si fieri non poflfitralis rcduclio , fequens praxis ad defidera- 
tum finem vtilis elfe potcrit . Primo fupponendo,quod valor vnius 
primae dignitatis , fitcertus aliquis numerus vulgans , omnes nu- 
meri indcterminari in aequatione contenti , refoluanrur in vulga- 
rcs , quos pro indcterminatis , quibus aequiualent , fubftituendo, 
examinabis , an nouae huius xquationis oppofit» parres inrer f«J 
aequcntur, vel non aequentur . Si primum, valor vnius primae di- 
gnitatis aftumptus erit verus,atque Icgitimus Si fecundum, noiu 
erit verus , atque adeo aiTumpto stlio eius valore • refumcnda eft 
iam facla operatio , donec inucniatur verus valor vnius primas di- 
gnitatis , quo vaiorc cognito per difta cap. 6. inuenietur valor nu- 
meri defidcratus . 

Pro cxemplo praxis de qua agitur In hac tertia refolutioncj, 
propofita, fit aequatio, quee habetur in fccunda folutione proble m. 
2.cap.2. libri fccundi, quse eft talis, 1 itfi -« ins 10, Ex 
qua aequatione, inueniendus eit valor 1 a 1 , in quem finem, alfu- 
mo pro libitu aliquem numerum . Ex.gr. 4 , & fupponendo quod 
i a 1 ^ 4, infero per dicta cap.6, quod 1 *a 1 =^48. Iterru» 
quod 1 a 2 =f 1 6 • Ergo 1 iu - 48 -« 16. Ergo 

124 1 - 1 <i 1 ^ ^ 2 .• quae aequationon cft conformis aequarioni 
propofitas i in qua numerus vulgaris erat 20, hic vero eft } 2- ' cx 
quo colligo» numcrum 4. prius affumptum pro vaiore 1 a 1 , cfie ni- 
mismagnum. Quare aflumendo numerum minorcm , fuppono. 
Ex. gr. quod I *«l <=s 2; &reiterando difcurfum prius inftitutum 
infero, quod I %a I =3 24. Item quod 1 a 1 =: 4 , crgo 1 x - l 1 
— i4z=: 14-. 4. Ergo i24i — i<*2=* 20. Quae aequaxio 
cftconformis aequationi prius propotit.c . quandoquidem igitur 
ratta fuppofitione quod 1 a t =s 2 , fc narur quod iifli - 
1 4 2 =5 2 o y ctiam ex co quod in propofita aequationc 1 2 4 1 -* 

14 2 
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1 a 1 =s io, fequitur ,quod i a i ^ Z : atque hoc argumento fe- 
quitur quod inueniendus valor i a l, llc z . 

Scholium. 

PRima & fecunda refolutio boc capite propofita differunt d tertia 
folutione, qucmadmodnm in noftris GeometrU elementis propofi- 
torum problematum folutiones differunt a foluttonibus praxinm ibidem 
propofitarum , boc efi qncmadmodum Geomctrica problematis foltttio 
differt a folutione mecbanica : & ft placeat prioribus refohttionibtts 
ftmHes refolutioncs Arithmeticas appcllarc , atque hac appellatiottc il- 
las difttnguere d tertia , qttx tentando abfolnitur , atqttc illam vocarc 
machanicam, rem prxftaret xtcrna laude digniffimam , qtti pro mccha- 
nica refolutione hic tertio loco allata , Artthmcttcam fubftitncrct,atquc 
inneniret mndum vniuerfalem Arithmeticc foluendi quafcitmqitcxqua- 
tioncs . Extant pajftm modi quamplurimi , qttibus Aritbmetid rvfol- 
uuntur (Cqnationjcs ab illis ditterfe , quas htc Aritbmcticd docemus rc- 
folucrc , & hutufmodi refolutionibus libriintegri impleti circumferun- 
tur : nolui tamcn plnres hic congerere $ de hac re , fuo tempore pjluri- 
hus aclurnstfi methodns noftra probetur ab us, qtti fitblimiori Arithmc- 
tica deleclantttr , bic mibi alium fcopum non prxfixeram , qudm Ma- 
thefeos candidatos inftruere , ad quem finem non parum conducunt 
breuitas , claritas , atque facilitas ; mttltum autem inter fe difjcntnc 
tyrone< inftrttere , & cum Arithmeticis conuerfari, qnod cnim \hos in- 
rtat, atque deleftat, prioribus non rarb nocet,atque eos in dcfpcrattoncm 
inducit . 

GAPVT VIII. 

Nonnulla principia magis neceffaria pro vfu 

regulx Logiilicae . 

LOgifticdt principia appellantur , illa omnia , qus. a Logiftica fttppo- 
nuntttr, atqtte affumitntur , ad inferendas conclttftoncs ; bxcprin- 
cipta diftinguttntur in definitiones , & axiomata . pari modo pro i fu 
reguU Logiftic£ rcqittfita principia , funt definttiones , atqttc vcritates , 
qua invfu bnitts reguU prafupponuntur • ex bis principus magts ne- 
ccffaria, propono prxfcnti capite , qttod in trcs partes dinido . Prima 

pars 
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pars conplc&ttnr aliquas dcfinitiones , ftue terminorum txpoftticties , 

mjgis ncccffarias , atque ctiam Logiflicx magis proprias , iM cjt 
zulgari Arithmctica , GcomctrU eicmentis , commodi fupponi non 
pofjint i diclas dcfinitioncs breuitatis {ludiominus exacle hic propono, 
magis accurata dc illis traclatio fpeclat ad librum tertium , we^wc illa 
requtritur ad vfum rcgulx. Logifiic& . Sccunda pars continet aliquot 
axiomata , Tertia pars proponit pauca aliqua Thcoremata , fme vllis 
dcmonfir&tionibus propoftta ,fcd libro tcrtio legitimc demonfiranda. 

PARS PRIMA- 

Definitiones fiue expofitiones rermi- 

noruiiL, . 



I X TOx numcrus > hic ita adhibetur , vt non minus fignificer 

V vnitatcm, quam vnitatum pluralitatcm . 

II Dignitas appellatur, quantitas iignificata per aliquam Al- 
phabeti litteram , vel littera repraefentans aliquam quantitatem-j . 
£xcipe tamcn litteram R quando aflumuur ad figniticandacu 
radiccm, vt diximus fupra in primocapite . 

Hincpatet quod fequens fcriptio , i ai , reclc cxprimatur, 
fiue dicatur vnum A prirr.um , fiue dicatur vna dignitas prima-> : 
vtroquc cnim cafu, diuerfis vocibus , idem fignificatur» Scriptio- 
nem legendi, prior modus, mihi vdtatior cft, & vox dignitas, tunc 
potiflimum vfui eft , quando eft aliquid alTerendum dc ipfa litte- 
rt, aut quaatitatc quam J3gnificat,& dignitas appcllatur. 

Vbi aducrtcndum, quod dignitarum identitas, vel diuerfiras , 
non dependcat nifi ab identiritc, vel diuerfitate hypothefis , cx 
vi cuius iitrera figmlkat quantitatem . Hinc facla hypothefi, quod 
littcra A , fignificct ccrtam aliquam quantitarem, fiuc detcrmina- 
tam, fmc inccterminatam : manente hac hypothefi , numcri om- 
ncs t quicontincnt Jitteram A ,\ dicuntur habcre eandcm dignita- 
tem . Sic manente eadcm hypothcfi , dc figniiicationc litterac A» 
fcqucntes numcn orr.nes dicumur habcre camdem dignitarem-» » 
nimirum i a i • ltem i a 2. Item 4 a $ . Item 2 4 o . 1 icm—» 
1 a o 1 . Irem 1 a o ? . Item A . Jtem A q . Item 3 A : quamuis 
cnim cx propofitis hic numeris, plerique habcanr dignitates diuerii 
nominis > llue dignitates diuerfimode dcnominatas 1 'tamcn digni- 
tatcs diuerfas non habent, fcd omncs habcnt dignitatcm cajidcm-» 



Libri primi . Capur o&auum. 3 9 

in fingulisenim inuenitureadem iittera A , quxex vi bypotheiia 
fcmper idem ilgnificat , atque adeo eandcm dignitatcm rcprx- 
fentat . 

IU Dignitas oppofita , vocatur, dignitas qux habet chaiacle- 
rem oppofitionis . Cseterum digniras oppofita , (ignificat produ- 
frum cx vnitate vulgari, diuifa per digniratcm . 

IV Radix, eft quantitas quae in fc ducta producit illud , cuius 
radix dicitur . Ex.gr. radix numeri 4 , eft numerus 2 , qui femcl 
infe ductus producit quatuor . Stmilifer numerus 2', eft radix nu- 
meri 8, quia numerus 2 , bis infe ductus , producit 8. pari modo 
numcrus 2 , eft radix numeri 1 6, quem producit, certio in fo 
ductus . 

V Numerator vocarur quod numeraf vnitates, 6V exprimirur 
per voces, vnum, duo.tna, quatuor , &C hinc numeri immcdutc 
verfus lcuam appofifi alicui dignitati , vocantur numeratorcs ta- 
Jium dignitatum . Similiter numcrus immediate verfus leuam-* 

0 appontus radici, dicitur numerator radici» . Ex. gr. in hac fcriptio- 
ne 7 & 1 numerus 7 eft numerator . 

Ir VI Denominator appellatur , quod dcnominat quantitatcm-j . 

1 Dignitatibui , & radicibus immediate verfus dcxteram apponitur 
% dcnominator , qui , finumeruseft, cxprimitur per voccs primus , 

fccundus, tcrtius, quartus . ln fractionibus, ipfius fractionis deno- 
t- minator fcribitur infra lineolam, quac diuifum figniticat , vcl poft 
v particulam, per , quando haec particula adhibetur . Praeterea efiam 
i fubindc dignitaris denominator littera minori exprimitur . Ex.gr. 

A 7, quod Iegitur A quadratum , in <jua fcriptione, q , eft dcnomu 
f nator, littera quidem expreffus, fed planc «cquiualens numero 1 , 

pro denominatore eidcm iitter» appofito : quandoqutdcm Aa, 
jl, & A q , fcripriones fint , qux diuerfis quidem vocibus enuncian- 

0 fur, fcd tamen idcm fignificant , vt patcbit c\ ijs , quje paulo poft 
gj diccmus de flgniricatione dcnominatorum , qui pcr voces primus , 
t fecundus,tertius,cxprimuntur . 

t Vll Numerus denominatus , eft complexum ex numerator<-? , 

7 dignitare, 6V denomrnarore . Ex gr. r a 1 , item 2 a t , item ja 2 , 

1 itcm 4 b 1 , finguli funt numeri denominati . Aduertendum hic, 
„ quod dignitati , non femper exprefse apponatur numerator , vcl 
; denominator, quoncs tamen dignitas, alium , aut numeratorcrro, 
1 aut denominarorem , exprcfse appofitum non habct , cenfctur ha- 

bere vmtatem pro numcratore, aut denominatore , non exprcfsc 
\ pofito; quare non minus A, B, C funt numcri dcnommari quara_» 
1 a 1,1 b 1, 1 < 1 . immo priores , pofterioribus pianc squiualenr « 
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VIII Numerus radicalis, cft complexum ex numeratorc,radice, 
denominatore, cV numero poft afterifmum fcripto . Lx. gr. fequcns 
fcriptio 2 R i * 9, exhibet numerum radicalem , in quo nume- 
rator eft 2, radix cft il , denominator eft 1 , numerus poft aftenf 

nium fcriptus e(t| 9. 

Ad plenam intelligentiam numerorum , quos hic diximus 
c!cnominatos,aut radicales appellari, eAponenduin nobis remanet, 
quid fignificent horum numerorum denorninatorcs , cxprefli, per 
voces primus, fecuudus, tertius,&c. fiue quid fint dignitatcs primx, 
fecunda: , &c. uem radiccs pnmae , fccund* ; vthoc intelligatui . 
aduertcndum nunierorum denominatorum , atque radicalium de- 
nominatores, fimilibus quidcm notis Anthmeucis fcribi;,& fimili- 
bus vocibus cxprimi, fed ramen diuerfam ilgnificationern haberc . 
Vnus ltaquc propuno quid fint dignitatci primac , fecundaj , ter- 
tiac&Ci dcindc explico, quidfint radices primx,fecunda5,cVc. 

IX Dignitas prima , idem fignificat , ac dignitas aliqua , fiuC-> 
quantiras per aiiquam litteram indicata . Iam vero productum-j 
ex prima dignitatc, fcmci in fcducla , vocatur dignitas fecunda_» . 
Productum ex prima dignuate , bis in fc du^ta, vocatur dignitas 
fetrtta produtfum ex prima dignitate, tcruo in fe dufta , vocatur 
dignitas quarra, & fic dc caereris \ ex quo fit, quod licct fequentcs 
fcriptiones enuncicntur , vt cap. i. diximus , tamcn quidquid fit 
de diucrfa cnunciationc, qux lllis conuenit, ldem planc fignifi- 
cant , illae , quae hic dicuntur aequales: A a A /« A . Uem A 
3 ~ A m A in A . Item A 4 1=4 A in A m A in A . Item 

l \ x iu I 4 I . Item 1 a 1 -^, \ a 1 in 1 a 1 in 1 a 1 . In his fcri- 
prionibus aduertere licet,quod denominator digmtatis compcndio- 
sc indicet quotics fcribcnda eiTct dignitas , interpofita fcmper 
particula in , vt habcrerur fcriprio longiorj finc vllo denomina- 
tore exprcfse pofito, ajquiualcns breuiori , denominatorem cx- 
prefsc appoiltum habenti , fiuc quot dignitutcs primx requiran- 
tur, qoae fucccftiuc multipiicatx , dcnt produclum a denominaro- 
re breuius indicatum . Ex.gr. vt habeatur produclum a dcnomina- 
i«>re tria inJicatum , atquc ex prima dignitate ortum , tertio fuc- 
ccftiuc fcribi debet digniras prima. 

X Dignitas nuila , idcm jlgnificat , ac vniras vulgaris . Hinc 
trcs vnitatcs nuliae , funt tres vnitates vulgare*. Item 4 a o ~ 4 • 
ltcm 740=: 7 . Vbi vlterius aduerti poreft, quod dignitas nulla* 
& dignitas oppofita nulla,idcm figmrkcnr: adco vt ? a ? a 0 0. 
Item 740=37400. 

XI Dignitas oppofita prima,fignificat produ&um cx vnitatc 

vulga- 
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vuigari , diuifa per dignitatem primam . Dignitas oppofita fecun- 
da , iignificat productum ex vnitare vulgari , diuifa per dignira- 
tem fecundain . Dignitas oppofira tertia , (ignificat productura-* 
ex vnitate vulgari , diuifa per dignitatem tcrtiam . Atque ita dej 
caeteris. 

XII Radix prima alicuius numeri A, eft numerus , qui femel in 
feduclus, producit numerumA:. Radix fecunda numeri A> eft 
numerus , qui bis in fe du&us j producu numerum A • Radix ter- 
tia numeri A > eft numerus , qui tcr m fe ducius , producit nume- 
rum A . Vbi aduertere Jicet , quod denominator radicis , indicet 
quoties radix in fe duci dcbeat, vt producat illud, cuius talis radix 
effc dicitur, qualis a denominatore fignificatur. 

XIII Numerus vuJgaris appellatur, qui fine dignirate , aut radi- 
ce, exprimitur per notas in pra&ica Arithmetica vfitatas . Ex. gr. 
1, 2,7,20, 100. finguli funt numeri vulgares, & fimiliter reliqui 
omnes, fiuc mtegri, fiue fracli , qui per folas Arithraeticse decem-» 
notas exprimunrur, funt numeri valgares . 

XIV Vaior alicuius numeri appeliatur, numerus vulgaris , cui 
acquiualet talisnumerus . Ex.gr. fuppofito quod littera A, aflum- 
pta fit ad iignificandum numerum vuigarem ]> tunc l erit vaJor 
i a i.ltem 6 crit valor i « i.Item 9 erit valor /ji.Item peiit valor 
laz. Item27 erit vaJor 1 a^.Item ^erit valor j« 1. Item 
6 erit valor 2 R 1 * 3 a i;& generaJiter,numerus vulgaris,dicitur 
valor illius numeri, cui xquatur : ex quo fit quod numcrusvulga- 
ris etiam fui ipfius valorfu, quia fibi ipfi sequatur. 

XV Numerus dcterminatus , eft numerus cuius valor cft cogni- 
tus . Hinc omnes numeri vulgares funt dcterminati. Prxterea.» 
omnes numeri tam denominati , quam radicalcs funt determinati $ 
quando fcitur numerus vuJgariscui aequantur . 

X VI Numerus indeterminatus , eft numerus cuius valor cognirus 
non eft, quareomnes numeri denominati , & radicalcs funt indc- 
terminati, quamdiu ncfcitur nuraerus vulgaris cui aequantur . 

XVII Numerus fimplex dicitur , qui non inuoiuir characlcrenu* 
compofitionis, vbi per charactercm compofitionis mtelligo quem- 
Jibet ex fequentibus tribus f , , in , quando mimens interponuri- 
tur • Ex.gr. fequentes numeri fimpJices funt , 4, » 00, ; * 1, 

ion, 4R1* 142, -^- — — item + 4, item — 4 * 

ltem + 1 a 2 , &c. 

XV III Numerus compofitus appcllatur.qui inuoluit aliqucm cha- 
radtcrcm compofiiionis. Ex.gr. fequcntes numen funt componti 
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4 f J • Itcm 1-14. Itcm j - 7 f 4 . Item 4 /»27. Ifem-i 
2 a 2 f l . Itcra ia\ in Itcm 4 R 1 * 1*1 + 7. I f em 2-4 
R 1 # 1*2. 

XIX Numerus integcr dicitur , qui non inuoluit charaelerem-j 

diuilionis, hoc eft lincolam, quae diuifum fignin"car,vel particulam 
pe> . Ex.gr. 7 . Item 2*1. ltcm 1 o * ? . Itcm 4 R 1 * 7 j 1 , 
linguh funt numeri integri • 

XX Numerus fra&us dicitur , qui inuoluitcharacTercm diuifio- 

nis. Ex.gr. -L. hcm .1 ~L2 Itcm \1± Item 

4 • 10 • i • 4 • 

1 per 1 o . ltcm 1« 1 per 1 . ^inguli funtnumeri fracli. 

XXI Numerus fimplcx pofitiuus dicitur , qui afTicitur figno f: 
negatiuus dicirur , ; qui afrkitur Jlgno — •• quae figna non arTiciunt 
niii numeros iimphccs quibus irnmediare praeponuntur . Vbi ad- 
ucrtendum , ncgatmis numcris fcmpcr exprefse prseponi fignum 
— . Verum politiuis non fcmpcr exprefse prasponitur fignum-» 
f : omnes enim numeri fimphccs quibus exprefsc nullum fignum 
prasponitur, cenfcnrur habere fignum f, & funr pofiriui . 

XX II Numeri limiJcs dicuntur , qui non dirferunr nifi quo ad 
numeratorem , & fignum . Lx. gr. omncs vulgares numcri fum 
limiies intcr fe , item omnes denominati , qui non habcnt diuer- 
fam dignitatem , aut dcnominator-em , & infupcr non dirTcrunt 
quo ad charadercm oppofitionis , funr inter fc fimiles . Itcm om- 
ncs radicaies funt intcr fc iimiics , fi non habcant diuerfum dcno- 
minatorcm, aut nuracrum poft aflerifmum fcriptum . 

XXIII Numeri difiimiies appeilantur , qui differunt amplius 
quam quo ad numcrarorcm, & fignum . Kx gr. nulli nuineri vul- 
garcs inrer le funt dhTlmiles . Numeri dcnominati inrer fe funt 
diftimilcs, fi habeant ,aut diuerfam digmtatem , aut diuerfum de- 
nominatorcm,aut diftcrant quo ad charadtcrem oppofitionis. radi- 
cales inter ic erunt diflimiles , fi habeanr diuerfum dcnominato- 
rera, vel numcrum poft aitcrifmum fcriptum • Deniquc omnes nu- 
meri diuerfseclarTis, funt difiimiles. 

XXIV Numeros diftinguo »n tres clafTes , primx claffis numeri 
funt vuigarcs. Secundasciailis numeri funt dcnominati • Denique 
radicales funt tertiaz ciailis . Ex qUo fatis patct quid Jinr numcri 
eiufdem, vci diuerfae claffis. 

XXV Numeri ciufdem ordinis appellantur, quorum valof, eaf- 
dem vnitates figniticat % & confequcnter numeri diuerfi ordinis 
funt , quorum valor diuerfas vnitates figntficat. Ex. gr. numcrus 
4 , erit eiufdem 1 ordinis cum mimero ro , ii vtcrque fignirUct 

vni- 
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vnitatcs abftraclas, vel aureos, vel doraos, &c. fi vcro 4 fignificct 
aurcos, & 10 fignificet domos , erunt diuer/i ordinis . Quotics 
fermo cfl de diuerlis numeris , & cxprefse oppofitura non dicitur, 
fuoponunrur effe eiufdem ordinis . 

XX VI iELquatio appellatur, compleium ex partibusquat inter fe, 
stquales afh/mantur.Si partes qu« mter fe cequales affirroantur, iint 
numeri,vel quantitatcscontinu32,erit asquatio confiftcns inter quan- 
titates abfolutas.-fi partcs qu» aequales afnrmantur,fint rationes, erit 
aequatio coniiftens inter rationes. Ex.gr. ^ a 1 f 7 =3 1 o,cft aequatio 
intcr quantitates abfolutas confiftens.Verum fequens aequatio $d</6 
=5 7 ad i4,eft aequatio ccnfiflens inter rationes.Vtraq, aequatio erit 
iimplex, fi nulla pars inuoluat characlerem compofitionis; vel erit 
compofita, fi inuoluat chara&erem compofitionis, item erit magis, 
vel minus fimplex, pro vt inuoluet paugiores, vel plures charadte- 
rcs compofitionis, vel etiam diuifioms. 

Prxter propofttas bic definitiones fiue expofttiones terminorum 
magis proprii\fpetlantium ad nofiram Lcgifiicam,alut nonnulU fparfim 
fnoponuntur in reliqms capitibus, vt HL* inueniantur fufficict confulcre 
indicem * 

PARS SECVtfDA. 
Axiomata . 

I Otum atquatur fuis partibus fimul fumpris . 

JL Hoc axioma in fenftt m quo d Mathematicis\intelligitur,eft ma- 
nifeftnm ex terminis:hoc eft,fi fignificet aggregatum quantitatum habcre 
magni tudiacm,dtqna!em, magnttudini partium,ex quarum aggregatione 
conftituitnr . C&terum tota ratio compofita, poteft effe maior, vel etiam 
minor, vna parte componente I vt ofiendimus qu&ftione 4 capt 2. ele- 
mentorum . Item totus numeri valor poteft effe minor, valore partium 9 
diuerfo tantum loco, aut ordine pofitarum . Verum de huinfmodi mo- 
nitienibits folicitus non fum,quandoquidem easpaffim negletlas videam 
ab alus Mathcmaticis . 

II Quas eidem tertio aequantur, etiam inter fe funt acqualia. 
Ex.gr. fi A =? B , & infupcr C =: B r etiam A =5 C • 

III Si aequalibus addantur xquaiia, produfta erunt aequalia . 
Ex.gr. fi A =; B, & infupcr C =5 D, etiam Af C =1 B f D. 

IV Si ab aequalibus aequalia auferantur, refidua , iiue producta_» 

V z crunt 
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ciunt xqualta. 

Ex. gr. fi A =? B,& infuper C =- D r etiam A C =: B - D. 

V Si aequalia multipliccntur pcr acquaJia,produdta crunt aequalia. 
Ex. gr. fi A =3 B ctiam AwC =3 B in C . SimiJitcr ii 

A f B =a C : etiam A f B in D =s C /« D . 

VI Si aequalia per aequalia diuidantur , produffca crunt aequalia . 

A R 

Ex. gr.SiA=? Bictiam— Itcm fiAf B=s C: ctiatn 

A f B - C_ 
~TT~ D . 

VJI Si A*<*B =3 C ad%; ctiam A=? C. Erviciffimfi A =JG 
ctiam A arf B =3 C *c/ B. 

VIII Si A ad B =- C ad D, Jegitime fequetur . 
Primo . Inucrtcndo, B ad A =? D «</ C. 
Secundd . Permutando, Ad(/C= Bd(/D. 
Tertio . Componendo, Af B ad B=z CfDadD. 
Quarto. Diuidendo, A~« B*dB~ C DadD. 
Quintd . A in X ad B inX =3 C <td D, vcl ctiam A ad B. 

A B 

Scxto "x" ad ~x~ =J C 4</ D , veJ etiam A ad B. 

IX Qualefcunquc fueript quantitatcs A,B,C, dummodo non fint 
quantitates diuerfi generis • Proportio rationi» A ad C ad rationera 
B ad C, erit xqualis rationi A ad B . 

Hoc axioma efi 14 in nofiris Geometrin elementis : in qui- 
bns pluribus expono , qu& ad proportionum , fme rationum intclligen* 
tiam requiruntur . 

Circi fcptimum,& otlauum axioma aduertcndum , quod fth\?uU 
contineant varias partes , & complefiantur modos argumentandi cir- 
ca rationes maximi vfitatos . Exhis argumentandi modis, aliqui ba- 
bent nomen proprium , quod ipfis appofui ; altj non habent nomen pro- 
prinm ; diuerfi non funt ab etlo prioribus propofitionibus cap. i. no- 
firorum clementorum, quo loco, non alia de caufa inter theoremata nu- 
merantur, nifi quia ab Euclide tanquam theorematafuerunt propofita; 
cxto um reuera fune axiomata , & prtdifto loco d nobis potitts expo- 
nuntur , quam demonftrentMr • 



PARS 



Libri primi • Caput feptimum. 45 
PARS TERTIA. 



Theorcma I. 



QValcfcunquc fuerint quantitatcs A,B,C,D,E,F, ira tamcn-j, 
vt A ad B - D ad £, & mfuper BadC t=EadF. 
Dico ex aequo, etiam A ad C =! DflrfF. 
ffftH roodtts argumentandi, vocatur ex xquo , & in noflris elemcn- 
tis proponitur, prop.9. C4p. 2. 



Q 



Theorema II. 

Valcfcunque fuerint quantitatcs A,B,C,D,Z. Itatamen, vt 
B ad C^a 
Dico A in C B in D =J A *d Z. 
#oc theoremaycontinet prop.x* cap. 4. elemcntorum ♦ 

Theorema III. 



QValcfcunquc fuerint quantitates A, B, C 
9 , DicoA^B* C*l S-jjfi 

yib hoc theoremate, mmediati dependet regula , qu£ vulgo aurea 
vocatur, au&que frequcntiflimi recurrit , in vfu reguU Logiflic& . 



Theorema IV. 



QValefcunquc fuerint quantitates A,B,C,D* 
Dico primo fi A ad B ;= C adD , © 



etiam A 1» D =3 



C . 

Dico fecundo fi A in D =J B /» C, etiam AdrfB^ C ad D « 
//oc fbcer*m/icowf/wcf prop.j.4. f*M« elemcntorum* 



# 

Theo- 
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Theorema V» 

QValcfcunque fuerint quantitatcs A,B,D . 
Dico primo. Si A ad B =5 B ad D , ctiam A ifl D =5 B ? i 
Dicb fecundb . Si A in D =. B ? , eiiam Aa</B =: B ad D. 
//oc theorcma continet propofttionem quintam capitis quarti £lt- 
mcntorum , cr continetur Theoremate quarto , <i »o» (/ijfl&r* fli/i 
quodhic bis adhibeatur quantitas B , qutproindt xquiuaUt quantita- 
tibus B & C, quando ilU quantitates inter fe squantur, qttcm cafum 
non excluditquartum T heorcma,fed ficut hunc cafum includitjic ctiam 
inclitdit, ac continet prsifens T hcorcma . 



Q 



Thcorema VI. 

Valcfcunquc fuerint quantiratcs A,B,C,D. 

Dico primo , fi A adB C 4<f D ; ctiam A W 

Dico fccundo, fi A =j ' etiam A ad B - C ad D. 

Ex. gr. quia 2^46^ ; ad ?. ctiam 2 =! '3 in 6 per 9, Itcnu» 
quia 1 j in 6 per 9 .ctiam zad 6 ~ 5 ady* 



Q 



Theorema VII. 

Valcfcunquc fucrint quantitatcs B,C,D. 
Bico ~~ ad -~- =1 Gad D. 



Ex. gr. qualcfcunquc fint numcri 12 > 8, 4 . Vcrum crit quod 
12 per 4, ad lz per 8 =: 8 4 . JVon eril inutile, boc tbeortwta con- 
ferrc, cum affertione fexta axiomatis oftani . 



Thco- 



o 
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Theorema VIII. 

Valefcunque fuerint quantitatcs A>B,C. 

Dico primo , fi A in B =J C : ctiam -g- A . Irem 



C — ( TJ 

C G 
Dico fccundo ,/i — A , vel -r- =J B , ctiam A ;» 

B A 

B =3 C. 

Ex. gr. quia 8 itt i — i d : ctiam i 6 peri^ 8, Itcm i 6 
per 8 1=5 i. Rurfus quia vcrum cft quod i 6 per z =s 8 vel quod 
i 6 perl^ x y neccflano fcquitur, quod 8 in z i 6. 

CAPVT I X. 

Regula Logillicx , fiue compendium lllius vix , 
qua Logiftica pergit ad problematum 

folutionem_, . 

PRimo . Expcndendo ftatum propofitae quaeftionis , obfcruetur 
. aliquis numcrus , qui talisfit, vtcx eius cognitionc depcn- 
deat folutio quxflionis , atque pro hoc numero incognito atfuma- 
tur aliquis nunicrus iudetcrminatus , qui vocetur numcrus alfum- 
ptus, de quo piura videri poffunt in nota pofita in finc regulx • 

Secundo . Quaeflionis propofitum cxcrccndo pcr numerunui 
iflumptum» inuenicnda eft aequatio', in cuius vna parte inueniatur 
numcrus aflumptus, vel alius cx ipfo produchis , cVinaltera partc 
inucniatur numerus vulgaris , vel alius ad vulgarcm reducibilis , 
vel faltem numcrus dctcrminatus , in quem fincm fcruir doctrina 
cap.i.cVL 

Tertio inuenta xquatio, fi fatis fimplex non fu, reuocanda_j 
cft ad limpliciorcm , in qucm finem feruiunt dicla capitibus fupc- 
rionbus . 

Quarto rcfolucndo fimpliciorem illam xquationem , inue- 
niatur valor numeri aiTumpu , vt docctur cap. 7. cognito h-c va- 
lore numeri alfumpti , fucile fuluetur quxftio propoiita l qux c* 

affuin- 
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aflumpti numeri cognitione fupponebatur depcndere. 

Nota, in primo propolitae regulas praefcripto dici, pro nu- 
mero incognito aiTumendura crTe aliquem numerum indetermi- 
natum, quaeri igitur polfet , an pro illo numcro incognito licitum 
l.t difumere quemlibet ex nuuiens indetenninatis . Refpondeo id 
licitjm efle, & nullum dari numcrum indetenninatum , quinon_> 
poiiu alTumi pro numcro incognitj : ctenim indepcndenter ab 
aliqua prascedente hypothefi finguh numcri indeterminati , etiam 
indeterminate lignificant quemlibet numcrum , atque adeo inde- 
terminatc figniricant prxdictum numerum incognitum , qui li- 
cet incognitus fit, tamen eft aliquis numerus , atquc adeo pro ipfo 
in prima hypothefi fubftitui poteft quilibct numcrus indetermina- 
tus i quod licct verum fit , tamen ex numens indcterminatis , 
alij t alijs vtilius affumuntur , pronumero incognito , pro quoWti- 
lius fubftituuntur illi , qui in fequentibus operationibus commo* 
dius adhibcntur, atque hasc commoditas vnica caufa cft, quod in- 
tcr numeros indetcrminatos detur aliqua clectio, & in pnma hy- 
poteii potius expcdiat vnum quam alterum aflumcre pro nume- 
ro incognito . Vt fingula hac breuius , & clarius patcant, vnanu 
iiic quaeftionem, & plurcs eius folutiones affero ,in quibus & regu- 
lae,& eorum, quae hic notauimus exempla habcs . 

Quxftio . 

VKbis praefidium milites continct, quorum numcrus ignora- 
tur , hoc tamen fcitur , quod fi praefidium tertia fui parto 
augerctur, & infupcr centum accedcrent, haberet militcs jooo. 
Qua;ruur quis iit numerus militum, qui praefidio contincntur • 

Prima folutio. 

PRimo iuxta primum regulae prxfcriprum confiderando ftatum 
propofitat quaeftionis , facile aduertes , quod cx cognitioncj 
numeri indicantis tcrtiam partcm praefiuij , dcpendcat folutio 
quscftionis propofitas. Quare pro tcrtia parte prxddij atTumo nu* 
merum indctcrminaium i 4 i , facla hac hypothefi , quod nimi- 
rum i a i fit tertia pars praefidij » iuxta fccundum rcgulx praefcri- 
ptum difcurtcndo , infero , ergo prxfidium erit y a : , cx quo 
vitcrius conciudo , quod 3 a 1 f 1 a 1 f 100 =3 jooo : atque ita-» 

habco 
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habeo aequationcm , quae fatis fimplcx non cft , cumad fimplicia 
rcm reduci poflit,quare iuxta tertium regulae praefcriptum eam_» 
prius per antithefim reduco ad fequentem j a i f i n i =J ^ooo 
— • 100: & iterum hanc cequationem pcr dicla cap. reduco ad 
fequentem4<t i = 2900, quae aequatio fimplex eft. Dcniquo 
iuxta quartum regulae praefcriptum, refoluendo hanc /impiicem-j 
acquationem infero r ergo $ a i =5 1175 • Ex quo infcro , praelidio 
conrcntos militcs efieny?: ctenim cx vi aiTumptcc hypothefis 
praefidium aequatur , fiue cfl $ a 1, fcd etiara ? .1 1 =3 2175 • crgo 
prasfidium aequatur 2*75» 

Secunda folutio. 

S[t tcrtia pars praefidij 204 1 : igitur pracfidium crit 6 o a 1 : 
igirur 6o4ifiofli f ioo=j joo orcrgo pcr antithcfim, 
o 4 if 204 1 3 3000 — 100: ergo pcr cap. 5. ctiam 8oai 
25 2900: crgo rcfoluendo hanc fimphccm aequarionem o 4 i 
=2 2175: crgo iterum, vt prius vrbis praefidium aequatur 2177, 

Tertia folutio. 

TErtia pars praefidij fit j a j : crgo totum praefidium crit p 4 5 : 
crgo 945f?45t'0°=J J o o o : ergo per antithcfim-», 
9 a 5 + i ^ 5 — ^ooo^ 100: crgo pcr cap. 5. etiam 1245 
~ 2900: crgo refoluendo hanc aequationcm itcrum inucnics , 
quod 941 =. 2175 , atquc adco totum praefidium aequa- 
ri 2175:. 

Quarta folutio. 

TErtia pars praefidij fit 7R4* ?4 2: ergo totum praefi- 
dium erit 2 1 R 4 * ? 4 2 s crgo ctiam 2 1 R 4 * j 4 2 
^ t 7K4* ?4 2, <jrfioo=5 j e o o : crgo pcr anrithcfim_» 
21 R 4 * ?42Crf7R4* ? 4 2 — ^ooo-h 100 : crgo pcr 
cap. j, ctiam 2 8 R 4 * $42 = 29 00: ergo refoluendo hanc 
aequationcm inucnies , quod 11R4* jus 11 75: atquo 
adco totum praefidium acquari 2 1 7 j. 



G Quin- 



so 
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Quipta folutio. 

'T^Oium prxudium fit i ti i : ergo tcrtia pars prxfidij erit 
-j- a i . ergo i « i f -y- 4ifioo^;ooo er- 

go per antithefim r a i f * i sjooo-tioo: ergo per 

cap.5.etiam y- a i xpoo; refolucndo hanc xquationcm-» 

inuenics quod ui^ 2 1 7 y, atque adcototum prxfidiutn xqua- 

ri i ii7T« 

Scxta folutio • 

TOtum prxlidium fit ?4 1 s ergo rertia pars prxfidij erit r a ir 
ergo ^ 1 f uif 100=: jooo: ergo per antitheiinu 
4 a 1 =3 2900: ergo ^i - 2 1 7 J : crgo vrbis prxfuiium-» 
aquatur 2 175. 

Circa diuerfas ciufdem quxftionis folurioncs h\c propoilias. 
Nota primo quomodoin quaruor primis folutiombus , diucrfi 
numeri indeterminati alfumantur, pro tertia parre prxfidij > & ta- 
men ex finguiis, eodem difcurfu.cadcm folurio inrcratur» 

Nora fecundo primam folutionem tribus fubfcquentibus cx 
hoc capne commodiorcm elfe, qucd prima fulutio paucioribus, vci 
falrem minoribus numens abfoluarur . 

Nota tertio quod quemadmodum in quatuor primis rolutio-. 
nibus pro libitu atTumptus fuit numerus indeterminarus pro tertia 
parte prxfidij, ira in quinta, & fcxta folutuunc atfumatur pro libiru 
numcrus, qui totum prxfidium reprsfcntet . 

Nota quarto, quod fcxta folurio, quinta folutionecommodior 
fit ex hoc capite , quia foJis numcris integris abfoluitur , quinta nu- 
mcros fracros inuoluit . 

Nora quinto, quod licct intcr quatuotprimas {blutioncscom- 
modior iic illa , in qua pro numero ignotaalTumirur uij vt di- 
citur in fccunda nota, tamen intcr duas poftremas foiutiones , non 
cfl commodior illa , in qua pro numcro tgnoro afiumirur 1 * H 
fcd alrera, in qua pronumero ignoto aiTumtrur ,m 1 , vt dicitur 
n\ Nota 4. 
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Eiufdem quxftionts diuerix folutiones hic propofitx , arque~> 
illis appofitx notx fufficient ad incelligeniiam regulx Logifticx , 
reliqua, qux ad expeditum regulx vfum requiri polfunt , non prx- 
cepris, fed exercitio, ac vfu difci debcnt , in qucm finem non pa» 
rutn prodeffe confucuit, ad manum habcre diuerfas quxftiones 
lcgitimc propofitas, ac folutas i huiufmodi quxftiones conciner 
fubfequens liber . Anrequam tamen huic primo libro fincm im- 
ponam placet hic animi gratia aliam , fiuc feptimam prxcedencis 
quxftionis folutionem addere , affumendo pro tertia prxfidij parre 
numerum mdcrerminatum folalittcra maiufcula cxprciTum,6Vdcin- 
de in appendice paucis docere cuiuslibct radicis tnuentioncm • 

Septima folutio. 

TErtia pars prxfidij il t A : ergo tocum prxfidium erit j A : 
ergo 4A f i oo =s jooo: crgo per antithefim 4 A t= 
jooo - 100: ergo 4 A =5 ipoo: ergo $ A sq 2175: ergo 
prxfidium xquatur 2175. 

APPENDIX 

In qua docetur modus extrahendi quamlibet 
radkem,ex quouis propofito numero 

vulgari . 

IN Logiflita non infrcquenter requiritur , inuentio radicis propofiti 
numcri vulgaris , qua de re etiam agere confucucritnt pracltcdt 
Afitl J meticx fcriptorcs , apud quos vfitatum eji , quadratas ac cubicas 
radiccs appellare , quas in noflra Logifltcaprimas > ac fccundas radiccs 
nominamus ; dc reliquis radtcibus agere non confneucrunt : nobi> ta- 
men, rcliqnarnm radicum inuentio f etiam ncccffaria efl , quare hic pau- 
cis agtmusde qnarumlibet radicum inuentione, & quamttis vnico , fcd 
longiori problemate doceri pojfit inuentio cuiusiibet radicis , tamcn , 
matoris cjaritatis gratia , prius quatuor diucrfis problcmatibus cxpone- 
re voltti fingnla, quA ad cuiusltbct radicis inuentioncm ncccjfaria ftnt, 
ac dcir.de quinto problcmatc complecii modttm, att-ue ordincm y quo prth 
cedentuz quatuor problemata adbibcnda fint , vt cuiufuis numcri vul- 
garis deftdcrata quxUbet radix inueniri pojjit * Ante hxc problemata , 
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fropono aliqttam tabellam , necnon aliauas fcriptiones Lopfiicas , qnas 
formulas appello^bxc enim duo in problematibus fupponuntur . 

T A B E L L A . 



Valor 




1 




4 


1 

1 l 


6 


K 1 * 








16 






Ri* 




8 


»7 


64 




216 


R;* 




i6\ 


81 


256 


625 




R4* 




*J 


i±* 


1024 


J115 




Ry* 






729 


4096 




^46656 


R6* 




128 


2187 


16284 


78125 


2799^ 


R7* 






6561 




290625 


1679616 


R8* 




512 


i$w*8/ 


2^2144 




10077696 



^/re/tf TabelU . 



valor 
Ri * 

R 2 * 

R i * 

R y * 
R 6 * 
R 7 * 
R8 * 



" ^49 

-Z ii J 

2401 

jfi 7649 

5764801 
40^5/607 



Bj 

II II 6 i 

_4°9^ 

_ ^2768 
262 144 

( io87ifa 

iJiii7728 




r«fcf//d id>o ffl»f«»f in pai-f^ rfi*f/j proponitur f quia id exi- 
gebantpagin* anguflis . £>e tabclU & fcquentium formularum vfu> 
agitur tn fubfequentibus problcmatibus . 
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FORMVLiE, 

Pro R !• 2 0 A in B & f B i . • 

Pro R 2. 5oo A 2 in B & f ?o A i» B i c-r f B / . 

Pro R 4000 A ? in B & f <5oo A 2 iw B 2 f 40 A iw B~} 

cr f B 4. - ^ 

Pro R 4» joooo A 4 rn B 6~ f icooo A j /w B 2 & f 1000 

A 2 iw B ?<y f 5oA/»B4'tf By. 

Pro R J . 600000 A 5 B & f 1 50000 A 4 in B 2 6- f 20060 

A i in B 1 & f 1 500 A 2 in B 4 f 60 A in 

B 5 6~ f B 6 . 

Problema I. 

NVmerum vulgarem propofitum diuidcrc in mcmbra, pro ex- 
tradtionc radicis dcfideracae • 
Incipiendo a dextcra parte, verfus finiftram, numerus propo- 
fitus diuidatur in membra , quse lingula vnam notam amplius con- 
nncant, quam vnitatcs contineantur m dcnominatore radicis defi- 
dcratx. Sic enim habebitur quaeiitum. 

Nota hic primoquod propofiti numcri in mernbra diuifio 
abfoluatur per virgulas . Secundo quod illud membrum vocetur 
primum , quod eft magis finiftrum , atquc hoc primum inembrum 
poteft rcliquis pauciores notas contincic, fed non plurcs , reliquij 
vcro rocmbra fingula aeque multas notas continere debent . 
Hx. gr. duas fi prima radix cxtrahcnda fit . Vcl tres , fi fc- 
cunda radix inquiratur . Vcl quatuor,fi tertia radix dcfuicrctur,&c 

Problema I L 



IXuenireprimam notam poft lunulam fciibendara ; cV infuper 
numerum diuidcndum pro fccundas notaeinuentionc . 
Yfitatum tji pofl lumdam paulatiht colii^ere defiderau radicis w*- 
Us vbi tot not£ colli£end& funt , quot membra continet propofitus nu- 
mertiSyiuxta primum problema dinifus . Hoc pr£notato . 

Primo* lnter numeros , qui in tabclla fubfcquuntur aftcriP- 

inum, 
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mum, cui prt 'ponitur denominator radicis deilcWratx , inueniatur 
numcrus «quaiis , vcl fi hic def.t, tnueniatur aiius proximc minor 
primo incmbro numcri propofin, cv iu\taj>rimum problema diuifi 
in mcmbra . Sccundo , rnuentu nuinero fupcrne refpondcns va- 
lor, crit prima nota poft lunulam fcril enda . Tertio , inucntus , vt 
diximus m tabclla numerus , a primo rncmbro auferatur , atcjuej 
rcfiduo fccundum mcmbrum fuccevTme adfcribarur, cum cjuo con- 
ftituct numerum diuidendum, cjui cju^ntur . 

Problema III. 

INucnire valorem probabilem litterac B . 
Primo. Pro valore litterac A alfumendo numerum haftc- 
nus fcriprum poft lunulam, per dicla cap. 6. inueniatur valor om- 
nium numcrorum dcnominatorum habenrium digniratem A, at- 
cjue contenturum formuia cjuae inferuit radLi deiideratx . Sccun- 
do muenti valores,in vnam fummam colli[; .ntur , atquc inuenia- 
tur quoties haec fumma contineatur in numcio diuidcndo proxi- 
jjic inuento : numerus (iue nota Anthmctica, hoc mdicans , erit 
valor probabihs luerx B. , 

Problema IV. 

EX numero diuidendo proxime inuento , inuenire notam fcri- 
bendam poft iunuiam : cV infupcr nouum numerum diuidcn- 
dum pro aiterius notx inuentione . 

Piimb . Pro valorc litterx A , auumendo totum numerum-i 
fcriptum poltiunulam: & infuper pro valnre liuerx B aiTumen- 
do v aiorcm probabiicm inucntum pcr probiema j , per dicla cap« 
6, inueniatur vaior totius furmulx , qux feruit pro radice defidc- 
rara, aujue obferuetur , an inuenrus formulx valor fit maior nu- 
mero diuidendo, vd non htmaior: fccundo fi muentus furmulx 
valor eft maior numero diuidcndo ,pro valore litterx B afTumcn- 
dus crit valor vnirate deficicns a priori eius valore / atquc fup- 
pofito hoc nouo valorc litrcrx B , rurfus ioquirendus er<t valgr 
formulx, vt iam dicrum eft , & hxc operatio itcranda erit, donec 
inueniatur valor formulx , qui non fit maior nuuicro diuidendo • 
Dcnique vbi inucntus fucnt valor formuix , qui non f.t maior nu- 
mero diuidcndo, hic formuix vaior aufcrctur a numcro diuiden- 

do, 
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do , & refiduo fuccetfiue adfcribetur mbfequens membrum nume- 
ri propoliti , fic enim habebirur nouus numerus diuidendus .- & 
valorltttcrre B vltimo aflumptus , crit nora poft Junulam fcn 
benda . 

Nota. Si valor probabilis per problcma ?. inuentus, fit o* 
tunc poft lunulam o fcribitur > cVanumero diuidendo mhil au- 
fcrtur , fed tantum fuccefliue illi arifcnbendo fubfequens mcui- 
brum, habebitur nouus numerus diuidendus • 

Problema V. 



EX propofito quouis numero vulgari extraherc 6didfertt3BLJ 
radiccm quamcunque . 

Primo 4 per probletna primum propoiitus numerus vuigaris 
in membra diutdatur . Sccumlo pcr problcma i. inuenianu' prt- 
ma nota pofi lunulatn fcribenda, & ctiam numerus diuidendus ex 
quo habcri dshct fecun.ia nota. rertio,prius per probl. j.inuento va- 
lore probabtlt litrerae B, per problema 4.inucniatur noua nota poft 
iunulam fcribcnda , & infuper nouus numerus diuidendus, ex quo 
haberi debct fubfequens nota poft lunulam fcribenda • Deniquc»* 
tertio loco prrcfcripta htc operatio , tottes ttcretur , quof mcm- 
bra primum fubfcquuntur in numero propofito : llc cnim poft lu- 
nulam colli^es tot notas, quot funt mcmbra in numcro propofi- 
to , quae notx fitmil , conftttucnt rariiccm qusefitam , nimirum pro» 
xmiam intc&io numero vulgari exprimibilem ; fi magis cxawtam_# 
defidere^ confule SchOllurn in fine huius Appendicis. 

Nuta, Radicis evtrafrionem quam hic docuimus, ira vniuer- 
farerrieflTe , r vt Cuiufcunque radicis exrradtionem amplectatur , cjc 
formulis tamcn , quas problema fuppomi ,non niii quinque dtucr- 
fas hic annotauimus . Libro tertio proponam facilcm modurru, 
quo erYormantur, vt fi quis plurcs dcfiricret eas inucnire pofiit • 

i Exemplum I. 

PRopottttjfs nt numcrus 521719. cx quo radjx prima extrahcn- 
da fit . 

Primd' iuxta problema primum propofitu« numerus tn * 
membra diuifus,erit 51, 27,19. Et fin^ula membra <tuas notas 
continebun! : primum membrum eric 5 2? fecundum 27' tertuim 29. 

Sccun- 
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Secundo iuxta problcma 2. quia in tabella e regionc R i, non 
muenitur prnnum membrum 52, hoc membro proximc minornu- 
merus accipitur, qui eft 49 1 cui fuperne refpondet valur 7 quarc 
nora 7 fcribitur prnno loco poft Junulam r ipfe vcro numerus 49 , 
ablaius ex 52, dat pro rehduo y> adeoque numcro 3, apponendo 
fucceifiue fubfequcns mcmbrum 27,habetur ^27 ', qui eritnume- 
rus diuidcndus pro fecunda noca inuenicnda . 

Tcrtio iuxta problema j, quia numerus ha&enus poft lunu- 
lam fcriptus e(t 7, etiam A =5 7, quarc 20 A 140, qui numc- 
rus tantum bis continetur m numero diuidendo ? 2 7, quare valor 
probabiJis B crit z, & iuxta problema 4 fuppofiro quod A 7 , 
cV quod B =i 2, ctiam formula 2 o A in B & f B 2 =J 1 40012 
c f 4 =£t 2 8 4 • qui numerus non eft maior numero diuidendo 
; 2 7, quare ex ipfo fublatus, relinquitpro refiduo^ 3: cui fuccef- 
fiue adfcribendo fubfequens membrum 29 , habetur numerus 
4 j 2 9 , c\ui critnumerus diuidcndus pro rcrtia nora inuenienda t 
& valor litterx B, qui cfl 2,fcribitur poft lunuJam, vbi iamcrit 72. 

Quart6, quia numerus hactcnus poft lunulam fcriptus eft 7 2, 
iuxra problema 3, ctiam A 7 2, quarc 20 As 1440, & quia 
hic numerus rancum ter continetur in numero diuidendo 4 3 2 9, 
valor probabilis B ehc jj & iuxta probJema4« fupponendo quod 
A s 7 2,& infuper quod B =; etiam formu Ja 2 o A /'» B f 
B 2 — 1 4 4 o .? f 9 & 4 J 2 9 : qui numerus non cft maior 
numero diuidendo , fed ipii aequalis : facta igitur fubtractionC-^, 
mhii rcmanet s nequc ctiam remanct aJiud membrum numeri 
propofiti addcndum pro nouo numero diuidcndo , atque adeo 
operacio erit finita, & poft JunuJam fcribcndo valorem B,nimirum 
h3bcbitur poft lunulam numcrus 7 2 3 , qui crit radix prima_» 
numeri propofiti 5227 29: adeoque inuentum quod pctcbatur. 
Ericque vcrum quod 1 R 1* 5 22729=5 72 £• 

Exemplum II. 




Ropoficus fit numcrus 3 7 79 3 3 06 7. Ex quoradix fccunda 
lit extrahcnda . 



Primb . iuxta probJema 1« numerus propofitus in membrfc-» 
diuifijs crit 3 7 7, 9 3 3,0 6 7. Singula mcmbra tres notas conti- 
nebunt . Primum crit 3 7 7. Sccundum 933. Tcrtium o 6 7. 

Secundo, luxta probJcma 2, quia in tabclla c rcgione R 2 1 
quas cxtrahcnda proponitur , oon inucnictur primum rnembrunu» 

J77> 
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3 7 7 > hoc mcmbro proxime minor numcrus accipitur , qui efl 

5 4 ?,cui fuperne reij- cndet valor 7: quarc nota 7 fcribitur poit 
Junuiam, & numerus 343 ablatus a primo mcmbro 3 1 7 , dar pro 
rcfiduo ^4: cui fuccefiiue adfcribendo fubfequcns mcmbrunu» 

9 1 1 , habctur i 4 9 j i qui erit numerus diuidcndus pro fccun- 
cia^nota inuenienda. 

Tertid . Iuxta problema i, quia numcrus haclenus poft lu- 
nulam fcriptus elt 7 , etiam A =5 7 i quare ^oo A :f ;o A := 
i 470of 21 o & 14910: qui numerus non nifi bis contine- 
tur m numero diuidcndo 5 4 9 i i , quarc valor probabilis B 
ent 2 , & iuxta problcma 4 , formuia i o o A 2 w B f A 
/» B 2 f B i ~ 1 4 7 o o in 2 6~ t 2 1 0 ' w 4 ^ f 8 & ? o 2 4 8, 
qui numerus non eft rraior numcro diuidcndo > 4 9 i i> & ex ip- 

10 fubtratfus , rcimquit pro refiduo 4685 : cui fuccefl.uc ad- 
fcriLcndo numcri propofiti fubfcqucns membrum 067, habctur 
numcrus 46 85067: qui erit numerus diuidendus pro tertia_* 
nora inucnienda , cV valor litter& B fcribitur poft Junuiam , vbi 
iam crit 7 2. 

Quarto . Quia numerus haclcnus poft lunulam fcriptus eft 
72, iuxta problema ?. etiam A =3 72: quarc ^ooA^f }o A = 
I j J poof 2i6o£:i 5 5 7 i 6 o , 6V quia hic numcrus tan- 
tum tcr continetur in numcro diuidendo 46 85067, vaJor pro- 
babilis B, crit jj 6V iuxta problcma 4, fupponendo quod A =3 72, 

6 infuper quod B 0 j • formula jo o A 2«n B cr f ?o A« 
B 2C f B a =3 1555200 m z&fz 160 inp&fzj ^ 
4685067, qui numerus non cft maior , fcd aequalis numcro 
diuidendo, atquc ex ipfofublarus nihiJ remanct, neque aJiud pro- 
pofiti numcn membrum fupercft , quare fcribcndo poft lunuJam-j 
valorem B nimirum j , habebitur numerus 7 2 ; , qui crit radix 
fccunda numeri propofiti i 7 7 9 i i o 6 7 t qux radix petebatur. 
Hiitque verum, quod 1 R 2 * f779?}o67~7Zj. 

Exemplum III. 

PRopofitus fit numerus 80102584576'. Ex quo radix tcr- 
ru iit extrahcnda . 

Piimo, iuxta probJema 1, numcrus propofitus , atquc iro 
membra diuifus crit 801, 0258, 4576. Primum membrum-» 
erit 801, fccundum 0258, rcrtium 4576. 

Secundo , iuxta probJcma z, quia in tabclla c regione R y, 

H qua 
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qu* hic inquircnda eft , non inucnirur primum merabrum 8 o i , 

hoc nicmbro proximc minor numerus accipitur, qui eft 5 2 5, cui 
fupcrne refpoadcr valor 5, quare nota 5 fcribitur prim j ioco poft 
lunulam , tpfe vcrd numcrus 6 z $, ablatusex 8 o i, dat pro refi- 
duo i 7 6, cui fucceftiuc apponcndo fubfcquens membrurn 0258, 
habcrur 1 7 6 o 2 5 8 i qui crit numerus dtuideniuj pro fccun.laj 
nota inucnienda. 

Tcrtio- iuxta problcma j, quia numcrus haclcnus poft Ju- 
nulam fcriptus eft 5, ctiam A 5 : quare 4000 A/ f 600 
Aif 40A=^ jooooof 1 J ooof zoo:Qs) 1 )ioo, qui 
numcrus ter continctur in numcro diuidendo i 7^02 y 8, quaro 
valor probabilis B erit j , & iuxta problema 4 • fuppofito quod 
A = 5 & quod B - ?, ctiam formula 4000 A Ji» B^jrfrfoo 
A 2 i» B 2 tf* f 40 A/»B;^f B4^ 500000/» ;cirf 
15 ooor»9crf20o/»27drf8i ^164048 i, qui nurne- 
rus non cft maior numero diuidcndo 176025 8 , quarc cx ipfo 
fublatus rclinquit pro refiduo 1 1 9 7 7 7 , cui fuccefliue adfcri- 
bcndo fubfcqucns mcmbrum 4576,habetur numerus 1197774576 
qui crir numerus diuidcndus pro tcrtia nota inucnicnda ; 6c valor 
litterx B, qui cft j, fcrtbitur poft lunulam, vbi lam erit 5 j. 

Quarto . Quia numerus ha&enus poft lunulam fcriptus cft 
5 iuxta problema j, ctiam A =5 5 J : quare 4000 A;f (Joo 
A 2 f 40 \ - 595508000 f 168^400 f 2 1 2 o =0. 597*9>5*o . 
Et quia hic numerus tantum bis continetur in numero diuiden- 
do 1 1 9777457 6, valor probabilis B, erit 2, & iuxta problema 

4 , fupponendo quod A t= 5 ? , & infupcr quod B ^ 2, etiam-# 
formula 4 o o o A ; inh & f 6 00 A 2 in B » & f 40 A /» B j 6** 
f B 4 =; 595508000 /»adrfi68 5400 in 4 f 2 1 2 o 
/« 8 c^f id-n-ir^ 7774576,qui numcrus non eft maior numero di- 
uidendo,fed ipfi xqualis.- fa&a igitur fubrracttone, nihil rcraanet , 
neque etiam remanet aliud mcmbrum addcndum pro nouo nu- 
mero diuidendo,atq; adeo opcratiocrir finiia,& poft lunulam fcri- 
bcndo vaiorem B , nimirum 2 , habebitur poft lunulam numcrus 

5 j 2, qui erit radix tertia numeri propofiti 80102584576; 
adcoque inuentum quod pctcbatur . Eritque verura quod 1 R } * 



Scho- 
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Scholium . 



IiV quo proponuntur aliqua notanda circa radicum extratlio- 
nes . 

Nota primo . Si facla vltima fubtractione aliquid 1 emaneat , 
infercs numcrum propofitum non habcre radiccm numcro vulgari 
intcgro exprimibilcm . Ex. gr. ii pro numero propoilto in primo 
exemplo, propofitus fuiflet numcrus 7228 80;; facla vltima fub- 
traclione remanfiflet 1 5 1 : & tamen propofiti numeri prima_j 
radix fuiflct 7 2 3 . Eritquc vcrum quod 1 R 1 * 51228801- 
1 5 1 ~ 7 * h 

Nota fecundo • Si numerus cuius radix quacntur , eft fraclus 
vulgaris: primo , ex numeratore fraclionis extra&a radix , quas 
pctitur, dabit nouum numeratorem i deinde cx dcnominatore fra- 
ctionis, ctiam cxtradta radix , qux pctitur , dabitnouum dcnomi- 
natorem • Dcniquc nouus numcrator, cum nouo dcnominatorc_> , 
conflituet nouam fradtionem, cux erit dciidcrata radix fraclionis 
propoflts : adco vt pcr problcmata fuperius propofita , non minut 
jnucniantur quaclibet radices numerorum vulgarium , qui fra&i 

ilnt> quam qui non fint fracli . Ex. gr. 1 R 1 * -jj* 

Item 1 R 2 * 2 7 per y 4 j =4 j per 7. 

Nota tertio . Quotics pera£ia vitima operatione , vt in nota_. 
prima diximus , reiinquitur aliquod rcilduum , adcovtradix in- 
uenta, atquc intcgris numcris exprefla , non ilt adaequata radix nu- 
mcri propofiti : ii inquam hoc cafu placeat habere radicem ma- 
gis exaclam , talem radicem inuenics , &quanrum placucrit fem- 
per magis, ac magis accedere poteris, ad veram radicem , ii codem 
modo profcquaris operationem, apponendo alia mcmbra, ex folis 
cyfris, iiue o conftantia : quod faccre poteris , quam dui reroane- 
bit aliqnod refiduum : notas tamen cx adieclis membris collcctas 



vJterius infra illas fcnbes denominatorem, coiiftantem ex vnitate , 
atquc totcyfris, fiuc o , quot ir.en.bra propoiito numcro fuerunt 
Ldiecla , ilue quot rota: ex adicclis ir.cn bris tucrunt coileclae. Vt 
corum quae hic notauimus, cxemplum afferam, rcfumo numcrum-. 
cie quo in pnma nota egimus , qui, numerum in primo cxcmplo 
propof tum cxccdit 1 5 1 v nitatibus . 

£>it igitur pro cxcmplo pro^ofitus numcrus 522880, cx 




H 1 



quo 
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quo prima radix extrahi debeat . 

Primo faciendum cnt totum illud quod in primo cxcmplo 
faclum eft, atquc ita poft lunulam habebitur numcrus 71?, & 
iuxta primam notam , vltima fubtracrionc pera&a , pro refiduo 
habebitur 1 5 i,cuinumero, iuxta tcniam notain , apponcndo 
fucccfTiue nouum membrum , cx folis cyfris , fiue o conftans, ha- 
bcbitur numcrus 1510 o, qui crit nouus numcrus diuidendus pro 
fubfcquenti nota inuenienda. Itaque rurfus iuxta problema j.quia 
numerus ha&enus poft iunulam fcnptus eft 7 2 *, etiam A =: 
Quare 10 A t 14460: qui numerus femel continetur in nu- 
mero diuidendo 1 5 1 o o .* adcoque valor probabilis litter* B 
erit r, & iuxta problema 4. fuppofito quod A =i 7 2 ? , & quod 
B =s 1 •■, etiam fornaula 2 o A in B 6 r f R 2 - 1 4 4 6 1 : qui nu- 
merus, non eft maior numero diuidcndo, atquc ex ipfo fublatus, 
pro refiduo relinquic numcrum 6^9: cui fucccftiue apponendo 
aliuri membrum ex fohs cyfris , fiue o compolitum , habebis nu- 
rum 6^900, qui eritnouus numerus diuidcndus: & valor litte- 
rae B cnt i,qux nota erit fcnbenda poft lunulam r , vbi iam crit 
fcriptus numcrus 7 2 _? 1 . Rurfus iuxta probJema ^ , cjuia nume- 
rus hacrcnus polt lunuJam fcriptus eft 7 2 i 1 , ctiam A t= 72 j V 
quare 2 o A =3 144620 ,qui numcrus eft maior numero diui- 
dendo 6/900, & nc quidem fcmcl in illo continetur , quarej 
iuxta notam problematis quarti, poft lunulam fcribitur o , atquti 
cx nuraero diuidendo nihil aufertur , fed apponcndo illi nouum-i 
membrum ex folis o conftans , habebitur numerus 6 jpoooo, 
qui erit nouus numerus diuidendus , & numerus poft lunulam fcri- 
ptus ent 72; 10, Kurfus iuxta problema ?. quia numerus poft 
lunuiam fcriptus cft 72110, ctiam A ~ 72; 10. quarc 2 o 
A ce 1446 20 o ; qui numcrus quater continctur in numero di^ 
uidendo , adeoquc valor probabilis littcra: B cft 4 : 6V iuxta pro- 
blema 4. fupponendo quod A ^ 7 2 ] 1 o, & infupcr quod B =14 
etiam formula 2 oA/»B^f B 2 =2 1 4 4 6 2 o o in 4 & f ifi 
& ? 7 84 8 16, qui nurr.erus non cft maior numcro diuidendo 
6/90000: itaquc ex ipfo fublatus, rehnquit pro rcliduo 605 184, 
& nota 4, erit poft lunulam fcribcnda 1 vbi lam inuemetur nume- 
rus 72/ 104. 

Si placerce vJterius continuare operationem , integrum eft 
eodem prorfus modo ilJam profequi • Si vero hic placeat tcnni- 
narc opcrationcm, & numcrum 60 $ 184 relinqucre pro refidao-* 

tunc inucnta haclcnus radix erit 7 2 j f In qua fcriptione 

vidcs. 



Libri primi . Appendix. 6 r 

vides.quomodo norae ex propbfitismembns,poft lunulam coliect?e 
fcribantur, vt ptius, ac, poftca iuxta notana tertiam,inrerpofito figiio 
f , fcribatur fraclio , quae pro numeratore habeat rcliquas notas , 
non ex datis , (e<J ex apppiitis membris colleclas poft ]unulam_> , 
ac denique , qtiomodo haec fractio , pro denominatore habeat vni- 
tatem cum tot cyfris , quot membra fuerunt addita ad continuan- 
dam operationem , tna enim mcmbra addidimus , & hinc denomi- 
nator continet vnitarem cum tribus cyfns. 

Si hic quxras , ^uomodo propofito numero apponcndum fn 
vltimum rcfiduum 6051 84, vt habeatur «quatio inter nume- 
rum radicalem, & radiccm inuentam . Jlefpondeo fequcntem fcri- 
ptionem , talem aequationem exhibere ; etenim verum erit, quod 

1 R 1 * 522880- _^2ii£4 H 7 » } f Vbi vidc- 

IOOCOOO »coo • 

rc eft, quomodo refiduum conftituere debeat numcratorcm fraclio- 
nis, quae pro denominatorc, habcat vnitatem cum tot cyfris , quot 
in appofitis membris continentur , atque haec fradtio , interpoiito 
figno — , dcbeat fcribi fuccefliue poft numcrum propoiltum. 




LO- 
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LIBER SECVNDVS 

Continens varia problemata perLogi/Hca: 

regulam foluta.,. 

Lbgiftic* rcgulam , & qu£ ad ifiius rtguU vfum requiruntur t fupt- 
riori libro d nobis funt txpofita • JHuins rtguU vfus expeditus, 
non nifi txtrcitio acquiritur ; in qutm fintm , non parum prodtfft 
confutuit , ad manum habere diuerfa problemata per diclam rcgulam 
foluta : buiufmodi enim problematum fr.lutiones , proprio marit tcn- 
tando , ae deinde inutntas folutiones cum legitimis folutionibus cenft- 
rendo , vtiliter feft exercere poffunt Logifiics ftudiofi . Prtedifia pro* 
blemata in diuerfa capita diftribuo : quA primo capite contmentur mi~ 
norcm difficultatem habcnt: quibus difficiliora fttnt problemata qud ft- 
cundo capitt proponuntur : atque ab his , vel diuerfas , vel maiores 
difficultates anncxas babent problemata tcrtu capitis • Dtnique buicfe- 
cundo Itbro addo appendicem^in qna nonnulla proponuntur,qu* fpetlant 
quidem ad libros, qni fecundum fubfequi debent , cr tamen non vide- 
bantur diffcrenda , ne hic aliquid deeffet quod meritv requiri poffit i 
ftudiofo rcguU LogiflicA , 

C A P V T t • 
Problema L 



Dlfferentia duorum numerorum X, cV Z fit 4 o corumdctt-» 
numerorum aggregatum fit 100. 
Oporteat muenire numeros X, & Z. 
Numerus minor Xiit iai r crgo maior Z erit I a 1 f 4 0 r 
crgo 24i f 40=: 100 ; crgo ui - ioo-« 40 : ci go 
2 a 1 "=Z 60 : ergo 1 a 1 fc= l o cigo numerusX cfl: J o, & numc- 
rus Z cft 7 o. Solutionem veram c(Te fatis patet . 

Pro- 
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Problema II. 

Dlfferentia duorum numerorum X, & Z fit i 2, 6V ratio minoris 
numeri X ad maiorem Z llt vt 2 ad 3. 

Oportcat inuenire numeros X & Z. 
Numerus X fit 1 4 1 ergoZ erit 1 a 1 f I 2 i cV l a 1 crit 
ad 1 a 1 f 1 2 vt 2 44" ? : ergo 1 a 1 in ? =l 1 4 l f 1 2 in 2 : crgo 
jai =: z i f » 4: crgo jtfi - 2 4 1 =i 24: ergo 1 4 1 p 24, 
Itaquc X eft 2 4, & Z cft ? 6. 

Aliter idem.' 

NVmerus X fit 2 a 1 : ergo Z erit 3 a i ; & quia differcntiaj 
numerorum X, & Z eft 12, ctiam 2 a 1 f 1 2 &^4i: er- 
go2tfi— j 4 1 =3 — 1 2 : ergo — iai t= i -i2 ) & numcrui 
X erit 2 4, & numerus Z ?6, 

Vtramque folutioncm vcram cflfe manifeftum eft . 

Problema III. 

SVmma numerorum X 1 & Z fit 6 o , & ratio X ad Z fit vt 2 
44* J. 

Oportcat inucnire numeros X, & Z . 
Nmerus X fit 1 a i: igitur Z crit 6 o — x s. 1 , crgo 1 a 1 crit 
ad 6 o — 1 <ii,vt 2^ j: crgo 1 a 1 in $ =! 6 o — 1 a i 1» 2 : 
crgo j 4 1 ^ 120-« 2<ti : ergo f i.t 1 =i 1 i o : crgo 
541=! 1 20; crgo i4i t= 2 4 crgo numcrus X eft 24, & nu- 
mcrus Z cft ? 6. 

Aliter idem. 

Vmcrus X fit 1 4 1 ergo Z erit trj* a 1 : crgo 1 4 1 f 

j tf 1 s: 6 o : crgo -~- a 1 t= <$o : crgo i 41=1 24: 

ergo 
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crgo i a i s- i 4 • ergo numerus X cft 1 4> & numerus Zcftj(J. 

Solutionis veritas, vltcriori cxpotitioue nc n indigct . 

Problema IV* >~ 

Slt numerus X ignotus , fcianiur tamcn duo numeri 'mtnores 
numero X, & tales fint7 6\ 67 4 i atque dchis numeris con- 
Itct, quud defc:tus numeri 7 6 a numero X , ad dcfcctum numcn 
4 a numero X, fu vt 1 ad 4. 

Oporteat inuenirc numerum X. 
Dcfeclus 7 6 a numero X fit 1 a 1 : quandoquidem igitur 
x a 1 eft ad 4 a 1, vt 1 ad 4, & etiam defcitus numen 7 6 a nutne- 
ro X, ad defectum numen 4 a numero X , Jit vt 1 ad 4 ; etiam de- 
fcctus numeri 4 a numero X, crit 441: crgo & 7 6 + 1 <i 1 — X, 
cVctiam 4f 4« 1 = X: ergo7«5 f 1 a i =3 4 f 4« 1: crgo 
76—4 = 4^1— 1 <i 1 crgo 71=5 $ <t 1 : crgo ui=s f 4 ; 
ergo defc&us numcn 7 6 a numcro X eft 2 4 : crgo numerus X 
eft 1 o o. 1 

Solutionem veram elTe patet : nam dcfeclus 7 6 a numcro 
1 o o cl\ 2 4* & defeftus 4 a numcro 1 o o cfl 5» t5, & 24 ad p 6 clt 
vt 1 4. 



s 



Problema V. 

v v % . ! < »»' *5 , "> >> iti 5 \o , K muior <rt.n f »/' ' 
It numcrus X ignotus cognofcantur ramcn duo numcri maio- 
_ rcs numer© X, & talcs /int 6 o, & 4 o i arque de his numcris 
conltet, quod excenus 6 o fupra X, ad cxccnum 4 o fupra X, fit vt 

; ad 1. o< 

Oporteat inuenire numerum X. 

Exceffus numcri6 o , fupra numcrum X , fint 3 ai : igitur 
ciim 3 ai fit ad 1 ai, vt 3 ad 1 , & ctiam cxcclfus numcri 6 o fu- 
pra numerum X, ad cxccffum numeri 40 fupra numerum X fit 
vt S adi, ctiam cxccflus numeri 40 fupra numerum X, erii 1 a 1 
crgo do- jai ~ ctiam 40-uiaX: ergo 60- 

3 ai =540-141: ergo^o-40^ J <m - m s crgo 20 ~ 2<ir 
crgo $ o — 3 a 1 : crgo exceffui numcri 6 o fupra numcrum X cit 
3 o : crgo numerus X eft 3 o. . 

Solutioncm vcram cflc patct : nam excenus 6 o fupra 3 o , cit 
* o,& cxce!Tus40 fupra jo,:fli o, & jo cft ad x o, vt 3 ad 1. 

Pro- 
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Problema VI. 

Slt numcrus X ignorus cognofcantur tamen duo numcri 60 9 & 
1 80 , cV fciatur , quod defcdus 60 a numero X , ad cxccifum-. 
180 fupra numerum X, ht vt 1 ad 

Oporteat inuenire numerum X. 
Dcfeclus 60 a numero X fit i a 1 : quandoquidem igitur i< 1 
fit ad ? a i vt 1 <>,& ctiam dcfectus numcri 6 o a numero X,ad 
cxccflum numcn 180 fupra numcrum X , litvti «</ 5 : criam_j 
cxcctTus numen 1 8 o fupra numerum X , erit j a 1 : ergo 60 f 
1 a 1 — X, 6V etiam 180— 5 a \ =5 X 1 crgo 6 o f 1 a 1 s= 1 80 
— 5 <x 1 : crgo 5 4 I f irt 1 - 1 8o-i 60; crgo 6 a 1 =5 120: 
ergo 1 a 1 =2 z o ; ergo dcfcclus 6 o a numcro X cft 20 : crgo 
oumerus Xeft 80. 

SoJutionit vcritas manifefla efi, quandoquidem dcfcclus 6 o 
a numcro 8 o fit z o, & exccflus 1 8 o fupra numcrum 80 flt 100* 
cV dcniquc 2 o fit ad 1 o o, vt 1 5. 

Problema VII. 



NVmcrus 6 o diuidendus ilt in duas partct X,6- Z , ita vt tcrtia 
pars numcri X, addita quintac parti numeriZ, faciat 14. 
Tertia pars numeri X iit 1 a 1 ; ergo totus numerus X crit 
} a 1, cV infupcr 14— 1 a 1 =3 quintx parti nurocri Z- crgo to- 
tus numcrus Z i= 70 — • $a 1 • quandoquidem verd X f Z ^ 
6 o, criam j4it70-*Jai=!do: ergo ctiam — 1 j 1 — 60 
— 70. ergo — 24 1 =s 1 o : ereo ui=! 5 : crgo tertiij 
pars numcri X eft 5 : crgo numcrus X cft i J : crgo numcius Z 
cft 4 5,6r quinta pars numeri Z eft 9« 

SoJutionem vcram cflc patct s cum 45 f 15 =s 60 , & ctiam 9 
f > ~ 14, vt petebatur. 

Problema VIII. 



NVcncrus 548, diudendus fit in duos numcros X , & Z quo 
rum differemia fit 8 4, & tertia pars numcri X, addita quar- 

tx paxti numcri Z faciat 08. 

' I Ter- 
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Tcrtia pars numcri X fit i a i.-crgo totus numcrus X crit ?*\ y 

ltemquarta pars numeiiZerit pS — ui, & numeiusZ crit jp2 — 
4u:crgo ?4if 34-^9 2-144 i.-crgo j.ti f 44 i^ ftp*-» 84 ! crgo 
7.11 =J jo8 ergo iri =5 44crgo tcrtia parsnumwii X erit^^ergo nu- 
merus X crit 1 >2:ergo numerus Z eric 2i6,cuius quai ta parseft > 4* 
Vt intelligas folutioncai legitimam cflc , aduerte , dufcrcfc- 
tiam 1 2 2, & 2 1 6 cflfe 8 4, praererca i;if 21 <$ = /48. Dc- 
nique 44^54 — 98. 



Problema IX. 

INueniendi finr duo oumeri in«quales , quorum X maior fit , & 
Z minor,ita vt iiloium dirTerentia iit 1 2, & quarta pars numc- 
ri Z, ablata a tcrtia pai tc numeri X rcJinquat numerum 9. 

Tcrtia pars numcriX fit 1 a 1 : ergo numems Xent ; a 1, cV 
quarta pars numeri Z crit 1 4 1 — 9 ; Numcius Z erit 4.11 — j<$ r 
ergo ^ 1 ^ 4^ 1-^ M. ergo $41 = 4<i 1 - 24: ergo 
l 4 I -« 4*1 =s — 2 4*ergo — 1 a i — 2 4: crgo 1 4 1 =? 24- igi- 
tur tcrtia pars numeri X eft 2 4 : atque adeo numcrusX cu 7 2 , 6V 
numerus Z eft 6* o. 

Patet folutioncm vcram eflc quandoquidem dirferentia nu- 
meroium 7 2? # 6 o fit i 2, & 1 5 fit quarta pars 6 o , quas fi au- 
fcratut cx 2 4 relinquit prorefiduo numcrum 9, 

Problema X. 



NVmcrus X fit ignotus, fciatur tamen quoJ fi X ducarur in 12» 
& hoc productum diuidatur ptr X Us :n ic ductum, atquO 

infuperduclum in 4, producar -^L 

Qu*eritur quis iit numerus X. 
X fit I a 1 : ergo X in 1 2 crit 1 ui . Praeterca X bis in-» 
fc, crit 1 a 3 : dcnique 1 4 / /» 4 crit 4 a ; r ergo uai pcr 4 a } 
r=? 2 4 per ;i ■ crgo ^ 4 0 2 =3 2 4 per £ 2 : afqui 2 4 44* j | =s $ 44* 
4 : crgo pcr problcma cap»5« ctiam 1 a t t=. 4 : crgo 1 4 1 t: 2: 
crgo X eft 2. 

Patct folutionem vcram efle , nam iw nfl 24: ergo fup- 
pofito quod X t=i ctiam X m 1 2 s= 2 4 ► ■ Kurfus quia 2 bis in-> 
fc ductum dat 8, & 8 dulium in 4 dat j : tuam X bis in fe du- 

6hu&i 
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£rum , atquc infuper duclum in 4 xquabitur ^ 2 adeoquc X du- 
ctum in 1 1 & hoc produ&um diuifum per X bis in fe duclumw $ 

arquc infupcr du&um in 4 crit 

CAPVT II. 

Slngtila huius capitis problemata duplicem titultm habent prxfixttm, 
in primo Artthmctict , in altvro Geometricc propomtur idem pro- 
blema , vt ita rejieclant tyrones , non minus Geometrix , qnam Arith- 
tneticx dcferuirc nofiram Logtflicam . Solutiones hoc loco non affero 
nifi Arithmeticas : quam facile tamen mutxri poffint , aut in Gvonic- 
trttas y aut ctiam in tales qux,& Geometrix , & Arithmeticx commtt- 
nes fint, atque vniucrfalts ,fuo loco exponcm , ' 

Finis proptcr quem non ra.o plures etufdcm problematts folutio- 
nes afferam, diuerfus non efl ab ipfo fine , propter quem propono plttra 
problemata ; etcnim totius fecnndrlibri problemata, funt velutt exem- 
pla y in quibus apparet vfus regnlx Lcgifiicx , & eorum qux in ordinc 
ad vfum biuus regulx cxfofita fttnt : vt vero in his infiitnatur Logi- 
fticx fludiofns , non minus vtilcs funt , diuerfx folutiones eortmdcm , 
quain diuerfiorum probkmatt.m , In nonnullis problematum folutioni- 
vus hu etiam ajjumo aliqua theoremata ,quxin fine huius libri propo- 
nuntur , ac dcmonfirantur : qttas folutiones cum cxteris confcrendo , 
difces , ciufmodt thcvnmatum vttlttatem , per qux , commode* fngio 
compofitarnm xquationum rcfolutiones,occurrcntcs in cxteris eorumdcm 
problematum folHitonibus • 

Problema I. 

DVo numcri X & Z fint ignoti : fciatur tamen quod X du- 
ctus inZ producat 20: &infuper, quod X rit ad Z , vr 

I ad 5 . 

Oportcat inuenirc numcros X & Z. 

Vel duo reHanguii contigua Utera X &Z fint ignota, fciaftr ra- 
men ma^mtndo rctlanguli : & infuper proportio , quam latus X, habet 
ad Utus Z . 

Oporteat ivuenire latera X & Z. 
Solutio. Numerus X iin a 1 : crgo Z crit 5 a 1 : crgo 1 a 1 
iu 5 .u r 10: crgo 5 x 2 ~ 2 o •• crgo 1 a 2 4 : crgo 

1 2 1 a 1 
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i 4 I =3 ecgo nuracrus X clt x :■ ergo numcrus Z eft io 



1(1 4 



Problema 1 1 . 

* ^ • 

DVo numeri XcV Z finr ignoti, fciatur tamcn , quod nggrcga- 
tum X & Z fit i 2, cjuod X duclus in Z, producat 20. 

Oportcat muciiirc numcros X cr Z . 
Vel duo reclan^teli conttgua latcra X & Z fint ignota , fciatur 
tamen aggrcgatrm laterum X & Z* Itetn reclangtdum contentnns 
Uteribns X ci~ Z tognitum fit . 

Oporteat inuenire latera X cr Z. 
Prima foiutio . X — Z fit 1 4 1 : crgo X — Z f r= I * ! 
atqui per thcorcma i.Appendicis X — Z cjr *f X m 4 Z ~ X f 
Z q : crgo ctiam 1 a 2 df f X /« 4 Z =r X f Z 9 ; af ]ui psr hy- 

r)thcfim X in 4 Z := 8 o 1 & infuperX f Z / =3 14 4: crgo 1 4 2 
g o =5 144: ergo in =3 144 -«80: crgo 1 a z =s (54: 
crgo i<fi 8 : crgo dirTcrcntia numcrorum X ^ Z eft 8 : & 
etiam pcr hypothclim aggrcgatum numcrorum X & Z cft 1 i.cr- 
go pcr problcma 1. cap. 1. numerorum X C Z minor ei\ 2 , ma- 
ior cft 1 o. 

5c\.unda folutio numerorum X & Z minor fit 141: ergo 
maior crit 1 2 — 1 a 1 : ergo 1 4 1 in 1 2 — « 141 =j 20: crgo 
1 1 a 1 — 142 =5 ioj refolucndo hanc asquationem compoii- 
tam, rurfus inucnics , numerorum X &Z minorcm cffc 2, nu'u> 
rcm etlc 10. 

Scholium . 



NOta primo • Me in tkeorematibus Appcndicis huius libri ddbi- 
berclitteras A & B, 4 /jnibus diucrft funt littcrs X & Z ,<jU£ 
hic, & in feqttcntibns aliquot problematibus sdhibentur : ne bxc dh 
ucrfttas aliquem turbet , breuiter tnoncndum putaui , mc adhibuiffe 
banc litterarum diuetfttatcm^ i>t ccnfulercm tyronum vtilitati , atqut 
ita difcercnt y non reficJcre ad jpfarum litterarum idcntitatcm,vcl diuer- 
fitatcm matcrialem, fcd ad fermalcm identitatcm, vcldiuerfttatem, de- 
pendcntcm ab hypothefi , ex qtta habcnt quod fint dignitatcs exdem » 
vel dinerfe : atquc adco eafdtm , uei diucrfas proprietates admittanr, 
nobis t cntm non de ipfis litteris fcrmo eji , in quantum tantum litter* 

funt', 
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fntit i fed de littcris in quantum r*> vi hypothcft< rtpr&fvntant quan* 
titates , atque dfgnitates appellantm ; fiain> boc fccuttdo problemate 
affUmpjtmni X — Z q <T f X in 4 Z =s-*X fZq,- td tero fcqui ex 
theoremate prmto Appendicis,ft ntcdnm intcllexerit, difiere poteris ex 
fequemi difcurfu . Per Theorcma \. cttalefcunqttc fttcrint qkantnates 
A & B , fempcr verum ent A -« B 7 6 r f A / n 4 B =3 A f fi 0 ; 
ergo fi quanthates A & B fignificent duo< numero* ,qui funt aliqnx. 
quantitates : etiam dc dnobhs illisnumerit idem uerum erit : ftd ex 
vi hypothe/is huiua ficnrdi probiematis ,X cJrZ ftgnificant duos nk- 
tncros t ergo ettam de nurnerx^ X & Zucrum erit quod X — < Z C 7 * f 
X in 4 Z ~ X — Z 7 , a ROWJ afinmebatur , atquc hoc brtuitcr 
moncndum putani, in gratiam tyronnm, licet fcirem tah monitione non 
indigere alianem, vel leuitcr verfatnm m primis Geometrix aut Artth- 
mcticx elementis • 

Nota fecundo . Iuxta nofira principia fier> poffc , vt 1 a 1 s= 0 
crtius rei cxemplnm plai uH .iffcrrc in propoftto htc problematc : qi:*]i 
proiude refumo, mutatis tanttm numeri^ qui fnppouuntur cogmtt. 

Duo numcri X & Z ftnt ignoti, fciatur tamen quod aggregatnnt 

X & Zfit l I , & qnoi XVnZ producat }C> 

i Oporteat inuenire X & Z. 

Solutio . X ~« Z/fl 1 a 1 . rrgn X — 1*2: arawe per 

theortma 1 Appcndicis X — Z ^ ^ f X /n 4 Z =? X f Z q : erflo 
er/ar* i 4 2 # f X /» 4 Z =3 X f Z 7 ; af4«/ per hypothefim X 1« 4 
Z I 2 1, &.it:fuper XfZijzz I 2 I : er£0 I * 2 f 1 2 1 SrHi: 
ergo 1 * z =3 I 2) I — • I 2 l : rr^o I a 2 0 : ergo 1 a 1 =5 0 ■ e ^ 

dijferentia X & Z efl nihil ? ergo X - Z: ergo X =j 5-L 

I ( 

I L 1 

ffuw Zs 5—^ quandoquidemperhypothefimX f Z =r 11. 

A*r fror exemplo fatis patet fieri poffe, vt I a 1 =5 0 : ar pr4fr- 
rra ficri poffe ,vt 1 az =S 0« ffjfflM /}<o tempore iuuabit meminiffe . 
/r/rw addutlis alijs exemplis probare non forct difficile , fed vidctur 
fnpcrftuum . 

A T ota tvriin . Tn Irypotheft huins fccundi problcmatii , nou deter- 
minari, ati r na, vel qitxnam ex quantitaiibm X CT Z , 'ahera mmor 
fit t & tamev pntuam folutionem ftc inapio X — Z fit 1 a 1 ; .ideo 
vtX — 7,, fiue t .1 I adhibeatur pro d:ffetcr:L X & Z r r# ,1 
veritxte alienum, niftX non fit minorZ, tffftf a^ro eyvbrti fltjpicip- 
nem altcui monere poffet, huinfmodi fnppofitio, qu.t in nou papcis tetijs 
pcolUmatibus- rccnrrit . 1'ttali fnfpicionc libercm LogiftUsQuAiofnntt 

h,c 
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h-.e tnontndum put&ui, quod affumendoX — Zpro diffcrtntia X & Z» 

Jupfoium quidtm quantttatcm X non tffe mitwnm Z , quodqne bac 
Jttppofitionc vtar, vt inuemam differcntiam X & Z : hac tamcn difftr- 
rcntia tognita , deftro talem fuppofttionem : nequt enim inftro quan* 
titarcm X maiorem effe , fcd tantum cx vi talis fnppofiiionis ir.ftro 
quatnam fit diffcrentia X c v Z : dcinde hac djffercntia cogtiita 9 ivde- 
petidtnter d ptiort hypoilcft iufero quales fint duA tllx quautitates qua- 
rum vua vocabatur X f aLtetaZ* Caterum quemajmodum ex bypo- 
thefinthil habctur dtttrminans quxnam ex quaniitatibus X&Z tn*~ 
ivr fit y vel minor, ftc ettam tale ttihil in Joluttene flatnttur, neque etiam 
pctitur in ipfo problematt* 

Problcma III. 

1 **** ' t-^^ i"V >»|tt*-t\$$w ifz inf - '■ Mkt'\ 

DVo numcn X & Z hnt ignoti, fciatur ramcn, quod X duchjs 
in Z producat x o , & quod quadiatum X , additum qua- 
di uio Z, producat 104* 

Oportcat inuenirc numeros X Z. 
/ e/ //ao rcciangult coniigtia latera X C7 Z //wf ignota, cognitutn 
tamen fit rtc~1angulut*i & etiam aggregatum quadratorum , ^/<4 fierent 
fupra latcra X cr Z. 

Oportcat inntnire latera X & Z, 
Solutio prima X — Z iir 1 a 1 ; crgo X — Z ^ t= in: at- 
qui pcr rheorema 1 Appcniiias X — Z q t= X 2 f Z 2 cr.f X in 
2 Z crgo etiam ui - X 2 f Z 2 £7* —1 X in 2 Z : fed pcr 
h\ gothciim X 2 f Z 2 t= 1 o 4, & infuper.X '« : Z ^40: crgo 
1 a 2 s= 1 o 4 — 4 o JBfe <*> 4 •• crgo u 1 b 8: crgo dirTcrcnria-j 
X & Z cft 3 . fturfus XfZfitui : crgo X f Z 7 *s 1 a 2 r fcd 
pcr theorema 1 Appendicis,X f Z q t= X 2 f Z 2 c f X /'» 2 Z ? 
crgo 1 d2t=X2fZ2C>fX/»2 Z^atqui pcr hypothefim X 1 f 
Z 2 1 o 4, & infupcr X in 2 Z sa 40 : crgo 1^2^ 1 o 4 f 
4o£ 1 44 - crgo 1^1= 12. crgQ X f Z =s 1 2 . crgo ag- 
gicgatum X & Z cft 12: 6V ditYcrenna X # Z cft 8 ; igirur pcr 
problcma 1 cap. 1 numeromm X & Z , minor cft 2 , & ma- 
jor cft 1 o* 

Sccunda folurio • Suppofito quod numerorum X & Z ma- 
ior fit X, minor Z, pcr theorcma 1 Appendicis X 2 f Z 1 & ~ X 
juZt X — Z 17 r arqui per hypothe/im Xif Z2 ;= 1 0 4 ? 
ifem XmiZ sr 40: crgo X Zq tr 104 — 40 4k6^' 
crgo X « Z =5 S ; ergo diffcrcntia X & Z eft 2 . Rurfus per 

thco- 
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theorema 1 Appendicis X f Z <\ X 2 f Z 2 cSr f X /w a Z : 
atqui per hypothefim Xa f Z 2 =: ic4-ircm X in iZ^ 40* ergo 
X f Z <p t= 1 to'4 f 4 o dQ= 1 4 4-ergo X f Z =ii:ergo ag*rcgatum 
X & Z cft r-2-, 6V infupcr diftcrajiria X & Z eft 8 : crgo per pro- 
blema i. cap. i. numerorum X c Z , minor eft 2, maior e(t 10. 

Problema IV» 

"Tj Vo numcri X&Z fint ignotf , fciantur tamcn quod numerus 
^ X duclus in Zproducat 2 o, 6V infupcr quod ditfercntia X & 
Z ilt 8. 

Oporteat inucnire numeros X & Z . 

Vcldno reftanguli contigua tattta X c Z ftnt ignota , fcixtnr 
tamen mtgnittrdo ipfiks reffanguli , & infuper differentia laterum X 
& Z ftr cognita . .» 

Oporteat inuenire latera X & Z» 

Prima folutio . X f Z fit 1 a 1 : igitur X f Z 7 ~ 1 a 2 : at- 
qui per thcorema I. Appendicis XfZq s=X — Z q & fX in 
4 Z ergu 1 ii 2 rr X — Z <7 f X in 4 Z : fcd per hypothefi 
X — Z S= 8, adeoque X — Z//s=64:& infupcr X /« 4 Z =: 80: 
crgo 1 £ i = 6 4 f 8 o Q 1 4 4 • crgo 1 .1 1 =5 12: crgo X f Z ;s 
i 2: fcd etiam per hypothcfim dirrerentia X Z eft 8 : exgo pcr 
problema 2. cap.i. numerorum X cr Z minor cft 2,maior eft 10. 

bccunda folurio . Minor numcrorum X & Z iit I a I : er£o 
maior erit 1 a 1 f 8 ■ crgo 1 a 1 ■ /w 1 a 1 f 8 ^ 20: crgo 1 a 2 f 
84 1 ^ 20: refoluendo hanc compofitara aequationem , nume- 
rorum X cr Z minor crit 2, maior crit 1 o. 



Problema V. 



& cff 



TAVo numcri X dr Z fint ignoti, fciatur tamcn* quod ditfercntia 
*-^?"numerorum X & Z lit 8, 6V pi ctitcrea quod aggrcgatum qua- 

dratorurh X ^ Z fit 10' 4. 1 
.Oportcat inuenire numcros X & Z • 
Vcl dno reclangnli contigtia latcra X&Zfmt ignota ,fciatur ta- 
rntri differentia i:rcrumX& Z , & prxtered cognitum ftt aggregatum 
quadr.uorumX W Z • 

Oporttat inuenire latertt X & Z. 
Prima folutio . X inZ iit 1 a 2 , hoc poftto, per thcorcrru.i. 

Appcn- 
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Appcndicis X 2 f Z 1 e«r — X mzZ s=X~»Z<p ergo ctiam_j 
XifZa — 2d2ss X -• Zq: atquiper hypwhcfim X 2 f Z i 
=: 104: itcm X — Z <? * 64 s crgo 104 — 24 1 — 64: cr- 
go— ltfi ~ <5 4 -1 04 5: 40: crpo 2 4 x =: 40: crgo 
I a 2 tr 10: crgo X in Z eft 2 o • & infoper pcr hypothcfim, diffc- 
rcntia X & Z c(\ 8 * quare per problema 4. inuenies numcrorum-i 
X cir Zminorcm clfc 2 , :i>a:orcm erTc 1 o. Vcl fi placet, cx co- 
gnito lam X/»Z> qubd eft 2 o , 67 aggregato quadratorum X 
cr Z quod eft 1 o 4 - per problerca J« inucnics numcros X Z. 

Sccunda fulutio . Numcrorum X & Z minor fit 141: 
ergo maior erit 1 a 1 f 8 r ergo quadratum minoris crit u 2: 
6V ijuadratum maioris crit 1 a 2 f 1 rf 4 1 f 6 4 r crgo 
in f '42 f 1 6 4 1 f 6 4 =: 104: crgo 2 4 i f 
1 6 .1 1 =5 1 o 4 <S 4 r ergo 2 4 2 f 1 6 a 1 ^40: hanc compo- 
iiiam aquationem refoluendo rurfus inuenics numcrorum Xdr Z> 
minorcm c(Tc 2, maiorem 10. 

Problema VI. 

DVo numeri X & Z (int ignoti, cognofcatur tamen qtiod agprc- 
garum numcrorum X e5* Z fit 1 2 : & infuper quod aggrcga- 
lum quadratorum X er Z lic 1 o 4. 

Oporteat inuenire nuuoeros X & Z . 
/ c/. Duovctlatiguli conttgua latcra X & Z fmt ignota , ragafr- 
jtdrnr mm*b ag*regatum iatcrum X & Z : & mjuper cognitum fit 
aggrcfrtnm quadratorum X CT Z. 

Oportcat irtuennc la$*ra X 6" Z. 
Pnma Solutio . X in Z fit 1 u 1 ? crgo X /w 2 Z =3 1 4 2 * fcd 
pcr theorcina 1. Appendicis X f Z </ = X2fZxcrfXi»2Zr 
crgo X fZ<7= X 2f Zi f 2 a r'atqui^er hypothefim XfZ? 
sj 1 44, & infupc?X2f Z 2=: 104: crgo 1 44=5 1 04 f 2«-' 
cvgo 144— 104 *r 2 .1 * • crgo 40 =* 2 4 1 ; crgo 2 O =5 I 4 1 •' 
ergo X 1» Z etl 20. Kurfus , dirferentia X & Z fir ui: ergo 
X — Z </ 1 4 2 r attjui pcr thcorema 1 . Appcndicts X-< Zf ? 
X 2 f Z 2 & -> X fn 2 Z r crgo ifliaXzfZidr — X* t 
Z : fcd ctiam per h) pothc/im X if Zi - 104: itcm vt iaw-j 
oitenfum cft, i rn 2 Z t= 4 o r ergo U2'fc.ie4 — • 40.- crgo 
laxs 104— 40.' ergo t a 2 =3 6 4'crgo 1 4 1 =5 8rergo dirTcren- 
tia X dr Z cft ? : itcm pcr hypothcfim aggregatum X & Z eft 12 r 
crgo pcxprob.i.cap.i.numcroium X Z,minor cft 2,maior eft 1 0» 

Sccun- . 
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Sccunda folutio . Numcrorum X & Z minor fit 1 a 1 : crgo 
maior crit i 1 +- i a i r crgo Xf Z f =3 i 4 2 dr f i 2 -« ui? 
& i a z f i 44 — 24Jif - 24 j i • atqui pcr 

hypothclim XinZq ==• 144: ergo 2« l - 144 1 ^ 144-' 
rcioluenrio hanc aequarioncm compofitara , inuenies numcrorurru» 
X & Z, minorcm effe 2 , & maiorem effe 10. " 

Tcnia folutio . Pcr hypothefim X f Z =* 12: ergo X f Zq 
=i 144: atqui pcr thcorema 1. Appcndicis Xf Z<[ := X 2 f Z 2 
^tXwiZ: crgo X 2 f Z 2 & f X <» 2 Z * 1 44 • ftd 
pcr hypothcftm X 2 f Z 2 55 104,.- ergo 104 Cir f X in 
12=144; crgo X in 2 Z =3 1 4 4 — 1 o 4 r crgo 
X 1» 2 Z =; 40: crgo X m Z =s 2 o : fcd ctiam X f Z *=* 12: 
ergo per problcma 2. cap. 1. inuenies , numerorum X & Z, mino- 
rcm ellc 2, & maiorcm effe 10. 

Problcma VII. 

DVo numeri X & Z fint ignoti , fciatur tamcn quod diffcrentia 
X & Z fitS: 6c infupcr quod dirfcrcntia quadratorum X cr Z, 
fit p<5» 

Oportcat inuenire numeros X c7 Z. 
Vtl duo rtftanguli contigua lattra X & Z fmt ignota , cognofca- 
tur tamtn difftrentia lattrum X & Z 9 & infupcr cognita fit diffcrcn- 
tia quadratcrum X & Z. 

Oportcat inutnirt lattra X & Z> 
Prima fblutio . Numerorum X & Z minor fit 1 a 1 : crgo 
maior erit 1 & 1 f 8 r ergo quadraium minoris ertt 142: & qua- 
dratum maioris erit 1 j 2 f 1 6 a 1 f 6 4 : crgo diffcrcnria qua- 
drati minoris, & maioris, erit I 6 a 1 64 : fed pcr hvpothcfim-» 
diffcrcntia quadrati minoris, & maioris , cft p 6 : crgo 1 6 a 1 f 
CV4 =5 o 6 : crgo 164 i"=s p 6 — % 64: crgo 1 6 a 1 =5 ? 2 ; crgo 
2 : crgo numerorum X <2r Z minor eft 2 s crgo ma- 

ior 1 o. 

Secunda folutio . Numcrorum X & Z maior fit A , minor fi. 
hoc pofito, ex hypothefi patct A 2 — • fii=) 96 , itcm A « B t: 
8: arqui pcr thccrcma L Appcndicis A 2«- B 2 ffr A B == Af 
B: crgo 9 6 per 8 = A f B . feu ctiam p <5 per 8 *=s 1 2 •* crgo ag- 
gic&atum X cr Z cfr 1 2; item per hypothcfim differcntia X & Z 
eft S : crgo per problema 1. cap. 1. inuenies numerorum X & Z , 
minorem cfle 2 , & maiorem eflc 1 o. 

K Pro- 
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rroWcma VIII. 

• i. - i .- ' - • 1' ' A I r . y , 

DVo numcri X c- Z fint ignoti , fciaturiamcn quod aggrcga* 
tum X & Z fit i ii & infupcr quod differentia quadratorum 

X cr Z fic 9 b. 

Oporteat inuenirc numcros X & Z » 
f f/ <2ko reclar^uii contigua latera X & Z fint ignota cognofatnt 
Camen aggregatiitn Uterum X & Z : & etiam cogntta fix dijferemu 
quadrutorum X CT" Z . 

(Jportc.it inuenire latera X & Z. 
Prima folutio . Nurnerorum X«3*Z minor f\t i a i : crgo 
maior crit i i — • t a i s ergo ijuadratum minoris crit i 42- & 
tjuadratum maioris crit 144 — 2, 4 4 1 f i a 1 .• crgo diffcrcntia^ 
quadrati minoris, & maioris crit 144 — 144 1 : fed etiam pcr 
hypothciim dirfercntia quadrati minoris, & maionseft 96: crgo 
144 — 2 4 4 1 =5 o 6.ergo — 3441=396-« 144: crgo —2441 
= —48 crgo 1 a 1 fc3 2 * ergo numerorum X c> Z minor cft 2 
crgo maior cft 1 o. 

Secunda folutio . Numcrorum X & Z maior fit A, & minor 
B. Hoc pofito > cx hypothefi patet A2-«B2 — 96 > item-i 
A f B =2 1 2 : atqui pcr thcorcma primum Appcndicis A 2 - B 
2 pe r A f B =3 A -* B r crgo 9 6 r 1 2 =3 A B : fcd ctiam-» 
o 6 pf r 1 z =: 8 : crgo A — B — 8 : crgo dirfercntia X & Z cft 
8 : fcd ctiam per hypothefim aggrcgatum Xc^Zd 12: crgo 
pcr problema i cap. 1. inuenies numcrorum X & L, minorem-i 
clfe 2, maiorcm c/fc 1 o % 



Problema IX. 

DVo numcri X & Z fint ignoti , fciatur tamcn quod X duclus 
in Z producat 2 o i cV infupcr cjuod diffcrcntia quadratorum 

XdrZfit9c5, 

Oporteat inucnircnumcros X & Z. 
Vel duo reifanguh centigua latera X & Z ftnt ignota % cognefcA- 
tur tamen magnitudo ipfius reffanguli : & infafer nota fit dijferentk 
quadfatorum X & Z» 

Oportc.u innenire latera X & Z. 

Pri- 
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Prima folutio . Aggregatum quadratorum X & Z fit i a 2. 
Hoc fuppofito, pcr thcorcma x. AppendicisX f Z 4 =3 X 2 f Z 2 
& f X n 2 Z: fcd pcr fuppofitionemX zf Zz=; ut.< item pcr 
hy pothclim XjbiZ ^ 40: crgo X fZ^=? 1 #2f 40? atqui 
etiam pcr thcorema t. Appcndicis X f Z<y =: X -* ZfCirfXm 
4 Z : crgo ctiam 1 4 2 f 4 o =s X — Zq & fXin 4Z : atqui pcr 

?cr hypothefim X i« 4 Z =: 80: crgo 1 4 2 f 4 o X — Zq & 
8 o : crgo 1 « 2f 40- 8o=5 XfZf: crgo 1 a 2 — « 40 s= 
X —* Z q : quandoquidem igitur pcr theorema x. Appendicis 
XfZ^/nX-Z^ssXi-Z^^cViam oftcnfum ilt X f Z q 
=a x 4 2 f 4 o , itcm X-*Z<7"=; 1 <i 1 - 4 o , ac dcniquc pcr 
hypothcfim Xi-h Z2</ t= p fipn^ patct ctiam 1 4 2 

f 4 o in I 4 2 — * 40 fc: p 2 I 6 : atqui 14 2^401« 142 — 40 
=3 144— 1600: crgo 144 — i6oot=p2id: crgo 1 a 4 
=s p2 1 6 f 1 <5 o o •■ crgo 144 =10816: crgo 142 ^104- 
crgo aggrcgarum quadratorum X & Z eft 1 o 4 : quarc per pro- 
blcma inuenies numcroruni X Z, minorem e(Tc 2 > 6V maio- 
rcm cflc 1 o, 

Sccunda folutio. Numerus Xfitiaj: crgo Z crit 2 o pfr 
I 4 1 : crgo quadratum numcri X crit x 4 2 , cV quadratum numcri 
Z erit 400 pir I 4 2 : ergo differentia quadratorum XdrZ crii 
400 per 1 4 2 — 14 2, fed etiam per hypothcilm dirfercntia qua- 
dratorum X & Z eft p d : ergo 4 o os^r 1 4 2 1 a 2 =3 p : cr- 
go 4 o o pcr i 4 2 t= q 6 f 1 0 2: crgo 400=2 p <5 f 1 4 2 in 1 4 2: 
crgo 400 = 96 j 2f 144, refoluendo hanc «quationcm com- 
pofitam, inuenies 1 a 1 — 2 , quare iopfri.ii s= 1 o : adcoque~> 
numcrorum X & Z, minor cft 2, maior eft 1 o. 

CAPVT III. 

1 J I / 1 l ■ 

PRiora quatuor problemata huius capitis,& Arithmeticd , & Gcome- 
tricc proponuntur , titulis prima fronte non parum inter fe difcre< 
pantibus : tamen ex fcquenti nota difces eos vix aliter inter fe diffcrre, 
quam quodprior Aritbmetici, alter Geometrici proponat problema. 

Nota . Si tres numcri Jf, P, Z, fint tales , vt aggrcgatum qua- 
dratorum X & Z , aquetur quadrato P : lined retl*. fiimficats pcr 
tales numeris, potcrunt conftitucre triangulum rcftangulum 1 & vicif- 
fim , fi tres lincn refts confiituevtes triangulum reftangulum fignifi- 
centur per numeros Jf, P> Z, quorum maior fit P : tunc aggregatunt 
quadratorum X & Z , erit &qu*le quadrato P. Patet hoc , ejr 

K 2 pro- 
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fMpcititne 20. cap. y. elementorum . 

i/i»c vlterius licebit obferuare , ^ko^ /icef Aritkmetica nulki 
tgnofcat angulos, nulla triaugula, tamen potefl determtnare numeros , 
qui figmficent latera trianguli reclanguli , atque habeant proprieutem 
non alu s reclis lincis eonuenientem , quam qu* trianguli reclanguli U- 
pera poffimt confiituere . 

Preblcmata qud quatuor ptiora fubfequuntur , fitnplici tttulo pto* 
ptnuntur, fed fimul Aritbmetici, atque Geometrice , vel potius vnhter- 
faliur • J%n& notaui initio eapttis fecundi , aliqua ex parte etiam fpc- 
flaut ad Jequentia problemata , non rdeo tamen videntur hlc re- 
(ctenda . 

Problema I. 

i> ■ 

TRes numeri X, Z,P, ilnt tales , vt aggregarum quadratornm-» 
X & Z, aequetur quadrato P • fct fciarur quod X lit i 1 , & 

& quod diffcrentia Z & P, fit 8. 

Oportcat inuenise numeros Z& V. 
Ve\ tres rcilet Ivnea X, Z y P, quarum maxima ftt P , fint Utera 
trianguU reHanguli, & cognita fit recla X i item cognofcatur differen- 
tU Z & P. 

Oporteai inuenire baters Z & P. 
Quandoqvidem aggrcgatum X & Z , aequctur quadrato P, 
patet quod quadratum X, nimirum i 44 , ilt differcntia quadrato- 
rum Z & P . Deinde etiam pcr hypothefim 8 ert diffcrcntia Z 
cr P . Quare pcr problcma 7. cap. 2« Lnucnies Z cfle 5 . » & P 
cifc 1 

Froblema IL 

TRes ntnncri X, Z, P, fmt ralcs , vt aggregarurrj quadratorutn-# 
X & Z , «quctur quadrato P • £t fciatur quod X fit 1 x,quod- 
quc aggrcgatum Z & P, fit 1 8. 

Oportcar inucnire numeros Z cjr P. 
Pc7 y tres reftd Unc& qnarum maxima P , fimt latera trianguU rf- 
ftangult, & cognofcatur reila X • /fffw* aggregatum Z & P. 

Oporttxt muenire latera Z & P. 
Quandoquickm aggregatum quadratorum Xc>Z, aequetur 
quadrato P 1 patetquod quadratum X^nimirum 144» f« 

rcodi 
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rentia quadratomm Z & P • Prxterca etiam per hypothcfim i & 
cft aggregarum Z & P ■• quarc per probjcma 8. cap.2. inucnics nu- 
mcrum X cflc 5, & numcrum P cffc 1 j. 

Problema III. 

TRes numeri X, Z, P, fint tales , f t aggrcgatum quadratorum-» 
X, Z, aquctur quadrato P , & fciatur quod numcrus P ,fit 
I j, & quod differcntiaX & Z,fit 7. 

Oportcat inucnirc numcros X & Z. 
/ > tre* rfff<e iines, X , Z, P, quarum maxima P,fint latcra. 
trianguli reftauguli, & cognofcatur rcfta P, atque diffcrentia X & Z. 

Oportcat inuenirc latcra X & Z. 
Quoniam pcr hypothefim aggregatum quadratorumX & Z, 
aequatur quadrato P r manifeftum eft quadratum P , nimirum i<5p, 
cffc aggrcgatum quadratorum X & Z . Practerea per hypothefim 
dirTcrcntia X & Z cft 7: igitur pcr problema f.cap.a. inuenics nu- 
mcronim X & Z maiorcm crTc 1 z, minorcm crTe 5. 

Problema IV. 

TRes numeri X,Z,P, fint talcs , vt aggregafum quadratorum-» 
X dr Z, aequctur quadrato P & fciatur P cfTe 1 ; f & aggre- 
gatum Z P crTc 1 7. 

Oporteat inucnirc X & Z. 
PW, t> « X,Z,P, quarum maior P, ftnt lateri rrian&ifli re~ 
ftangttli : deinde cognofcatur latus P, & afgregatum Z & P. 

Qporteat iuuenire latera X cjr Z, 
Quemadmodum prscedcntia tria problemata reduximus ad 
atiquod problcrna cap. 2. tlc prxfens problema reduci porTet ad 
probfcma 6. cap. 2« rcrum animi gratia placet iliud immediatc 
foluere . 

Solurio . Quoniam per hypothcfim P eft 1 & aggrcgarum 
Zc^Pefti 7 ? patet Z erTe y, quo pofito , X llt 1 a 1 ? ergo 1 a z 
f 2 J =s 169: crgo 1 a 2 1 d p -« crgo u: s 1 44 ; 
crgo idi = 1 i : quare X eft 1 2, & Z cfl J. 
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Problema V. 

TRcs quantiiatcs X,P,Z, fint proportionalcs & cognofcatur P i 
itcm dirTercntia X &Z, Ex.gr. P fit 6- & differentia X <? Z 

fit i 6. 

Oporteat inucnirc X & Z. 
Prima folutio • Quandoquidem quantitates X> P,Z, fint pro- 
portionales, X m Z =5 P rj Xfc j 6 : crgo X in Z 56. dcindo 
pcr hypothcfinrdirTcrentia X & Z eft 1 6 : crgo pcr problcma 4* 
cap.2. inuenics quantitatum X & Z minorcm elfe 2 , maiorem_» 
efle 1 8. 

Sccunda folutio . X fit f M 1 1 crgo Z erit 1 a 1 f 1 6 : ergo 
I 4 I m I <t i f I 6 t- 6 iif 6 : crgo uif 1 6 d I =: ? 6 : rcfol- 
uendo hanc «auationem compofitam inuenics,quantitatum X & Z 
mmorem efie 2, maicrem 1 8. 

Nota hic, fi mancntibus caetcris, in problcmatis titulo propo- 
fitis, P fit 1 : atquc diffcrcntia X & Z fit 8, tunc adhibcndo fecun- 
dam folutionem inuenies 1 a 1 fc: I , cx quo patet , 1 a 1 non mi- 
nus iignificare poiTe vnitatera , quam alium quemuis numcrunu 1 
quod vt magis pateat, in aliquot fequentibus problcmatibus , alTu- 
mo cxempla hanc vcritatem confirmantia : cuius notitia fuo tem- 
pore fcruict . 

Problema VI. 

TRcs quantitates X, P, Z, fint proportionales, cV cognofcatuf 
P : itcm aggregatum X & Z . Ex. gr. P fit $ , & aggrcga- 
tum X & Z fit 10. 

Oportcat inucnirc X & Z. 
Prima folutio . Quoniara X, P, Z pcr hypothcfim funt pro- 
portionalcs, X in Z P </ 9 • crgo X in Z =3 9 . Dcindc per 
hypothefim aggregamm X & Z cft 10: ergo per problcma 
cap. 2. inuenies quantitatum X & Z , minorcm ciTe 1 , maiorcm-» 
c(Tc 9. 

Sccunda fulutio . X fiti a 1 : crgo Z crit 1 o — • 1 a 1 : ergo 
itfiinio— 1 d 1 =3 9: crgo 104 1- uis Kcfoluen- 
do hanc squationem compofitam,inuenies 1 a g =! 1, quantitatum 
X & Z minorcm cfle, 1, maiorcm cflc9, 

Pro- 
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Problema V I L 

TRcs quamitatcs X, P, Z, fint propoi tionalcs, & cognofcatur 
aggrcgatum quadratorum X,P,Z. Itcm quantitas X nota fit . 
Ex. gr. X lit 2 5,6Vaggregatum quadratorum X,PiZ, fit 65 1. 

Oporteat inucnirc P & Z. 
Prima folutio . Pcr hypothelim X,P,^, funt propornonales: 

crgo pcr thcorcma 2. Appcndicis -~ Xf^tf^X^fP^f 
Z x L -L X 2: fed per hypothefim X 2 =* 6 2 5 : adeoquo 
X • itJ^lft \t* itemXifPif Z***i *< • 

-* 1 1 

X f Z ps 1 1 JL. atqui pcr hypothefim — X - 1 2 T.- 

crgo Z m 1 . Ergo X /» Z * 2 5 in l£, 2 5 1 fal quia per hypo- 
thcfim X,P,X, funt proportionalcs X m Z =s P <j : ergo f <j 
25: ergo P * 5 , igitur X crit 2 5 , & P cnt J , denique^ 

Z Ci Sccunda folutio . Z fit m : ergo Zj =J 1 a 2- crgo per 
hypothcfim P <i~ 6n - 6 25 7 1 ■ 1 ^ - *« . * : r ^ 
z/funt quantitatcs pr oportionalcs,cum pcr hypotheiim X,rV»"nt 

proportionalcs : ergo 625^1 *r " * *~ L* V* VJ. 
er<zo rcr thcorcma 5. cap.S.lib.i.ctiam d 2 y /» 1 4 2 - 1 6 - Ulf. 
ereo 6 2 f * 2 - 6 7 6 f 1 M - 5 * « **rgo 6154^^^- 
Lf = o^crgo 6 7 7 - 1 - 1 - 4 3 6 7 *aefolucndo hanc compo- 
fitain Luationcm , inucnics 1 a 1 =s 1 . itcm P « , : igicur vt 
prius, X crit 2 5 i itcm P erit j , dcnique Z erit 1. 

Problema VIII. 

TRes quantitatcs A', P, Z, finr proportionales , & cognofcarur 
ittreeatum quadratorum-V,P,Z. Item aggrcgatum z. 
Ex. gr. aggrcgatum quadratorum X, P, Z, fit 2 1 . itcm aggrega- 

tum X 6- Z fit 5 • . • ■ 9 

Oportcat lnucnirc A , P, /. 



tionalcs, 

Ziratijui per hypo 



1 1 crgo P i - z 5 ^ a | : crgfJ p 2 4 ; crgo p fc J% p ra , rcrca 
qtiu pcr hyjpothdim -V, P, z, funt proportionalcs , perthcorerna 
5. cap.8. ).d.i. X mz^jfx : crgo .V in Z =3 4 . atqui pcr hypo- 
tntiim * f Z =s ? : crgo pcr problcma z.cap. x. inuemes X = i, 

^ 7 4 - ; lgl ^ r ? ent 1 ' & P crir * 5 dcni <J"C Z crit 4 . Vcl 
ccrte cnt 4, P cnt 2 , cV Z crit x. ^ * 

Secunda folutio . X ilt ui: ergo Z crit f - x * t : creo X* 

er, i7 1 ^ fC* * 5f - Pr*tercaquia|W 
potneiim -V,P,z, funt proportionalcs X in Z ^ p * . f Ct j £ ,„ £ 

atqui pcr hypothd.m X x ff 1 f Z 2 1= * I: crgo i u i + i< f ui 
-«•«f y*«-i«=s*i:crgoi«f = 2l ; Cr go m 

r fi^«i 1 "1 2 5Crg ° - 4 Kcfolucndo hanc corn- 

pofitam aequationciii inucnies i a i =? i ; cV quia .V + Z sq <, etiam 
Z ^ 4, dcniquc quia X in Z = 4, etiam P 7 =s 4 ; adcoquc P - 

\ »2E Su? ' •* P Cm 1 J dcni ^ Ue Z cnt 4 ■ Vcl ccrte X crit 
4> r crit z,oc Z erit 1 . 

Problema IX. 

TRcs quanti.atcs Jf, P, z. fint proportionalc» , & cognofcatur 
gn.ta! 18 ^ 6 m,,U a ' 0rUmJ '' P '^ - ,tem S«n«tarp«tco- 
Ex.gr. Aggrcgatum quadratorum J",P,^, fito i, & p f lt 

Oportea. inuenirc X & Z. 
Pnma folutio . fer hypo.hefim X V,Z, funt proportionalcs • 
per thcorema » Appendijj, P 1= Af/,,.vi P z -I / 

A i+Pif pi.ergop- jf f z^-p,.- ergopfp. c 

etiam Jf /» Z P 2, quandocjuidem pcr hvpothenm X, f,Z, fint 
proport,onale 5 : cum .g.tur P 1 = 9, «iam X i„ z =! 9 : ergo per 
gr<,blerna 2. cap.i. inuenies JT e(Te 1 * effc 0 . Vel / effe 9 , & 

ocr hvno.hefimP 1- * f " ' * ' : CfR0 1 — I a a • & etianL, 
per hypo.hefi m P z = 9, lgltur Culn hvpothefim .Vi + Pl 

f Z a =, 9 » , e„am W-n^P^/^ ergo et|am J> * 
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p ii^ p~. i a i 8 i-« t a 1, Quia vero pcr hypothci;m-» 
X,P,Z, funt proportionalcs : criam X 2, JP 2, Z 1 , funt quantitatcs 
proponionales : crgo pcr thcorema J. cap.8. X 1 ;« Z 2 - P 1 ^ : 
crgo erium ui/n8 2- n: = 9« 9 ? crgo 8 z 4 2 — • 1 44 
s 8 1; rcfolucndo hancaequationem compo/itam ui~ 1 • c rgo 
X t= 1 fcd ctiam P =5 j adeoquc Z =3 o crgo quantitaium-» 
X cir Z minor cA 1, raaior $>. 

i "■»'• .* 1 ii.i: ..• ' m»J . k tibv-le «fumilt b ' #tM*.i wu> r> 

.ifl . /i • ji. > i . • L . .■ . « ;. i <: 

IJX • 




OVandoquidem priores duos Logiflic£ noflrd libros cogar prsmit- 
tere , reliquorum imprifliunem aliquanttdum dijferre : bic 
apponere dcbui, nonnulla , ex pofleriortbus libris defumpta , atque ad 
anterierum librornm imelligentiam magis ncccffari&i talia funttbto* 
remata quibus vtor in aliqnibus foluticnibus problematnm Ubro fe- 
cundo profofitornm ipratcrea paulo accttratior declaratio ftgnificatio" 
num, qux icnueniunt ftgnis f vel r* , aut numeris , qui bts (ignis ajfe- 
Qi appcilantur foftttui, autnegatiui, & quia ad duo capita rcducnntur, 
qnx hic remat.cnt proponenda , pr^fentem appendicem diflinguo in 
iduas partes , in prieri partc propcnojhcoremata , qnibus vter tn fe- 
tundo libro, hax tbcorcwata funt ex eo gcnere , qux d noiis ruviuerfa* 
lia appeliantur } quamobrem psucis etiam cxpone , quid fint thcorcmai 
la vntuerfalta , & quomodo differant ab tjs qu£ a nohtf nppellantut 
Geomctrica y vel Arithmetica \ ex hac prima appendicis parte aliquo 
modo licebit profpicere , ad quam ampUtudinem , atque vniuerfalita- 
tem a/furgere debcat noflra Logifltca, haclenus , faltem quo ad appa- 
rentiam , fatis anguflis limitihus c,ircumfcripta . Jn fecunda parte, 
ago de ftgnificatione ftgnorum j vel -« , atquenumerorum,qui hts ftgnis 
affeclt, didtntur pofttiui, aut negatiui . 

eu-rt • iri" ■■• nrf . ViitVr ~i pi?v4i rl mif£V«iiv]iD »nfc • >t! 

PARS PRIMA. 

IN hac prima partc, prius pauca notantur circa Theoremata , ac- 
que Problcmata , quaa a nobis appclJantur vniuerfalia,cx quibus 
dcindc nonnulia proponuntur • 

Vt brcuiter, fcd tamen mtclligibilitcr exponam , quid intcl- 
ligam per propofitiones vniuerfales ,cV quomodo vntuerfaies pro- 
poiitioncs ab illis diffcrant ,quas appcllo Gcometricas , aut Arith- 
mcticaj, confidcrandae funt fcqucntes definitioncs • 

L Ma- 
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i Magnitudo vniucrfaJis , eft illJ magniiudo , qux adxquatc 
diuiditur iii magnitudincm extcnilonis , 6c magnitudincm difcre- 
tionis . Per magnitudinem exwniioms > intclii^imus iilain fur- 
mara, a-<*,ua fubicctum poteft dici magis , vclminus extenfum al- 
tero fubiecio • Ab hac magoitudinc cxtenfionis , dicirur . Ex. gr. 
vna hricamaior, vcl minor alrera Unea . ltem vna fuperfi.ies, 
dicitur maior, vcl minor Utera fuperficie . Itcm vnum corpus , 
dicirur maius vel minus altero corporc . ltcm vna domus , dicitur 
maior vcl minor altera domo, aut muro , aur fencftra, atque ita do 
alijs . Magnitudo diferetionis , appcilatur illa forma , a cjua fubie- 
clum dicitur magis, vel rainus difcretum altero fubiecto . Ab hac 
magnitudinc dtfcretionts , dicitur Fx.gr. vnitas , minor quouisag- 
gregaco vnitatum . ltcm quoduis aggregatum vnitatum , dicitur 
maius vnirate . Itcm quoduis vnitatum aggrcgatum , dicirur maius 
vci mmus alrcro vnitatura aggregato. ltcm vna piurahtas , aut 
multitudo dicitur maior , vel minor altera pluraLttate » aut multi- 
tudine . Itera vnus excrcitus dicitur maior, vel minor altero 
excrciru, aut lcgione, aut cohorte , & itc de cartcris . Vbi aduerti 
poteft quod voces difcrcturn , cV difcrctio , dcriuantur a vcrbo di- 
fccrncre , quemadmodum voces diuifum , 6V diuifio deriuantur a 
verbo diuidcre ,& voccs terminatum , & cerminatio , deriuanrur a 
verbo termtnarc , immo hic idem llgnificant voces tcrminatio , 
diuiiio* ©Vdtfcrctio : atque illa magnitudo quaedcpcndet a diui- 
fionc , aut terminanonc , aut difcrctione , a nobis appcllatur ma- 
gnitudo difcretionis : quemadmodum magnitudo extenfionis di* 
cirur illa , qux dcpcndet ab extenlionc . in hunc modum exuo- 
liris vocibus quibus vtimur , vc noftrum dc diuerlls quantitatibus 
dequibus hic agimvs , conceptura exponamus, affero diwtarurru 
quanntatum definiriones • — 

Quantiras vniuerfalis , e(t concretum magnifudinis vniuerfa- 
lis , fiue fubiccrum habens magnirudinem vniuerfalem . 

Quantiras connnua, cft concrctura cxtcnfionis,fiue fubieclum 
habens magntrudinem exrenfionis . 

Quanritas difcreta, cfl concretumdifcrerionis ; fiue fubie&um 
habens magnvtodincm difcrecionis. 

Ex his o^ftnitionibu^ fticile c*lrigitur,quod quantitas vniuerfaiis 
differat aquanticate corinua, & : difcreta,quernadmodum animal dif* 
fert a bruto 6V hominc: &• prxtcrca qui.d quantitas connnua dirTcrt 
a dii"creta,ficur homo dhTerta bruro-adeo vtomnes quanricans vni- 
uerfahs pioprierares , itacontinux cv difcretz quanncaci finrcom- 
munes, qucaiadoDodura animalis proprierares tam iiomini , quarn-» 

bruto 
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bruto communes funr ; cV praetcrea nuila quanntas continua potlit 
dici difircta, iicut nullus homo poteft dici brutum i 

Circa quaniitatcm vniuerfalcm difcurfus inftitucre , atquej 
cius proprictatcs cxaminarc, propric fpeclat ad Maihefim vniucr- 
faiem : quae adxquate diuidirur m Geoinefnam, cV Anthmcticam, 
ad Geometriam propric fpeciat difcurfus infiituere circa quan- 
titatem continuam , atquc eius propneratcs examinare ; ad Anth- 
meticam proprie fpc&at difcurfus infrituere circa quantitateirLj 
difcretam , atque cms proprictatcs examinare. -Hinc propofitio» 
nes, aut demonfiranones erunt vniuerfalcs, fi agant de quantitatcj 
vniucrfali : erunr Geometricae, (1 agaat de quantitatc continua_, : 
denique crunt Arirhmettcx, (i agant de quantitate difcreta • 

An compendiosc hic propofits definitiones,aut alTertioncs dif- 
ferant,vel non differanta fcnfu, aut antiquorum,aut modcrnorum, 
hoc loco non vacat difputare, vbi vnica cura mea cft , non vt alio- 
rum, fcd vc fenfum rrcum breuitcr,atquc intclligibiiitcr aperiam • 
De proportione etiam hic nihii addo , ctenim uieiementis fatis 
meumde proportionibus fcnfum expofui, atque inter castera dixi, 
roportionem effe quantitatem , quod tamen vox quantitas adhi- 
eatur ad iigniflcandam quantitatem abfolutam , iiue indepcn- 
denter a i /efpcclu ad aliam ciufdem gencris quantitatem compa- 
ratione cuius dicitur magis, vel minus magna: verum quod vox 
proportio adhibcarur ad fignificandam quantiratem reiafiuarn-» 1 
fiue dependenter a refpcdru ad aliam ciufdem generic quantita- 
tena comparatione cuius dicitur magis, vel minus magna . 

Quemadmodum Geomctria tota confiftit in propofitionibus, 
atque difcurfibus Geometricis , & Arithmetica tora cvnfiitit in_> 
propofltionibus, atque difcurfibus Arithmcticis,ita in propofitioni- 
bus, 67 difcurfibus vniuerfalibus confi lir tota Mathcfis vniuerfaiis • 
Propofitiones , £ue lllx fpc:tent ad vniuerfalcm Mathcfim , (iuCJ 
ad Gcometriam , fiuc ad Arithmeticam , difiinguuntur in theore- 
mata, oVproblemata . Thcorema dicitur ilia propofitio , in qua_> 
proponitur aliqua veritas fpcculatiua r problcma vocatur , propo- 
fitio in qua aliquid faciendum proponitur . 

Dc vtilitate propofitionum vniuerfaiium plura crunt dicen- 
da fcquentibus libris > intcrim hic notari poteft , quod quaelibet 
propofitio vniucrfalis, ad minus duabus alijs xquiualeat , quarum-» 
vna fit Geometnca ,altcra Anthmetica : cVtamen non raro vni- 
ucrfalis propofitio compcndiofius cuincit illud , quod vel fola_* 
Gcomctrica, vel fola Arithmctica propofitio , non nifi difficilius t 
ayt nainus compcndiosc polTct euincere \ quod vr aliquo modo 

L 2 appa- 
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appareat , nonnullii cx fequentibus thcoremaribus notam adijcio 
wdicantem Gcomctncam propofitioncm, quam fua fmucifainatel 
compicititur thcorcma • 



Caierum, vix aJiuua thcoremata hic proponunrur , prseter 
illa , quibus vtor in folutionibus problcmatura propofitorunL, 
cap. 1. huius hbn, circa demonftrarioncs ouas thcoremati. 
busappono, aducrtcndum quod in his fupponatur dodtina iibro 
primo tradita , tamctfi haclcnus iegitimts demonftrationibui fta. 
bihta non fit, vcrum id obcfre non potcft fini a nobis intcnto. 
quandoquidem hoc lcco non alia dc caufa theorcmatibut addide- 
nm dcmonftrationcs niii vt Logirticas noftrae ftudiofus, iam aliquo 
rnodo verfatus in vfu rcgulx Logiftiae , atquc problemarum folu- 
tionibus, fahemv.am videat , quam tenemus in dcmonftrandii 
thcoremaubus vnmcrfalibus . Prsterca , vt ctiam aliquod fpeci- 
menhabeat folutionum vniucrfalium , ouae problematibus vniucr- 
falibus comjcniK poflunt : thcorematibus vniucrfalibus , addo 
pauca prubJemata vniucrfalia , atquc ex fuperioribus capitibus dc- 
fumpta , vbi vel non vniuCrftJitcr propofita fuerunt, vel certe 
non vniuerlahter ioJuta. Hinc etiam nun Jeui frutfu difci pote- 
nr, quomodo c*tcra fupenoribus capitibus propofita proWemata, 
rcddi pofttnt vmuerfaiiai cur vero iingula vniucrfalirer propo- 
nere nuluerim, h«ec caufa eft , quod mihi propufitum effct Logifti- 
carn doccrc, non vero quos vbcrimos aflert , fWhis ex Ula coi. 
ligere» 



Thcorema I. 



OValcfcunque racrint quantieatcs A&B. 
1. Dico A 2 f B 2 &f A inz B - Af B a. 
2. Dico AifBzo^ AwiB == A — B f . 
Dico A - B 7 eir f A /s 4 B == A f B ? . 

4. Dico Ai^. B 2 j>er A — B == A f B. 

5. Dico A 2 ^ B z per A f B = A — B. 

6. Dico A f B <j m A ~ B? = Ai^ Bif. 

Demoiiilratur . 

PRima pars. Per cap. 1. hb. 1. A f B a - A +B in A f B f 
atqui per cap.;. lib. u ctiam A f B m A f B s= A i f B 2 0 t 

1 A w 
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A/nB: ergo eriam A 2 f B 2 & f Am 2 B ■= A f B 7. Quod 
erat primum . 

Secunda pars . Patet difcurfu plane iimili quo primnm_i 
probauimus . Nam percap. 1. lib. i, A — B q ss A — B m A — 
B : atqui per cap . j. lib. 1. Etiam A — B /» A — B rr A 2 f B 2 
<T - A 1« 2 B : Ergo A 2 f B 2 cr — A / /• 2 B s= A - B 7. Quod 
crat fecundum . 

Tertia pars . Pcr fecundam partcm A 1 f B 1 & A 
f* 2 B s= A ~ B <y : ergo per Antithe/im A 2 f B 2 
=4 A — ■ B q & f A in 2 B : ergo vtrinque addcndo A in 2 
B , ctiam A 2 f 3 2 Cr f A /n 2 B =5 A - B ? <fc f A in 4 B : 
arqui pcr primam partem AifBz^tA/ffiB-AfB^: 
crgo ctiam A -< B <y dr f A / » 4 B A f B ^ ; quod crat 
tertium . 

Quarra, & quinta pars . Pcr caput j. ]ib.i. parct quod A — 
B in A f B =- A 2 — • B 2 : crgo pcr thcorcma 8 cap.8. lib i.criam 
A2 — B 2 r A — B A f B ; 6V prxterea etiam A 2 f B 2 
per A f B s= A -« B, vt quarro> oV quinro loco aflcrcbatur. 

bexta pars . Pcr cap.j. ]ib. 1. A f B in A -« B c Az — • B 2: 
crgo ctiam A f B in A — . B =; A 2 — B 2 1» 1 : crgo per theore- 
ma 4: cap.8. lib, 1 . 1 ad A f B s= A — B ad A 2 — B 2 : crgo ctiam 
1 q ad Af& q ^ A — B 7 4</ A 2 — B 2? : ergo per theorcma 4. 
cap.8. lib,i. etiam A f B q m A — B q =s A 2 — B 2 7 /» 1 7 : fed 
A 2 — B 2 f / 7i 1 f =3 Ai — B 2 7 • ergo AfB^fnA — B ss. A 
z — . B 2 7: quod crat fcxtum . 

Nota, quod prnnaaffertio hmui theorematis contrafta adqn.tnti- 
tates continuas,ac planasjiue ad rctlangula, non differat d prop.y.cap»^. 
elementorum,qu£ apud Euclidem cfi prop.^Aib.z. 

Theorema 1 1. 

npRcs quale(cunque quantitates A,B, C, fint proportionafes. 
* i. Dico X AfC^-A^fBafCa-, L Az. 

2. DicO AfC?=I A2f2B2fC2- 

J. Dico Bis AtC^-Ai-Bi-Ci, 
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Demonftratur . 

pRima pars . Per cap j.lib.i. ~ A + C 4 t= .1 a 

x f C z & + A /9 C : fc i quoniam pcr hypothefim A, B, C, funt 
proporticnaics, pcr rheorema 5. cap.8. lib.i. A m C x B a : crgo 

_I A + C^Bz + Cif -L A 2 r atqui B 2 + C 1 + J- 
Ait=Ai + Bi+C2^ i- Ai. crgo -I A + C f 

sAifBzfCi- ^ Az) quod crat primum. 

Sccunda pars . Per cap. j. lib. 1 . A + C ? sA 2 + C 1 <jr + 
A m iC: fed quoniam per hypotheiim A,B,C, funt proportionalcs 
pcr thcorema 5. cap.8: lib. u ctiam A /n 1 C ^ 2 B 2 : crgo A + 
C^- A if iBzf C 2,quM crat fecunvium. 

Tcrtia pars . Par fccundarn partem A1 + 1 B2+C2 m 
A + C q : ergo pcr Antithciim B: p Af C(j-« Aj - B2- 
C 2, quod crat tcrtium . 

I 

Theorema III. 



OValefcunque fucrint quantitatcs A, B, C, itatamcn vt A ~ 
B + C. 

Dico A:=! A + B/wC(3r + Bz. 
Dcmonftratio. Pcr hypothefim A =: B + C : erpo vrrinque 
addendo B, criam AfB^iBfC: crgo ctiam A + B in C s= 
2 B + C in C : crgo vtrinnue addcndo B x , criam A + B in C& 
+ Bi piBf r :/»C^fB 2: fcd pcr cap.;. lib. i.iB + C»" 
C&fB 1 t=B2 + C2C7+CmiB: crgo A + B in C & t 
B 2 p Br 1 f C x.cfr +\C 2 B .- atqui etiam B fCq sBif 
Ci&fCin 2 B : crgo B+C^A + B/aiC vjr + BirTed 
ctiamA2 — B + Cq , cym pcr hypothefim A s B f C: 
crgo Ai= AfB in G & f B 1 quod crat demonftran- 
dum_» . 

Nota boc theorema contratlum ad reEUngula conuenirc cum t+ 
rolLprop.j.cap.ti.clement, fme cum frop.j. Itb.i. Eucltdis, 



Theo- 
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Theorema I V. 



QValcfcunquc fucrint quantitates A,B,C,ita tamcn vt A^ B. 
Dtco BfC<7=:AfBfC/»C^fB2. 
Dcmonaratio . Pcr hvpothefim A t= B : ergo vtrinque ad- 
dcndoBf C, ctiam Af Bf C -iBf C: crgo AfBf C in 
C t= 2 B f C fn C : crgo vtrinquc addcndo B 2 , etiam A f B f 
C /» C e? f B 2 * 2 B f C in C dr f B 2 : fcd 2 B f C 1» C & f 
B 2 b B 1 f C 2 c> f C /» 2 Bcrgo cfiam A f B f C 1» C &■ f B 
2 « B 1 f C 2 & f C /» 2 B r atqui etiam B f C ? ~ Bif 
dr f C r» 2 B : ergo Bf Cf - A f B f C / » C f B 2 , quod 

crat dernonftrandum . 

Nota boc theorema contraftum ad ntlangula , conuenire cum c 0- 
roll.prop.io. cap.6. elementorunh fi»t cum prop.o.ltb,i. Euclidis. 

Hac pauca theoremata vniuerfalia, fufficient ad imelligmtiam 
eorum, qiucirca eiufmodi tbeorcmata initio buius appcndicis breuiter 
annotauimus ; reliquum eft, ~ot etiam afferamus alinna probiemata vni- 
uerfalia , ex qttibus lucem accipiant , reliquA nou fpetlantcs ad problc- 
mata vniuerfalia^ 

Problema I. 



[* *pv Vac quantitatcs X & Z ftnt ignotx, cognofcatur tarncoj 
JLr ditkrcnrij X & Z 1 item aggregatum X & Z . 

Ex.gr. diffcrcnttaXcJrZfit F. & aggregatum X & Zfic G . 
f Oportcat inucnire quantitates X & Z. 

5 Solutio . Quantitatum X & Z minor fit 1 4 1 ergo maior ent 

^ l a 1 f F : crgo 1 a 1 f F - G : crgo 2 a 1 t= G - F : crgo 

I I ^s. • t 

1 a j _ G — — F. Quandoquidcm igitur quantita- 

tum X &Z minor liti^, patct quantitarum X & 2 , minorcm-» 
xquari aggregatocx diraidia diffcrentia X virZ, atque dimidio 
aggregato X & Z ; & ftminori addatur differcntia Xt'Z habetur 

maior • V'" 

Problcma hoc non diffcrt a problemate 1 cap.i. nili quod hic 
vniuerfaliter propofitum fit,atquc folutum i illic vero Arithmeticc 
tantum fucnt propofitum,atque folutum. 

o<Ai Pro- 
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Problema II. 

Vx quantitates X & Z fini ignotae cognofcatur tamcn ag- 

grcgatum X & Z: itcm productum cx X duclotn Z. 
Ex. gr. X f 2 (3 t . ltcm X /n Z = G. 

Oporteat mucnirc quantitates X& Z. 
Solurio . X — Z fn i * i : crgo X. Z q := u:: atqui pcr 
theorema i. hic, X— <Zq & fX m + Z^ XfZej: ergo i ai & 
f X in 4 Z t= X + Z 7 ; arcjui per hyporhefim X /'» 4 Z ~ 4G > 
& infupcr X f Z q t= p2.ergo 1 a 2 f 4 G =3 F z.crgo 1 4 2 cr Fi 
— 4G erg) mi - 1 Ri *12~« 4G: ergo X -« Z =i /ili * Fi-4 
G.crgo ditTeiemia Xe^Z-iRi * F 2 — 4G : in quaaequatio- 
nc y quia exhj porhcfi cognofcitur fecunda pars , ctiam prima, hoc 
eft diffcrentia X & Z fit cognita . Dcinde pcr hypothcfim ctiam 
cognofcitur aggregatum X&Z: quare pcr prob. 1. inucnitur 
XcrZ. 

Hoc problema non differt a problcmatc 2. cap. 2. nifi quoa 
hic vniuerfalirer propolitum, & folutum iit, illtc vcro bis propona- 
tur, fcmd rdtnctura ad numeros , femcl ad rectangula , & folutio 
qux affertur eft Anthmcrica . 

Problema 1 1 1. 

TRes quantitates X,P,Z (intproportionales : & cognofcatur ag- 
gregarum quadratorum X, P, Z : itcm quantitas P cogni- 

ta fit. 

Ex. gr. Aggrcgatura quadratorum X , P , Z fit F , & iniu- 
pcr P =5 G« 

Opurtcat inuenirc quanritates X^Z. 
Solutio . Pcr hypothcfim X, P, Z, funt proportionales ! ergo 
pcrtheorcma hic, Pi - X f Z9 - Xi- P 2- Z2: atqui 
pcr hypothcfim X2.fP2fZ2=: infuper P 2 G 2: crgo 
G2=: Xf Zq- F • ergo G 2 f F =1 X f Zq: crgo X f 
1 K 1 * G 2 f : in qua aequatione , quia cx hypothefi cognita-> 
cft fccunda pars , ctiam innotefcit prima pars , nimirum X f Z . 
Prxtcrca etiara cognofcitur X /« Z, quandoquidem XinZ ^ P 1» 
quia X, P,Z, funt proportionales ? lgitur per prob. 2. inucnitur 
XdrZ. 

Hoc 



Libri fecundi . Appendix. 89 

Hoc problema non diffcrt a problcraatcp. cap. 1. nifi quod 
hic vniuerfaliter folucum fit, iilic Arithmctice foJuatur . 

Ex his tribus problematibus , corumquc folutionibus , fatis vc 
opinor apparet quid llnt probkmata vniucrfaJia , acque foJutioncs 
vniucrfales . Vcrum fortatfis in vniucrfolibus folutionibus hacle- 
nus nullus fruclus apparct , fcd paulo maior obfcuritas • Fateor 
pcr numeros magnitudincs exponcrc affucti, pcr numcros cxpofi- 
tas, aut indicatas magnitudines faciliusalTcquimur , cV hinc nume- 
ros retincndos puto , vbi nulla vtilitatc reJinquuntur, aut fepo- 
nuntur i vt vcro ciufmodi vtilitatem aliquam vidcas', cx folutioni- 
bus vniucrfalibus rcfultantcm • nota cx tribus vniucrfaJibus pro- 
blcmacum folutionibus habcri cotidcm Theoremata vniucrfalia non 
plane contemnenda, qux hic adijcio. 

Theorema ex primo problemate deduftum . 

Slnt duae qualcfcunquc quanticates X, Z prsecerea Z X t= F. 
Itcm X f Z ss G . 

DicoX=j — G -« — F. 

Dcmonftratio immediate patct , ex folutione primi probJe» 
matis • 

• rr.U ■. ',1: \ti .* ■« #. « " >Y f 

Theorema ex fecundo problemate dedu&um . 

Slnt duae qualcscunque quantitares, minor X maiorZ , prxtcret-* 
X f Z =3 F . Item XmZ tr G- 
Dico Z-XsiRi *Fi-4G, 
Demonftratio immediate patct , cx folutione fecundi pro- 
blematis . 



Theorema ex tertio problemate dedu&um. 

TRes qualefcunquc quantitates X, P, Z, fint propottionaics , & 
Xif Paf Zi cF. ItcmP^ G. 
Dico XfZ-iRi*G»fF. 

Demonltratio immediatc patct , ex folutionc tcrtij proble- 
natis • 

M PARS 
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PARS SECVNDA. 

In qua exjponitar fignificatio fignorum f & at- 
que enam numerorum,qui his fignis affe&it 
ciicuntur pofitiui, vel negatiui . 

OVandoquidcm pauris verbis, faris inrelligibiliter expom noa 
poiftt ,hgiuricac > iignoium f vel — , aut numerorum, qui 

prxdiclis fignis aticcli appelJaiuur pofitiui , vel negatiui : magis 
accurata expofitio horum fignorum, atque numerorum,a me rcfcr- 
uata fucrat pro fubfqucntilius libris : cuni quibus diflerri non potc- 
rant qux hic proponimus vix enim alkjuid frequeHtius recurritin 
noflra Logiftica,quam vfus diclorum iignorum } atque numcrorum, 
atque adeo illorunv qxj)Oiitio non immerito requiri potcrat > etiam 
ab illis , qui adhuc primis Logifticx noftrae elcmcntis incumbunt, 
prceferrim cum lpfis non ddiiculter occurrcre pcwTint dubia fequcmi 
fimilia . 

Quemadmoduni.aihil magnum, vel paruum, vel etiam noaius, 
aut minus dici poteft, nifi cornparationc facta ad aliud , refpcctu 
cuius dicatur magnum,paruum, maius, minus r itaetiam nihil dici 
potclt pJus , vd minus, njli comparationc facla ad aliud refpectu 
cuius dicatur plas, aut mmus' & tamen his legibus minime confor- 
mes lo^utiones adhibentur m Logiftica . Ex.gr.quando dicimusf 
$. cfie numcrum poiitiuum . Item — $ eife numerum negatiuum . 
Item 10—12 t= — 2 . Itcm — 14 =5 — 11 f 8 . In his alijfque 
fimilibus exemplis appaxet , quomodo numcn dicaniur plus , vel 
minus, licctnihil figmflcetur quo plus, vel minusdicanxuri fic in 
vltimo exemplo , mhil lignificatur quo minus fit , aut quatuordc- 
cim,aut vigfoti duo, & tamentam numcrus i4,quam 21, minus 
dicuntur . Item nihil lignificatur quo plus iTt octo> & ramen 8 di- 
citur pius . . . 

Ne huiufmodi difrlciilrates alicui occurrcntes , perturbent 
noQre LQgiftics ftuctiofum> atque vitcnurcm progre/tum irape- 
diant, volui hoc loco , pauio fufiu* proponcrc , & cxponcre figruV 
ricationem prxdiclorum fignorum > atque numeroium , in qucm 
f^ncm • 

Notandum prinio . Signa f cV duplcx ofTkium haberO» 

iiue 
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fiue duptici modo confiderari potfe in fcriprione Logiftica . Primo 
cnim confiderari poflunt in quantu fimpJiciter funr figna pofmua , 
vcl negatiua, fiue Ln quanfum indicanr pofitiuum, vcl negariuum-i 

ciTc numerum cui immediate praeponunrur . Secundo confideran 
poflunt, vt funt characlcres compolitionis, atque connc&unt duos 
numeros, inter quos interponunrur. 

5igna f & — confidcrata in quantu fimpliciter funt /igna po- 
fitiua,vel ncgatiua,licet exprimantur per voces,plus aut minus,non 
ramcn figmncant coparationem cum aliquo,fcd tantum fignificant, 
ttrum numerus qucm afTiciunt poiiruius iit,vei negatiuus,hoc eft,an 
indicct vnirares politiuas, vel negariuas: adco vr f lignificet rres 
vnitarxs pofiriuas . ltem — fignificct tres vnitares ncgatiuas; & 
quando dicirur, plus tria eft numcrus pofii!uus,Jignificarur idem ac 
fi diceretur, rres vnitates pofiriuae faciunr numerum pofiriuum . 

MgnafcV— < confiderata in quantum funt charaitercs cora- 
po(itionis,non habent interfe diuerfam fignificationem, fed vtrum- 
que fignum recle cxprimi poffet per voces, & prtterea, & infupcr 9 
fimul cum , aut peralias voces his aequiualentes , quibus connc^ti- 
tur illud quod praeccdir, cum eo,quod fubfcquitur . £x. gr. 4 f 
fignificat quatuor vnttatcs pofitiuas, cV infupcr trcs vnitatcs pofiri- 
uas. Itcm 4 j, iignificat quaruor vnitatcs poiiriuas , & infupcr 
cres vnitares negatiuas . 

Confideremus modo aequationes paulo ante propofiras pro 
cxemplis , oV vidcamus qucm fenfum rcddant voces quibus iegun- 
tur . Prima aequatio erattalis , -« 14^=; — . 2 2 f 8, quse fcriprio, 
legitur, minus quatuordecim, squatur minus vigintiduo, pius octo. 
Senfus qucm reddunt h« vocci , cft ralis ; quatuordecim vnitates 
negatiuae aequantur vigintiduabus vnitatibus negatiuis , fumptis 
fimul cum octo vnitatibus ^ oiitiuis. Altera sequatio crat talis , 10 »— 

1 2 =3 1 ♦ Quae fcriptio, ita Jegitur . Decem minus duodecim, 
aquatur minus duo . Senfus quem reddunt hxc verba quibus fcri- 
ptio exprimitur , cft talis ; deccm vnitarcs pofitiuse , fimul cunui 
duodecim vnitatibus negatiuis , ccquantur duabus vnitatibus nega- 
tiuis . Haec vltima aequatio etiam fic fcribi potcft,— 12 f 10 ^ — 

2 • Quae fcriptio ita Jegirur^minus duodectm, plus decem, cequarur 
minus duo.Quae verba hunc fenfum reddunt;duodecim vnitates ne- 
gatiuae, fimul cum decem vnitatibus pofitiuis asquantur duabus vni- 
tatibus negatiuis . Si poftremas duas squariones fimul confcras , 
adutrtcs , in penulcima charactcrem compollrionis efle Jignurrui 
minus.- in vhima vcro characlerem compofirionis ciTe fignuin pJus: 
atque adeoduas illas aequationes interfc difTerre quo ad characlc- 
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rem compofitiunis : nihil tamen interfc diffcrre fenfus cjuos rcd- 
dunt voces quibus dictje xquationes exprimuntur : atque adco di- 
ucrfos iilos chara&eres compolinonis, eundem fenfum reddere > vt 
paulo ante diximus • 

Ex his fatis paret ilgniflcatio fignorum f & — • , aut vocum-i 
quibus figna illa exprimuntur t & infupcr quod non fignificent 
aliquid comparatiuum, vt maJe fupponitur in difcurfu initfo pro- 
pofito i cx quo etiam patet, tali difcurfu nihil probari quod nobis 
aducrfetur . Reliquuni eft, vt videamus quid flnt vnitates ilias por 
iuiucc,aut negatiuac : & confequenter quid ftnt numeri po(itiui,aut 
negatiui . 

Numcrus pofitiuus dicitur, qui numerat vnitates pofitiuas,hoc 
cft, vnitas pofttiua, vel pofitiuarum vnitatum pluralitas. 

Numerus negatiuus dicttur , qui numerat vnitates ncgatiuas, 
hoc eft , vnitas negatiua , vei ncgatiuarum vnitatum pluralitas . 

Vnitas pofitiua appeliatur, quxlibet vnuas quam placet in- 
dicarc per vnitatem fciiptam fine figno — : quod fignum in Yul- 
gari Aiithmctica non adhibetur, &htnc omnes,& fiagulae vnitates 
cxprefl*;e,per lulas notas vfiratas in vulgari Arithmctica,funt vnita- 
tcs poiitiuK , qualcs vero lint vnitates poiitiuas qux figmricantur 
per notas Arithmeticas, pendet abhypothcfi , in qua taies notx 
adhibentur. Quod hic vlterius deciarare non videtur ncceifarium, 
quandoquidem fit aliquid commune,tam Logifticxnoitrx, quam~» 
vuigari Arithmeticx,qux in illa fupponitur prxcognira. 

Vnitas ncgatiua appeilatur r vnitas qux iignificat vnam nega* 
tionem vnitatis politiux. Ex. gr. li vnitas poiiriua de qua agitur 
fit vnus homo, tunc vnitas ncgariua crit , vnus non horoo . Si vnt- 
tas pofitiua fit vnum cns , vnitas negattua crit , vnum non ens. Si 
vnitas politiua fit vnum nonens, vnitas ncgatiua erijt , vna negatio 
vnius non entis , fiue vnum ens *, pro quo aduertendum , per no- 
tam Arithmeticam fcriptam fine figno minus , tam iignificari pof- 
fe vnum non ens , quam vnum ens ; etenim pcr notas Arithmeti- 
cas fignificari petcft quidiibet, quod poteft dici vnum ; cxquo 
vlterius patet, eandem vnitatem , imrao quamlibet vnitatem $ in- 
dcpendenier ab aliqua hypothefi , inditFerentem cflc » vt appelle- 
tur pofitiua, vci ncgatiua, atque adeo ncgatiuas, <Sr pofitiuas vni- 
tates, xque vere ,ac proprtc vnitates cflc • hinc iterum fcquitur , 
quod numeri , qui ncgatiui appeiiantur , non minus vere , ac pro- 
pric dicantur numeri, quam illi, qui appciiantur pofitiui. 

Non parum prodcrit viterius inc aduerterc , quomodo interfc 
opponantur numeri pofitiui > & negatiui : ita vt intcr iiios quo- 

dam- 
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dammodo medium iit nihil, fmc negario cuiuslibet vnitatis ; a quo 
nihilo per vnitatcs pofiriuas , & n^gatiuas xeceditur , fed verfus 
partes oppofitas : quo enun plurcs vnirarcs pofitiucc adduntur, ma- 
gis receditur a nihilo ; fimilirer quo plurcs vnirates negatiuae ad- 
duntur, etiam magis receditur a uihilo: hinc numerus f & nu- 
merus h aequaliter diftant a nihilo , a quo (inguli tllt numeci 
diftant tribus vnitatibus , fed verfus partes opporitas : adeo vt duo 
illi numcri , magis diftenr interfe , quam ab ipfo nihiJo , erenim_j 
vt f reducatur ad nihil , fuffkit cx illo numero auferre tres vni- 
tates po(itiuas, vel illi addere trcs vnitates negariuas . Vt vero nu- 
merus f ?, reducatur ad numcrum j , ficcciTe eft ex numero 
f j, aufcrre fex vnitates pofitiuas , vcl illi addere fex vnitatcs ne- 
gatiuas . Simiiiter vtnumerus —5, reducatur ad nihii , fufficit ex 

1110 aurerrc tres vnitates ncgariuas, vel llli addere tres vnitares po- 
fitiuas . Verum vt numerus ~ ? , reducatur ad numcrumf 
neceiTc eft , ex numero — auferre fex vnitates ncgatiuas , vcl 

1111 addere fex vnitates pofitiuas. Quod idem refultet , liue pofiti- 
uis vnitatibus addantur negatiuae, fiue auferantur pofitiux .- & 
etiam idem refuitet , fiue ncgatiuis vnitatibus addantur pofitiuae > 
fiuc ab illis auferantur neganuae i fit ob praedictam oppofitionem 
vnitatum pofitiuarum, 6V negatiuarum . Nam poiiriuis vnitatibus, 
ncgatiuas addere, eft pofitiuis vnitatibus, addere negationes poli- 
tiuarum vnitatum • quod nihil eft aliud , quam auferre, fiue de- 
ftruere vnitatcs pofitiuas. Pari modo, negariuis vniratibus addcre 
pofitiuas, eft negationibus vnitatum poiitiuarum , addere pofitiuas 
vnitates, quod itcrum nihil eft aliud,quam dcftruere, (iue aufcrre-> 
negationes, vel negatiuas vmtates . 

Vt hic dicta de abftra&is vniratibus pofiriuis , ac negatiuis , 
meiius percipiantur , confideiari poiTunt credita, cVdcbita , quae 
inteife non aliter opponuntur, quam numcri pofitiui, '& negatiui: 
adeo vt non incongrue, credita vocari poffent diuitiae pofitiux: & 
debita dici porTcnt diuitias negatiux • lnter ftatum eius , qui tan- 
tum credita habct, cV alterius ftatum , qui tantum habet debita»», 
datur ftatus mcdius, nimirum illius, qui omnibus computatis , ne- 
que crcdita habet , neque debita : ad qucm ftatum pcrtinct ctiam 
illcqui & credita , & debita habet aequalia : hic enim computatis 
omnibus, ncque credtta habet, neque debita : ab hoc ftatu medio : 
receditur,tam per credita , quam perdebita: fed quodammodo 
verfus partes oppofitas : adeo vt ftatus eius , qui habet tantum cre- 
ditum trium aurcorum , & ftatus eius , qui haber tantum debitum-» 
trium aureorum , xqualiter diftent , 11 pracdifto ftatu medio : 

ninn- 
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nimnuin tribus aurcis ; ita tamen , vt illx dux aequales diftanti» , 
iinr veluti vcrfus partcs oppofnas , & magis diftcnt intcrfe , quarru 
diittuc a ftatu medio , etenim vt itutus eius ,qui tantum habct crc- 
ditum trium aureorum , rcducatur ad ftatum mcdium , fuflkit au- 
ferre creditum trium aureorum , vel llli adderc debitum trium au* 
reorum . Vcrum vt idcm ftatuscius, quitantum habet crcditum 
rnum aurcorum , rcducarur ad ftatum cius , qui tantum habct dc- 
birum rriumaureorum,oportet auferrc crcditum fcx aureoruTn-. , 
vcl llh addere debitum fex aurcorum . Similiter, vt ftatus eius,qui 
non habetniil dcbitum trium aurcorum , rcducatur ad ftatum me* 
dium, fufticit auferre debitum trium aurcorum, vcl iiJi addcre crc- 
ditum trium aureorum } fed vt idem ftatus eius, qui non habet ntfj 
debitum tnum aureomm, rcducatur ad ftatum eius , qui non habct 
niii creditum trium aureorum , ncceflc cft aufcrre dcbitum fcx 
aureorum, vcl iJIi adderc crcditum fcx aurcorura . Qupd autem-, 
idem refultet , fiue creditis addantur dcbita , fiuc a crediris aufe- 
rantur credira r fit ob praedufram crcditorum, cVdebitorum oppo- 
iitionem . £tenim crcditis adderc dcbita , cft quodammodo credi- 
tadeftruere, atque auferrc . SimiJitcr dcbitis addcrc crcdita , cft 
debita deftrucre, atquc auferre . 

Haccnifi faliorfurTicicntad requifitam inreliigcntiam ilgno- 
rum f & , aut numcrorum, qui his /ignis afficiuntur , atquc ap- 
pcJlantur pofitmi, VC I negatiui . His tamen vnum addo in gratiam 
Grammaricorum, nimirum,quod . Ex. gr. 4 f ; , non minus Jegi 
poliit, quaruor pius tru, quam quatuor plus rribus ; nam vox pJus 
in fcriptione Logiftica non habet cam fignificationcm quam habet 
apud grammancos ,adcoquenon fubiacct iJJorum rcgulis , immo 
vt hoc lpfum 1 indicetur in ipfa enunciationc fcriptionis Logifticae, 
tortaftis prxftaret Jcgere quatuor plus tria, quam quatuor plus tn- 
bus: cfctcrum hac m parte quifquc fibi fatisfaciat. * 

ADdo btc indicem in quo potifftmum indicatur , quo loco tX* 
ponantur UU voces, qu<t m.igis propric videntur Jpeclare 
adnoftram Logfticam , hunc enim requirere videbatur le~ 
gentts commoditaj , cui necejjarium cfl viccs intelligcre > vt 
fenfum ajjcquatur : & itcet magnd mUis liber nonfii , tamen 
incommodumforetmilloqudrere expofitionet vocum y quotiet 
circa ilias dubium occurrtt : prafertim cum non fucccjjiue 1 
atqut eodem loco omncs exponantur. 
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Aquatio illcgttima, aut vana, quid ilt. pag. J?. Iin.p. 
Aquationts compulitae redu&to ad iimpliciorem , quomodofiat. 

pag.28. fiue cap.v. 
Aquationis rcfolutio, quid fk . pag.54. lin.2tf. 
Aquationts refolutio, quomodo fiat. pag.54.Cuccap.vJi, 
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Characleres Arithmeticae vulgaris . pag.f in finc . 
Charafteres Logiftic* qui, & quomodo lcgcndt . pag. e». fiuctoto 
cap. i. 

Characler compofitionis, quid fit. pag.41. defin. xvu. 

Characler diutlionis, fcu fraclionis, quid fit. pag»8. lin. 12. 

Charactcr Multiplicationis quid ftt. pag.7. lin.50. 

Characler oppoutionis quid fit. pag.7. lin. 14» 

Characler Radieum quid fit, pag.i 1. hm>f4* 

Dcnominator, quid itt. pag.^y. defin.vi. itcm pag.6\ Iin. 54. 

Denominaror, quid fignificet. pag.40.Iin.8. 

Denominator quomodo fcribaturin fraclionibus. pag.jo. lin.22. 

Denomrnatur in numeris denominatis quomodo lcrJbatur. pag.59> 

dcrin. vi. , 
Dcnomtnator in numcris radicalibus » quomodo fcribatur . pag.*?. 

defin.vi. 

Denominatorcs numcrorum denominatorum , & Radicaliurn quo- 

modo dirTcranr, pag.40. lin.n. & fcqucntibus. 
Dignitas, quidftgnificct. pag.58.defin.11. 
Dignttas nulla quid figniticet. pag.4o.defin.x* 
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pignitas prima » fecunda , certia, &c. quid fignificet pag.40.de- 

fin. ix. 

Dignitas oppofita, quid fignificet. pag.*9- defin.i 1 1. 

Dignitas oppoiita prima , fecunda> tertia>&c, quid ftgnificet , 

pag 40. tierin. xi. 
Diuifio vniuerfalis, quid fit.pag.io. inirio cap. II. 
Diuifio vniuerfalis, quomodo riat. pag.iz. 
Diuifionis vniucrfalis, exempla. pag.id. 
Fractio vide numerus fratfus, etenim idem fignificanc . 
Logtitica, quid fignificet. pag.i. lin.i j. & fcqucntibus. 
Magnitudo difcretionis, quid fit. pag.82. lin. 10. 
Magnitudo extenfionis,quid fit pag.82. lm.;. 
Magnitudo vniuerfalis, quidfit. pag.82. lin.i. 
Mcmbra fimilia, quid fint. Vide numeri fimiles quid fint : numcri 

emm compo/iti membra, funtnumeri partiales,ei quibuscon- 

fiat compofirus numerus • 
Membra oppofita, & interfe oppofita, quac fint. pag.ip. lln. 1 7* 
Mcmbra charadrere muitiplicatiofiis fiixiul connexa , quae fint • 

pag.21. in Nota . 
Membra characlerc diuifionis fimul connexa $ qux fint . pag. 2;. 

lin.ji. 

Membra fimilia, folis fignis f vel connexa , quomodo reducan- 

tur ad vnum membrum. pag.18. prob.i. 
Membra particula /nconnexa , quomodo , vel quandoad vnurru 

membrum reduci potTint» pag.19. prob.i 1 1. & rv. 
Membra chara&ere diuifionis connexa , quomodo, vel quando ad 

vnum mcmbrum reduci poftinr. pag.22. prob.v. & vi. 
Mult iplicatio vniucrfalis, quid fit. pag. 10. initio cap.2. 
Multiplicatio vniuerfalis, quomodofiat. pag. 12. 
Muitiplicationis vniuerfalis, cxempia. pag.i?« 
Numerator, quid fit. pag,$o- cienn.v. 

Numerator dignitatum, fiue numeri denominati, quid fit • pag.^p* 

defin. v. 

Numeraror Radicum , fiue numeri radicaiis, quid fit. pag.^p. 
defin. v. 

Numerus, qutd fit. pag.^8. dcfin.r. 
Numerusde nominatus, quid fir.pag.^o. defin. vu. 
Numerus determinatus, quid fir. pag.41.dcfin.xv. 
Numerus indctsrminatus, quid fit. pag.41. dcfin. xvf . 
Numerus radicaiis, quid fit. pag.40 defin. v , 1 1. 
Ntimcrus vulgaris, quid fic.pag.41, definit.xiu. 
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Numcrus (lmplex,qtttd fir. pag.41.dcfin.xfu. 

Numcrus compolltus,quiJ iit. pag.41. defin.xvn 1. 
Numerus fractus fiue fractio, quid Ar.pag.42* dcrin.xx. 
Numcrus inrcgcr quid llt.pag.42. defin.xi x. 
Numeri iimiJes , aut diflimilcs , quilint* pag. 42. deftn. xxii. & 
xxr 1 1 ( 

Numeri eiufdem, vel diuerfas claffis, qui f1nr.pag.41. defin.xx iv. 
Numcri eiufdcm, vcl diucrfi ordinis, qui fint. pag.^z dcriu.xxv. 
Numcrus pofitiuus , quid fit. pag. 92. iin. 12. 
Numerus negatiuus,quidfit. pag.9z.lm.14. 
Numeri pofitiui, & ncgatiui «juomodo opponamur . pag. 92. in-# 
fino . 

Numcrorum datorum fuperior, vcl infcrior, quis dicatur . pag.u. 
1 lin.M. 

Numeri valor, quid f1r.pag.41.defin.x1v, 
Nuincri facile rcducibiles ad vulgares,qui fint.pag.2S.lin. 26. 
Numeri radicalcs, ad non radicalcs,quomodo reducanrur. pag.i?. 
prob. vii. 

Numeri indeterminatt refolutio,quid fit. pag.;r. Jin,2f. 
Numcri mdcterminati rcfolutio, quomodo riat . pag. jr. fiuc-* 
cap. vi. 

Principia Logifticae, quae llnt. pag.^7. mic cap.vi n. 
Problcma, quid ilt. pag, 8?.lin.?j. 
Problema vniucrfale, quid fit. vide propofitio vniucrfalia. 
Propoficio vniuerfalis,quid fit.pag.8}.Hn.9. 
Propofitio' Geometrica, quid fit. pag. 8 lin. 1 1. 
Propofitio Arithmctica, quid fic.pag.8j.lin. 12. 
Quantitas vniucrfalis, quid fit. pag.82.Jin.jo. 
Quantitas continua, quid fit. pag.82. lin.|2. 
Quantitas di(creta,auidfit.pag.8z. lin. 74. 

Qijadratum , quid fignificct in quantum eft vox indicata pcr li tte 

ram q. pag.9. lin.7. 
Kadix, quidfit. pag.^9. defin.iv. 

Radix prima , fccunda > tertia , &c. quid fignificet. pag.41. defin. 

x xi 1. 

Radix quadrata,vel cubica,quid fit.pag.51. inicio Appcndicis. 
Radicum extraclio vniuerfalis,quid fit.pag.i ?. 
Radicum extraclio vniuerfalis, quomodo fiat.pag. 11. 
Radicis cuiuslibet extractio, cx numcro vulgari mtcgro, quomodo 
fiat.pag.5 1 . & fcquemibus. fiuc in Appcndice lib. 1 . 

N Ke- 



9^ Index. 

Rndicis cuiuslibef extracTio,cx fra&ione vulgari. pag.jp. in fcholio 

Appcndicislib.1* * t 31,0 :ii ; 4 , ... 
-£ula I.ogifticae. pag.47.fiuc cap.ix 

Kcduclio membrorum fignis f vcl conncxorum.pag,i8.prob.i. 

6V 11. , 

Rcduclio mcmbrorum particula/w connexorum.pag.ip.prob.fi 1. 

& IV. 

Rcdu .ti^ mcmbrorum conncxorum characlerc diuifionis, fiucfra- 
ctorum numcr01um.pag.12.fiue prob.v.& vi. 

Rcductiu numerorum radicalium.pag.25. fiueprob.vn. 

Reductio fuij. tionis longioris ad brcuiorem • pag. 26 , fiuc prob» 
v 1 r i. 

Redudrio aequationis compofitae ad llmpliccm . pag.28. fiuc cap.v. 
Jlefolutio numcri indctcrminari,quid fit pag.^i.initiocap.vi. 
Rcfolufio numeri,quomodo riat. pag.^i. fiuc cap.vi. 
Refolurio Kquationis,quid fit pag.^.imrio cap.vn. 
Rcfolutio aequationis.quomodo hat.pag.^4, fiue cap,vn. 
Signum, quid /ignificet. pag tf.Iin.g. 

Signa f 6V — ,quid fignificent , in quantum iigna funt . pag. pj. 
/7 Jin. 7. t 
Signa f 6V — , quid fignificent, in quantum funt characTcrci com- 

polinonis. pag.91. lin. 15. 
Subrraclio vniuerfalis,quid fit. pag. io.inirio cap.il. 
Subfracrio vniuerfalis, quomodo har.pag. 12* 
Subtractionis vniucrfalis,cxcmpla. pag.14. 
Thcorema,quid jignificct.pag.8iJin.i2. 
Thcorcma vniucrfalc,vidc propofitio vniucrfaJi. c 
Valor numeri,quid (it.pag.41. defin.xiv. 
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Viiitas negatiua,quid fit. pag.y2.Jin.2y. 

FIKIS. :i ' L Z 1 ^ 4 

I m * A A * ■ ^*^»* *« • * # Ij II j > I , *Vj||il 



( . i im 



Errores, qui LogifKcse ftudiofum turbare 

poflent . 

Pag.20. \in.6. habeant Jcge habcat . pag. 20. Jin. jy. 4 oa 0 z, ve 
4oa 0 z Jegc 40 a zvcl 4 0 aoz . pag.22. Jin.i 8. tanium lcgc 
tantum pag.zrf.I1n.z5 .anthithefis lcgc antithc/is. pag.jz. Jin.7. 
qund lcge quod . pag.?7» lin. 7. foiuttonibus lcgc folutionibus . 
pag.41. & 4J.6V 45. lm.i. Caputfcptimum Jcge Caputo&auum. 
pag.49. Jm. z?. pflia 2 1 7 T lcge 9 * ? =1 * 1 7 pag. 70. 
Jin.zj. Xzf Zi&f X/n zZ JegeX zf Zz&~ X/niZ . 
pag.85. Jin.18. A z f B z Jegc A 2 - B 2. 
pag. 15. in exemplo xi. produclum ex fubtraftionc fcribcndum, 

▼« hic fcquitur 25 f - 2 ? ~"» 4 - — 1 ? + 
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Matbematico amico S. 

EX longioribus lirteristuis gratifllmum mihi fuit intclligere » 
Logifhcac meae Jibcllum nbi placuitfc ; quan fi ea qua fcn- 
bis aninn voluptate petlegiih , id rnbuo tuae erga mebenc- 
uolcntice, cui quantum debcam probe fcio > vcrum ignuro , an vo- 
tis ruis potero fatisfacere : conabor tamcn refpondere ad fingula^ 
(iux a mc petis ; in quein finem oportunum mihi vifum fuit, pro- 
lixioris cpiftoiaB tuae fummam rcducere ad quatuor diuerfa capita , 
quse hic fubfequuntur . 

Primo . Gratularis mihi quod ad illorum partes accctTerim-j, 
(]ui AJgebra delcctanrur . 

Sccundo . PcftuJas , vt 1 hcorematum , qusecapite oelauo Li- 
bri primi Logiflicae proponuntur, demonftraticnes tibi mittam . 

lertio. Scirc defidcras, (vcibis tuis vtor) quid fingulare, & 
fupra aliorum AJgcbriftarum rationes mihi prcpofucrim , cum id 
cx contextu apparere videatur. 

Quarto . lnquiris , an in rigoroiis ftriclifque compofitarum_» 
aequationum enodationibus, a cxtetis diuerfam rationem ineam, an 
vcro iJlorum veftigijs infiftam . 

Non epiftoiam requiris amice, fed librum : immo vero binos 
a me Jibros petis ; alrerum quidcm, qui rcliquam Logifticx mcae 
partcm ampJcclatur , qucmque iam haberes , niii alijs occupationi- 
bus fuifTcm impdicatus , altcrum vcro , qui cum AJgcbra conferat 
rocam Logifticam , hanc prouinciam aiijs rclinquam , ne tamcn_> 
tuis votis ac ttudijs > omnino dcfuiiTe videar , ad finguia poftuJaML* 
aJiquid refcribo , atque epiftolam diuido in quatuor partes, quas 
ordine rcfpondent quatuor capitibus > a temihi propoiltis , atque 
pauio ante enumeratis , 

PARS PRIMA. 



ANte omnia gratularis mihi, quod tandem ad iilorum partes ac- 
ceiferimyqui AJgebrae Audio dcle&antur. quod vbi Jegi in tuis 
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littcris , lufpicatasium tc , yrtntdramicos fierifolct , famillaritcr 
iocari , cx eo capite quod ia niea Logiftica confpexeris aiiquos 

characteres ab Algebriftis vfurpari folitos ; quarc nmiii ftyio rcf- 
pondere decreucram , nie necdujn decltnatfe ad mufcarum aucu- 
pium . vcrum ex ijs, qua: a mc poftea inquiris, mihi anfam prx- 
bes dubitaudi nc feno loquaris, 6V ne tibi exciderit quod alias co- 
ram de Algebra diflcruimus , ac praefertim de damno , licct fpccio- 
(oj quod Aigebrae dodiores Mathefeos ftudio afTerunt, dumtotifunt 
in ubfcui is qucclhonibas, fcd inurilibus,ac fuperfluis curiosc enodan- 
ciis, atque in eo ncn vltra progredientes confiftunt , & bonas horxs 
male confumunt, quas melius tmpenderenc , fuperfluis ac parunu 
vtilibus a Matheii rcmoucndis, aut perfcrutandis fccretioribus 
cius arcams > quare li confiiium tibi fuit me inter huiufmodi Al- 
gcbriftasaonumcrare, non admitto gratulationcs tuas » Prxterca_> 
efiamnum fatcor mc non aflequi quis fruclus llic fic, qucm Mathe- 
fis refert ex iongo apparatu vocabulofura > quihus difcentiurn in- 
genia torqucnt Algebriftai, dum illis exponuncquid fignincet Pa- 
raboliGnus, Hypobibafmus, Aigorithmus , & innumeras-huiufmodt 
voces, a Graxis non malc adhibira?, fcd nihil ampltus figniiicantcs, 
quam quod apud Latinos viitatis vocrbuscommode exprirai potelt, 
iimiiLtcr necdum. intciiigo quare in progreifionibus Geometricis 
abvnirare in.ipientibus veluti viaranotcnt, qua ab Arithmctico 
ai Algcbrarn progrediendum iit . Cur difcentibus obtrudant nu- 
mcrosipfo.oihiio.rninorcs , adcoque futitios ; & his addi vdint 
imaginaru numerorum latcra, quadrata» cubos,qnadrato quadrata i 
quadrato cubosv6tv. vera cnitn latera, quadrata , aut cubi non in- 
ucniuntur nui m quantitatc continua . Laudo Algcbriftarurn varit-» 
inuenta , apparatum non laudi; cV non paruara huius apparatus 
paitcm diligenter collecram, ab antiquioris, liuc namcrofs, vteam 
appcihrntyAIgcbrie fcriptoribus, planc negleitam video>a fcripio- 
riDus reccntioris , fiue fpcciofre Algebrae : hanc tamcn, antiqua»» 
Aigcbra iongo intcruaJlo praeftantiorcm eiTc , apud omncs iru 
confcffo eft . vtinam eriam cauera negiexincnt , quae ita Aigcbrx 
propria fjnr , vt reliquae Matheii non ilnt communia 1 hoc facio 
ln mca Logiftica, ac propterca non vidco , quare dici dcbcat Alge- 
bra . FatCOI quidem i mc adhiberi vocem , digniras, qux vox m_» 
reliqua Matheii magnopere vrftara non ef* : & ipfam (vt ita di- 
cam) Algebrae reguiam . verum fi dignitates > quarum apud Alge- 
brx fcriptores v(us eft , conferas cura iiiis digniratibus , quls ego 
adhibeo tacile inteiliges » priores cum pollenoribus fola voce con- 
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uenirc, etcnim apud ipfos,dignitas,eft terminus progreftionis Geo~ 
metricae incipientis ab vnitate , quse vnitas,non eft tcrminus , fed 
initium progreflionisr ergo neque hasc vnius,nccjuc»o, dici poteft 
digmtas , ncque xquari dignitati , oppofitum apud mc vcrum cflc, 
non vno in Joco annotaui in mea Logiftica , quare aJia apud Al- 
gebras fcriptorcs, aJiaapud mccft /ignificatio dignitans . Quam_» 
cgo Logifticae rcguiam appeiJaui >parum ditlcrre ab Aigcbra; rc- 
guia, venflimum eft , non admitto tamen , aut Logifticae, aut Al- 
gebrx rcguJam aJiquid continerc , quod reliquae Mathcfi non lir 
communc , quid enim magis vfitatum in Matheii, quam proquan- 
tirate incognita ailumcre aJphabeti Jitteram,& facia hac hypothefi, 
difcurfum inftitucndo, incognitae ciufmodi quantitatis , cum alisu» 
cognita quantitate «qualitatcm, vcJ aJiam propoitioncm inferre-*, 
atque ita venire ad cognitionem quanritatis prius incognitae ? cerje 
huiufmodi difcurfus paflm inueniunrui in fingulis Mathefcos par- 
tibus, atque a Mathcmaticis fuciunt adhibiti antequam naiccrentur 
prinu AJpcbrae jnuentores, & Architccli , a qu»bus cx reiiquaMa- 
thefi aJfumptus huiufmodi difcuifus , AJgcbrse rcguia appelJatur, 
cum hac AJgcbrae rcguJa , camdcm originem agnofcit noftra Lo- 
gifticae rcguJa, quam ci Algebra negamus progcnitam aut deium- 
pram , quare neque in dignitatibus , ncque in Logifticae rcguJa^» 
aliquid adhibco mutuatum ab AJgebia, fue de iJJa AJgcbra fer- 
mo ci>, quam numerofam appeJJant , & fatis humiJis eft i liue do 
iiia, quam dicunt fpeciofam, & priorc longc praeftanuor elt : nihil 
tamcn in vtraquc AJgebra vtiJe,aut9eftimationc dignum inuenitur, 
ad quod non fe citcndat noftra Logritica , quippequae tam Jate 
excurrit vndiquc , vt nihil ad Mathcfim vtiie inucniatur , ad quod 
fefc diffunderc non potfrt : ncque agnofcat tcrminos , autlimitcs 
ab llJis diuerfos , quibus tota Mathefis circumfcripta continetur . 
Haec mca eft fententia , quam tuo iudicid vltro lubmitto , paratus 
cam mutarc, quamprimum cognoucro quod a veritate aberret • 

PARS SECVNDA. 

VEnio ad fecunduin a re mihi propofitum,cui vt fatisfaciam,fin- 
gu!a Thcoremata proponta c.8. Jib.i. noftrse Logiitica , hic 
tantummodo defcribenda funt , atque illis apponcndas ucmonftra- 
tiones, quas pro Jib.^. referuaucram l timcbam enim ne primi H- 
bri ltudiofum potius pcrturbarent >quam iuuarent eiufmodi difcur- 
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fus dcmonft ratiui , atque parum proportionati illis qui necduKL» 

fuperancnt cam partem noftrae Logilticae , quae in primo libro cx- 
ponitur . Quod vcro praedidta. Theoremata hoc loco non propo- 
nam eodem ordine , quo propofita funt in primo libro , mhil rc- 
fcrt , illic cnim dcmonftrationibus dcftituta , nullum ccrtum or- 
dinem cxigcbant: hic vero, ita proponi debent , vt in nuilius de- 
monftratione , aiiquid aflumatur , quod ante non fucnt dcmon- 
ftratunu» • 

Thcorema L 



OValcfcunque fucrint quantitates , A,B,C,D,E, F, ita taraenj 
vt A ad B - D ad £ . Et infupcr badC ^Ead & 
Dico cx aequo, etiam A ad C Ddd F. 
Poflent occurrere duo cafus diucrfi ; Vel enim quantitatci 
A,B,C. funt eiufdem generis , cuin quantitatibus D,E,F r vcl funt 
diuerfi gcncris : vt vtroque cafu, cidcm demonftrarionc conclu- 
dam intentum,ponatur conftruttio fubfcouens(quae in fecundo cafn 
neceiTaria cft) afTumantur quantitatcs H,K,L. eiufdcm gencris, cura 
quantitatibus A, B, C, ita vt D ad E , =3 H ad K. Item £ ad F ts 
KadL. ItemDjdF- Had L. 

Dcmonftratio. Pcr hypothefim & conftructioncm A adbtz 
H ad K, ergo permutando A ad H s= B K . Rurfus per hypo- 
thefim, & conftru&ionem B ad C =; K L , crgo ctiam pcrmu- 
tando B ad K =; C ac/ L . Igitur rationes A 4<f H ; Item C <iL 
asquantur eidem terriae rationi B ad K . Ergo A aaf H =s C arf L . 
£rgo pcrmutando A ad C =? H ad L . Sed pcr conftructionem»j 
criam D ad F pHj<1L. Ergo Aaif C =; D^F. Quod erat 
demonftrandum . Et hoc cft Thcorcma i. cap. 8. lib. i. Lo- 
gilticac . 

Theorema 1 1. 

QValcilunque fucrint quantitates A>B,C,D,Z . Ita tamen vt 
Bad Z =i C *d D. 
Dico A in C, .t</ B /» D tr A ad Z. 

Demonftratio . Pcr 8. Axioma C in B drf D in B tC^D» 
fed etiam per hypotheiim B *4 Z s= C D . Ergo C in EadD 
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tn B = B drf Z . Atqui etiam pcr 8. Axioma A in C ad C m B • == 
A 4rf B . Ergo A w C 4<i B i/i C =5 AadB: & infupcr CwB «d 
D in B t= B drf Z. Ergo cx xquo pcr f. Theoreraa A in C d<f B 
/mD - A«</Z, Quocl afTercbatur . En Thcorcma 2. cap. 8. lib.t. 
Logifticae . 

Thcorema III. 

OValcfcunquc fucrint quantiiates A,B,C,D. 
Dico 1. Si A ad B -C<irf D. ctiam A in D - B 1« C. 
Dico 2. Si A /» D = B /» C, etiam Aadb^C ad D. 
Conftruftio • Ponatur quantitas Z, vt B ad Z =j D <trf C. 
Dcmonftratio . Per hypochefim A ad B ss C «i</ D. Sed pcr 
conftructionem cciam Z <i</ B = C ad D. Ergo A .:</ B = Z ad 
B . Ergo per 7. Axioma A Z . Sed quoniam per conOruttio- 
nem B *<{ Z =j D ad C, etiam per 2. Theorcma A /» D ad B /'« C 
=5 AadZ. Ergo A 1» D = B inC. Quod erat propofituiru» 
in prima parco . 

Demonftratio fecundse partis . Per hypothefim AwDa B 
in C 1 atqui per confcruclionem>& Theorema fecundum A in O ad 
B in C = A ad Z.ergoA =Z.Ergo per 7-Axioma,B aiAsB^ Z: 
Setf pcr Conftruitionem li .<</ Z = I) ad C r Ergo B ad A = D 
<x</ C . Ergo inuertcndo A ad B = Ca</ D . Quod erat propofi- 
tum in fccunda parce . En Theorema 4.cap.8.1ib.i.Logifticai. 



Theorema IV. 

QValefcunquc fucrinc ouantitates A,B,D, 
Dico 1. Si A ad B 1= B ad D, cciam A in D = B q. 
Dico 2. Si A 1» D = B q 1 etiara A 4</ B = B <i</ D. 
• Demonftratio huius 1 heorematis,immediatc patct ex J.Theo- 
rcmate . En Theorcma j.cap.8.1ib.i. Logiftic*. 
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Theorema V. 

OValcfcunquc fuerint quantitatcs A,B,C. 
DicoA adh^ Cad C in B per A. 

Conftruclio C /'» B t= X. 

Demonftratio . Ex conccptu diui/ionis , patct , quod A ad X 
i ad X per A . Ergo pcr 1 heorema, enam A /» Xper A t= 
X i» i ) Sed X /» i . t= X . Ergo A /» Xp» A ^ X : Scd ptr 
Conftruclionem, X =5 C in B • Ei go A in C i» B per A C /» B . 
Ergo pcr Thcorema A B := C ad C /» B p er A . En Thcore- 
ma ; \Ldp.8Jib. i . Logiflica:. 

Theorcma VI. 

QVualefcunquc fucrint <juanritat« A,B,C,D. 
Dico i. Si A ad B =3 C ad D, ctiam A tB />/ C perV. 
Dico 2. Si A j= B //; C per D. etiam A ad B *=a C a<i D. 
Demonftratio primas partig.Pcr hvpotheLm A ad B t= Carf D, 
crgo inuericndo B ad A s= D tfri C.Arqui per heorema D^C 
=; B 4<i B /« C p*r D.Ergo ctiam B ad A != B <tci B /» C r EXEr- 
go pcr 7. Axioma A *=" B /» C />er D , vt dicirur in prirca parte . 

Demonftratio fccundse partis . Pcr y. Ihcorema B adbinC 
perD D adC . Atqui ner h) pothcfim ctiam A =i B /» C prr 
X) 1 Eigo pcr 7« Axioma Bad A D ad C . Ergo inucrtendo A 
*<f B == C ad E). Vt dicitur in fecunda partc. £n Thcorema 6* 
cap.8. lib-x. Logiftica; . 

Thcorema VII. ( 

QValefcunquc rucrint quantitates A,B,C. 
Dico i.Si A in B £= Qctiam C f*r A = B.Item Cpcr B srA. 
Dico 2.Si C pcr B r= Ajvcl C /*r A t= B ctiam A />/ C t= B . 
Demonftratio primat partis . Per faypothe/ii» A /» B t= C • 
crgo cx conceptu muJtiplicarionis, J ad A t= B ad C: crgo ctiam 
A ad C =5 1 B.ltcm B ad C =? 1 A : Ergo ex ccnccptu diui- 
fionis C p er A s= B: Itcm Cper B = A, vt afleritur in prima partc. 
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Demonftratio fecunda: partis . Pcr hypothefim C per B A 
vcl C per A B : crgo cx conccptu diuiiionis , B ad C tzi ad A 
vcl A 4i/ C s .1 fld B : Ergo pcr Thcorcma A in B s= i •>* C 
fed 1 in C = C : crgo A /*B t= C vt afferitur in fecunda partc . 
£ft Theorcma 8.cap.8.iiUi» Logiftic* » 

Thcorema VIII. 

QValcfcunquc fuerint quanritates B,C,D. 
Dico B perDad BperC tzCad D. 
. Demonftratio . Ex coftceptu diui/ionis D ad B =4 i 
B pfr D : Ergo per j. Thcorcma D /» B D =: B : Simt- 
li argumento patct C m B per C s: B : Ergo D in B per D = C m 
B per C : Ergo pcr * . Thcorcma D ad R per C sCdB per D i 
Ergo ctiam B per D, ad B per C C ad D* Quod crat demon- 
ftrmdum . Eft Theorcmay. cap.8. lib i. Logiftica. 



Theorema IX. 

QValefcunquc fuerint quanritatcs A^B^C^D^Z. Ita tamen vt D 
adZ s= A a</ B. 

Dico A per Dad&perC t^CadZ* 

Demonftratio pcr 8. Thcorcma A per D ad A per C C ad 
D : Scd ctiam per 8. Axioma A pe r C ad B p e r C =3 A <xrf B D 
*rf Z> vt patct ex hypothefi • Ergoex aequo per i. Theorema A 
per D ad B per C m C *</ Z . Quod erat dcmonftrandum» 

PARS TERTIA. 

EX pluribus , qu« in mea Logift ica fingularia poteris obfer- 
uarc t vnum tibi affero r Corapcndiura fcilicet $ quod eft 
Logiftica noftm habetur in rebus Nlathemaricis . Quid fi no- 
uem Theorcmatibus paulo ante demonitraris', totidcm aliaTheo- 
remata adderem, atque oftendcrem , pauca illa Thcorcmata_> 
abunde fufficere • vt aliquis terminorum ignorantia non la- 
borans, atque leuiter verfatus in Logiftica , proprio marte infcrrC-?» 
atquc demonftrare poifit , immenfam illam propofitionum multi- 
tudincm, in quibus ab Euclide aliquid ftatuitur dc proportiono 
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numcrorum, anguloruin. linearum, fuperficierum, aut corporum-» , 
J^on dubitoquin in nli compendio aduertcres aliquid fingularo. 
Si igitur ita placet, fumcmus cxpcnmentum , vtrum Logiftica no- 
ftra praeftet talc Compcndium . In quem rlncm praecedentibus 
theorematibus agcntibus de quacunquc quantitate (ex quibus ali- 
qua, nonnifi animi gratia funr propoiira) hic addam totidcm al;a_» 
tneoremata , fub affertiwnum tuuhs propofita % atquc fpecramifcj , 
non ad quamlibct quantirarem , fed propria quantuan conrinuse • 
in illiscnim agitur dc angulis , quos fola quantitas continua ad- 
mittit; vel de duclibus, ex quibus fola quanriras continua habct 
originem, atque haec theoremata adhibeo, vt vniuerfaiibus theort- 
matibus conrentas veriratcsrcftringam ad veritates (Jeometricas ♦ 
Fro cuius plcniori intclligcnria, notari cupcrcm fequeatia. 

Aliqua notanda circa quantiratum Additionenb, 

fubtra£tionem , ducfhinu, 
&: Rcdu&um. 

PEr Duclum, & Mulriplicationcm , idem fignificarc, vfii rccc- 
ptum eft . pari modo pcr Kcductum 6V diuifioncm , idcm ego 
intclligo. lam vero quantitates omncs,fiuc vniucrfaies, fiueconti- 
nuac, fiue difcretse fintj tamen admittunt additionem , fubtrattio- 
ncm , duclum, 6V redudtum , hcc cft muitiplicanonem 6V di- 
uifionem . Practerca fingulac illz quantitatcs , ncccMario crc- 
fcunt , fiuc augcntur pcr additioncm dccrefcum , fmc mi- 
nuyntur per fubtra&ionem , ln fingulis tamcn , cumdem cfie- 
£tum non caufat dudtus, autreductus: Vniuerfalis cnim , aut 
difcreta quantitas,qux hab.tar ex duclu, aut reductu , eriam habe- 
ri poteft ck irerata addirione, aut fubtraciione parrium illius quan- 
titatis, qus ducirur, aut reducitur , atque adco non datur vllus du- 
ctus, aut reduclus , fiuc multiplicatio , aut diuifio quantitatis vni- 
ucrfalis, aut difcretae , cui non pJ-ne sequiualeat adiino , vel fub- 
tra&io y & in his quantitatibus, omnis du£tus> vcl rcductus,etiam-» 
eft additio, vel fubtraclio magnirudims, limilis ci quas inucnitur in 
co quodducitur, veJ reducitur» In continua quantitate, oppofituin 
accidit ; etenim nulla continua quantitas quae habetur cx duclu vcl 
rcduclu , haberj poteft ex fola uerata additionc aur fubtractionc^ 
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partium , illius quod ducitur; atque adeo, non datur vllus duftus 
generans continuam quantitatem , cu) xquiualear additio,aut fub- 
tratfio i quod idem de redudtu verum eft j etenim in quantirato 
continua , duclus & reductus , caufant diuerfitatcm genericam in- 
ter illud quod ducitur aut reducitur , & illud quod habetur ex du- 
clu aut reductu, ade© vt de quohber ductu qui continux quantitati 
conuenit, veiificetur , quod fit additio extenfionis nouxatqucdi- 
verfx ab ea qux inuenitur in eo quod ducitur : de reductu autem_» 
venficetur quod fit fubtractio , fiue deftructio alicuius extenfionis 
quxinucnicbatut in eo quod rcducitur . Non datur vlla quantitas 
conrinua,qux non fit linea , vel fuperficies , vel corpus , & ex his 
continuis quantitatibus nulJa aiiter quam cx ductu nafcitur, vt fu- 
pra innuj , linea quidem ex ducru pundtj \ fupcrficies vero ex du- 
*tu Jinex i dcnique corpus ex ductu fuperficiei . Contra vero, cor- 
pus reductum, definit in fuperficiem, & fuperficies reducla , dc- 
finit in lineam ; deniquc linea reducta in punctum degenerat . Iara 
vero Jicet vniuerfalium , aut difcretarum quantitatum ductus intcr 
fe diuerfi non inueniantur , tamen ductus llli ex quibus continut-» 
quantitas produci poteft, admittunt maximam varietatcm arquO 
diuerfitatem ; & ab hac ductuum diuerfitate, refuitat omnis ditfi- 
miiitudo , qux inuenitur in continuis quantitatibus ; BtquediH- 
gentifiimeexpenditur a Geometria , non tanquam finis , quem in- 
tendit, fed tanquam medium ad fincm maxime ncceffariuni : finis 
enim a Geometna intentus, diuerfus non eft a fine quem intendit 
Anthmetica ; nimirum cognitam reddcre magnitudincm propofi- 
tx quantitatis ; iiue inuenire proportionem , quam propofita quac- 
uis quantitashabet ad cognitam aliquam eiufdem generis quantita- 
tem : Hoc enim de continuis quantitatibus ftatuere , propriurru» 
Geomctrix inunus eft , atque iJlud ldem Itatuerc de quantita- 
tibus difcretis, proprium eft ofricium Arithmcricx. Verum vt 
Geometria determinaie pofTit eam proportionem , quam quantitas 
incognita habet ad cognitam aliquam eiufdem generis quanuratem 
continuam , maximi momenti eft conllderatio fimilitudinis aut 
diffimilitudinis extenfionum , qux conuenire polfunt conrinuis 
quantitatibus : qux fimilirudo , tota depcndet a modo , quo conti- 
nux quantitarcs per ductus nafcuntur; non quod omnes quantita- 
tes continux fimiles fint , qux ex ductibus fimvlibus genetantur , 
fed quod fimiles eiTe non poflint, quin ctiam poflmt intclligi cx 
ductibus finnlibus genitx , quodque cxreris panbus , fimiJes du- 
ctus, nonni/i xqualcs quantirates producant, hcct maxime inxqua- 
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lcs eftc pofllnt, quae caeteris panbus, diucrfis ductibus producui- 
tur . llinc rt veritatcs vniucrfalcs reftringi poflint ad Gcoraetri- 
cas , fciri debent proprietaces diuerforura du&uum , quos admirtic 
continua quantitas, & cx quibus nafci,aut produci potclt • Ex mul- 
tis buiufmodi duclibus inter fe diuerfis , paucos aJiquos hic pro- 
pono, & aftcro proportionem , quam inter fe habent cx iilis ducti- 
bus genitae quantitates continuaj, fuppofito femper eodem princi- 
pio generante , quod Bafis nomine indico . Vbi diclas proportio* 
nes expofuero , veniam ad nodum rei de qua hic ago , atque indi- 
cabo vniuerfalium propofitionum vtilitatem , & oftcndam quomo- 
do m Hlis, tanquam in fontibus habeantur veritates , quas intendit 
Geomctria, & Arithmctica , Et niii fallor cx his inteUiges haxum 
fcicntiarum Cornpendium paulo ante infinuatum . 

Definitiones aliquorum du£hium , ex quibus na- 
lci pofTunt quantitates continux . 

IN ordine ad dcfinitiones, aut dcfcriptiones duftuum hic pn> 
poncndorum , notari vcJlem . Primo , quod hic non confide- 
rem , pun&i duftum , ex quojinea nafcirur , fcd tantum du#us 
ahquos, exquibus , aut fuperficies, aut corpora producuntur. Sc- 
cundo . Bafim, a me.appelJari , iNam quantirarcm , qux in aJianu 
ducitur. icttio , Dudum parallelum , dici riJurp , in quobafis, 
ita reccdit a primo fuo vcftigio , vt femper mancat paraJJela , ad 
illud veftigium . Quarro. Duclum circuiarcxn , appcilan eum-> , 
in quo vnum bafis exrrcmum quiefcit , & reliqua ba/is circuJanrcr 
mouear , circa extrcmum quod quicfcit , & fixum remanct . His 
praenotatis . 

Primus dudus vocetur, quando bails (quaecurua floni1t,vcl 
amifTa curnrarc dcfimt effc curua)du<ftu paralklo afTurgit iaialtiw- 
dincm,pcr ipfam aJritudincm,ita vt bafiscxtefio femper maneat u> 
uariata.Hinc A in Cdu&u primo.figniricar bafim A»duclu parallclo 
motam pcr lineam C , perpendicularem ad bafim A . Hoc primo 
duliu gencrantur rectanpuJa- cx bafi , quae iit linea . Iicm parallc- 
lcpipcda recra,ex bail quae ilt parallelograiumum . Itcm prifmau 
redta,ex ban* qux/ir fuperficics pJana , & redtilrnea . rcm Cyim- 
dri^recli , cx bail , qux lit circulus . Item prsedicrorura corporum 
fuperficies iatcralcs , e% circumfcrcntu ba/ium , qua; generant di- 
cfca corpora . 
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Notandum hic cft >quod licct primus duclus iam dcfcriptus 
proprius fit continuz quantitati , tamcn plane aequiualet duclui 
communi omnibus quantitatibus*, hoceft iili , in quo tora vna ma- 
gnitudo , ducitur in totam aliam magnitudioem r atquc hinc ht 
quod aequiualenter idcm fignificct A in C, & A in C dudhi prinv; ; 
poftremus tamcn loquendimodus non adhibetur>quando non agi- 
tur de quamitate connuua . Prseterea quando fermo eft de primo 
ductu, non confideratur nifi extcniio bafis , quae ducitur , & altitu- 
dinis in quam bafis ducirur, non vero ouruitas, licct bafis curua fit i 
quare coipfo quod A c= B, & infuper C =5 D, ncceiTario A in C 
ductu primo £ in D duciu primo , tametfi quantitates A & C 
non habeant vllam curuiratcm , & quantitates B & D habeant 
quamcunque curuitatcm . 

Sccundus ducius vocetur, quando bafis duclu parallclo aiTur- 
git in aliitudincm per lineam obliquam ipfi bafi, ita tamen , vt 
bafis extcnfio femper naneat inuariata . Hinc A in C duciu fe- 
cundo, fignificat bifim A duclu paralicio moram ad altitudinem_» 
C, fed per Jineam obliquam ad ba/im A . Hoc fecundo duclu ge- 
nerantur paraliclogramma non reclangula, ex bafi qux fit rccla^ 
linea.Item paralleiepipedanon recta,ex bafi quae fir parallelogram- 
mum . Item prifmata non recla, ex bafi qux fit fuperficies piana, 
& rectilinea . Item cylindri non recli , ex bafi quac fit fupcrficiet 
plana & curuiiinea • Item praediiiorum corporum fuperficics ia- 
terales, ex circumferentia bafium, quae generaht dicta corpora . 

Tertius duclus vocetur , quando bafis duclu paralleio affurgit 
in altitudinem per iineam ad bafim re&am , vei obliquam i ita_* 
tamen vrbafis in ipfo duclu, fempcr vniformiter decrcfccndo , de- 
finat in lineam , vci punclum • Notari hic poteft terrium hunc 
du&um efle mixtum ex duclu 6V rcduCtu bafis, adeo vt in illo fimui 
concurrant bafis duCtus in altitudincm, & ctiam vnius, vei duarum 
exrenfionum bafeos reduclus pcreamdcm altirudinem . Hinc A 
in C duclu tcrtio , fignificat bafim A duclu paraiiclo moram ad 
altirudincm C, ita tamcn, vr in ipfo motu fempcr vniformitcr 
decrefccndo, pcreat vni , vci vtraque extenfio bafis A • Hoc tertio 
duciu generanrur quxiibct triangula rcctilinea , cx bafi qux fit 
recia iinea. Item feftores circulorum» ex arcubus quibus infiftunt . 
Item dimidius circulus, cx dimidia circumfcicntia . Item totus 
circulus , cx tota circumfercntia • Item quslibet p\ ramidcs , ex 
baii, quae fit fuperficies plana, & rcclilinea. item quilibet coni,sx 
bafi qux fit circuius, vci eliipfis . Item fcctorcs fphaeras , ex curuis 
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Iphxrx fuperficicbus,quibus infiftunt . Itcm dimidix aut inregra; 
fphxrx>ex diinidia , aut integra fphxrx fupcrficic . Ircm pyrami- 
dum,conorum,aut feclorum fphxrx fuperficies Jaterales,cx circum- 
fercntia fupcrficici,cx qua corpus producirur . 

Quartus ductusvocetur ,quando bafis qux fit reftaJinea»» 
vel reclangulum , illt inftftens mouetur circuJanter , circa Jatus rc- 
cranguli re&x linex infiftentis , quo cafu altitudo ad quam bafis 
hoc duclu intelligitur anurgcre , eft arcusqui dcfcribitur i punfto 
bafis , quod magis diftat a latere quiefcente . Hmc A in C du&j 
quarto, fignificat bafim A , qux fit recla linea , vel rcclangulunu 
illi infiAens , motam circuJariter circa Jatus talis rcctanguli. 
hoc quarto duclu gcnerantur fe&orcs cjrculorum.aur dimidij,aut in» 
tegti circuli, cx bafi, qux fit radius circuli . Item cyJindri recli,ei 
bali , qux fit reclangulum . 

Quiotus duclus vocetur # quandobafis ,qux fitfcmicirculus, 
vel curua eius circumfercntia , mouctur motu circuJari , circa dia- 
metrum femicircuJi : quo cafu , aJtitudo ad quam hoc du&u inrcl- 
ligitur balis affurgere, eft linea qux defcribitur a punclo bafis, 
quod magis diftat a linea, fiuediametro quiefcente. Hinc A in 
C duclu quinto, fignificar femicircuium , vei eius curuam circurn- 
cumferentiam, motam circuJariter circa diametrum, perarcum C 
dcfcnptum a puncto bafis, quod magis diftat a diametro quiefccn- 
te . Hoc quinto duclu, generantur fphxrarum fupcrficies , cx bali 
qux f;r curua femidiculi circumferentia • Item fp n xrx , cx baft 
qux fit fcmicitculus . 

Duclus fimiles, dicuntur , in quibus bafes fimiJi modo ducun- 
tur in aJritudines , fiue bafcs iJlx inter fe limiJes fuerinr , fiucj 
ditfimiJes . 

AfTertiones fundamentales de ducfHbus : fiuedc 
proportionibusquantitatum, ex fimili- 
bus , vel diuerfis du&ibus 
genitarum . 

NOta intcras A& B, fignificare bafim , fiue continuam qua 
titatcm qux ducirur . Irem C & D, fignificare altitudinem, 

in quam bafis ducitur* eo ductu de quo agitur • Item H, ilgniH 
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re, tot vnitatcs quot bafis extcnfiones in jpfo ducru dccrcfcunt . 
Item F fignificare tot vnitates > quot extcnfiones bafi conueniunt . 
Deniquein atfcrtione de quinto ductu, pcr littcram G intelligi dc- 
bct tuta diamcter bajis,que ducitur & per litteram C inteliigi dcbct 
tota circumferentia circuli diamctro G defcripti: vel per G & C in- 
teliigi dcbent partes prxdiclaru linearu, ipfis totis proportionaJe>. 

Afiertio prima . A in C ductu primo, ad A in C duciu fecun- 
do i ad i. 

AiTertio fecunda . A in C duclu primo , ad A rt C duclu tcr- 
tio =s A in C ad A in C per i f E , hoc eft 6 ad $ , vcl 6 ad 2. 

AiTertio fertia. A in C duclu primo , ad A \n C ductu quar* 
to ss i ad i. 

AlTcrtio quarta • A in G ductu primo, ad A in C duftu quin- 
to p 1 f F ad 4. 

AiTertio quinta • A in C ad B w D e= A /wC quouis du<ftu , 
ad B in D fimiii duclu • 

AlTertiones fundamentales pro Arcubus circulo- 
rum,eorumque finibus,fubtcnfis,& angulis 
qui arcubus infiftunt. 
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Sfertio fcxta . Circumfcrentia circuli X , ad circumferentiam 
circuli Z, habeteamdcm proportionem, quam radius citcuii 
X, habet ad radium circuli Z. 

Aflertio feptima . Siarcus A ad arcum B =3 radio C ad ra- 
dium D Etiam finus E ad finum F , item fubtenfa G ad fubten- 
fam H ti> radio C ad radium D , & viciflim, fi finus E, ad finum 
F, vcl fubtenfa G ad fubtenfam H =s radio C ad radium D,c'tiam 
arcus A ad arcum B ss radio C ad radium D. 

Nota , in hac & fcquenti aflcrtione fupponi quod C llt ra- 
dius, £ finus, G fubtenfa , ciufdem arcus A • Item quod D , fit ra- 
dius, F finus, H fubtcnfa, eiufdem arcus B. 

Aflertioo&aua . Pofito quod arcus A & B finguli producli 
tranfcant per verticem anguli , qui arcubus infiftit ; vcl Jinguln 
arcus A & B, centrum habeanc in vcrticc anguli , qui arcubus 
infiflit i tunc i\ fubtenfa G ad fubtcnfam A S vcl finus E ad fimi- 
lem finum F ^ radio C ad radium D; etiam anguli arcubus A. 
<2r B infiftentes crunt interfe xquales; & viciflim , li anguli arcu- 
bus Aci^B infiftentes,fint interfe a;quaies,etiam finus E ,ad fiuuna 
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F; & fubtcnfa G ad fubtenfam H •= radio C ad radiuin D. 

Kora quod per finus fiinilcs > intelligam illos finus , qui f:n- 
gulifint finus arcuum,aut2cqualitm,autmaiorum , aut nunorunui 
quarta partecirculi . Sivero vnus ilnus conueniat arcui, qui fit 
maior quarta partc circuh , alter conucniat arcui, qui fit ininor 
quarta parte circuii, hi finus ctunt difTimiles . 

A(fcrtio nona. Si anguius P iniiftat duobus arcubus K &~ L 
sequalibus radijs dcfcriptis, & prior K pruduclus tranfeat per ver- 
t iccm anguli P, fecundus arcus L, habcat cenrrum rn vertice angu- 
li P: etiam arcus K aequabitur duobus arcubus L. 

Propofitas hic arfertiones , fpeciantes ad angulos , aut conti- 
nuarum quantitatum genefim , legitimis demonftrationibus fTabi- 
liendasefle non ignoro , eas tamen demonftrare, huius Joci noru 
cft, vbi aliud mihi onus non incumbit , quam oftendere , quis vni- 
ucrfaiium propofitionum vfus fit , atquc vtilitas ; cV cjuam vtilo , 
ac commodum Gcometriae, atquc Arithmericne compcndium arfe- 
rant : Hoc vt appareat, infoiccfi placct Euclidis elementa , atque 
inrer immenfam multitudinem propoiitionurri,aliquas eligcinqui- 
bus alTeritur proportio quam interfe habent,aut anguli,aut numcri, 
aut lineae, aut fuperfkies aut corpora, o\: notatis a te propofitioncs 
ad mc tranfmittc , vel ex fupcrioribus oclodecim theorematibus 
tranfmiffas ad me propofitioncs,no a mc,fcd ab aiiquo ex mcis do- 
monftratas exhibebo tali difcurfu , quem commode pcr fe facero 
pofiit aliquis leuiter inftrudus mca Logiftica, dummodo termino- 
rum ignorantia non laborct : vel id praeftare non potero . Si pri- 
mum fateri dcbcbis ex paucis veritatibus paulo ante propofitis,tan- 
quam ex fontibus deriuari riuulos , prolixc propofttos, atquc labo- 
riosc exhibitos abEuclide.eofquc omnes in his fontibus poffideri b 
Si vcro id,permeos, prsftarc nonpoftlm in iingulis cji dicitspro- 
pofitionibusEuclidcis,cgo amplius aiiquid conabor cibi perfuadere, 
nimirum infinuatum hacrenus i Geomctriae , atquo Arithmcticx 
compcndium, minus efe,quam dimidura partem illius compendij, 
quododxodecim theorcmatibus compleclor . 

Iam vcro, vt vidcas modum quo praedictas propolitiones hi" 
clideas remittam demonftratas : propoao pauca cx praecipuis theo- 
rematibus Archimcdis, quibus addo demonftrurioncs non tbfimi- 
Jes ijs, quac adhibendae erunt ad dcmonftirandas tpropoJitioacs f.u- 
clideas , fic cnim melius intcliigcs diftkilcs non futuros difcur- 
fus, quibus demonftratas recipies propoiitiones Euclrdeas , & con- 
fiderando quam facile , quam cxpedite, demonftrentur propofitio- 
ncs Archtmcdis , longo inceruailo diirkiiiorci Eudideii > facite-* 
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tibi perfuadebis , me non nimis magnifice locutum fuifTe de com- 
pendio quod habctur cx noftra Logiftica, quando dixi, illud am- 
plecri fuperiu6 cnarratam propofitionum Euclidearum muhi- 
tudinem-» • 

Teorema I. 

DIco tam circulos , quam Sphaerarum fuperficies > inteife habe- 
re duplicatam rationcm radiorum . , . 
Demonftratur primapars. Circumfcrcntia circuJt X fit A , 
radiuseius fit C, fimiiiter circumferentia circuit Z, iit B, radtus 
cius fit D . Hoc pofito , A in C duclu tertio =i circulo X . 
Itcm B in D dudu tcrtio circulo Z : atqui pcr j, AfTcrtionem. 
A /n C, ductu tcrtio aci B in D >duftu tcrtio =; A in C ad B in D r 
Ergo circulus X ad circulum Z t= A in C ad B /* Q. Atqui patet cx 
tcrminis & Theoremare ^.fccundae partis A m C ad B in D ftabcrc 
duplicatam rationem C ad D , quandoquidcm per 6 alfcrtionem, 
A(u/B =1 C flf/ D: Ergo etiam circuius X ad circulum Z , habet 
duplicatam rationem C ad D.Quod crat primum. 

Pro fccunda partc . Radio fphasrae X dcfcripta dimidia circu- 
li circumfcrentia , fit A : eodcm radio defcripta intcgra circuli 
circumferentia fit C , frmiiitcr radio fphxrae Z, dcfcripta dimtdta 
circuli circumfcrentia iit B r Eodem radio defcripta intcgra circu- 
li circumfcrentia fit D . H*s pofttis, codem prorfus modo, fccun- 
dam partcm probo , cjuo primam demonfhaui: Etcnim A in. G 
duclu quinto=; fuperfrciei fphaira: X* ltcm B in D , ducru quin- 
to ts fuperficiei fphaeraiZ \ Atqui perquintam Aflertionem , A W 
C duitu quinto , ad B in D duftu quinto t= A /« C ad B in D . 
Ergo fupcrficies fphaeraj X ad fuperficiem fphsr* Z t= A in C ad 
B /»D ; Sed cjuoniam pcr hypotheiiui 1 &: fextam aflcrpionem-» 
A ad B=? Cad D : Etiam ex terminis,& Thcorcmate j. fecunda: 
partis patet A in C ad B in D habcre duplicatam rationere B ad 
D : Ergo fuperficies fphaexse X ad fuperriciem fphacrx Z, habet 
dupHcatam rationem C ad D : fcd per <S. AfTcrtionem , C ad D := 
radio fphagrx X , ad radium fphaerae Z r Ergo fuperficies fphavx 
X ad fuperficiem fphaerx Z, eft duplicata rationis, quam habet ra- 
dius fphaeraeX ad radium fpharat Z. Vt in fecunda parte aife-, 
ritur. 

Thco- 
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Theorema II. 

DIco fphxrxfupeificivMi etTc quadruplam maximi urculi eiuf- 
dem fphaerae. 

A fit dimidia circumferonria circuli radio fphcTrae defcripti , 
C fit integra circumfercntia circuh eodem radio dcfcnpti. D fit ra- 
dius fphaerae . His pofitfc . Ex conceptu tertij ductu> patet^A m D 
dudtu tertio =: dinudio circulo maximofphaerae,fed per aflcrtioncm 
fecundam, A m D ductu pnmo ad A in O dudtu tertio «8 6 ad } : 
Ergo A in D ductu primo nfi circulo maximo fphaerae: ergo A in 
2 D duchi primo s= duobus circuhs maximis fphxrae j atqui 
ctiam A m C ductu qumto ^ fuperficiei fphaerae: Ergo duo cirtu- 
li maximi fphcerae ad tocam fphzrae fuperficiem ss A m i D 
ductu primo , ad A in C ductu quinto s fed per quartam affertio- 
ncm , A/nD ductu primo , ad A in C dudtu quinto s= zad 4. 
Ergo duo maximi circuh fphxrae,ad fuperrkiem fphaerae 53 1^4: 
Ergo ctiam quatuor maximi circuli fphasraj =; toti fupcrfictci fphx- 
rae : V t alferebatur . 



Theorema III. 

Dico fphxras habere triplicatam rationem radiorum . 
Kadio fphaerx X dcfcnptus femicirculus lit A . Eodcm 
radio defcripra circuli circumferentia,fit C . Similitcr radio fph*- 
ras Z, defcnptus femicirculus fit B ; eodcm radio defcripta mtc- 
gra circuli circumfercntia fit D . His poiitis , propofitam vcrita- 
tem euinco i difcurfu planc fimih , quo vfus fum , vt oftendcrcm-» 
circulos habere duplicatam rationcm radiorum . Etenim A dn C 
ductu quinto *= fphaerajX- Item B/w D du&u quinto Jt=r fphacrx 
Z ? Sed A C duclu quinto ad B ift D du£tu quinto fc=*A /w Cad 
B/«D, vr paret ex quinta aflertione : Ergo etiam fphaera X ad 
fphaeram Z «=* A /« C ad B /» D : atqui ex terminis , & TJieorc- 
mate ?.partis fecundx patet Ain C «i B /s D habere triplicatam 
rationem C ad D , quandoquidem A .a/ B habec duphcatam ta- 
tionem C ad D, vt conflar 111 Theoremate 1 . Ergo fphaera X ad 
fphxram Z habet tnphcatum rationcm C ad D, hoc eft triplicatam 
rationem radiorum. 

Thco- 
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Theorema IV. 

REctx A infiftat reftangulum X , cuius altitudo B . fit asquahs 
ipfi C, dimidia circumfcrcntia circuli Z , radio A defcripti. 
Dico reclangulum X > atquari circuio Z ■ 
A in B ductu phmo s= Reftangulo X : itcm AimC du&u 
quarro x circulo Z : Ergo ReCtangulum X ad circulum Z s= A m 
B ductu pnmo; ad A in 2 C duciu quarto : Sed A in B ductu pr*- 
mo A/nC ductu pnmo , cum per hypofhelim B ^ C : Ergo 
A in C duclu primo ad A in z C du£ru quarto sr Rcclaogulo X ad 
circuium Z l atqui A in C ductu primo , ad A in 2 C dudtu quar- 
to=s i^i, vr patet ex aflcruonc tertia : £rgo etiam Reclan- 
gulum X ad circulum Z ~ 1 ad r. Ergo Rectangulum X ~ cir* a 
ro Z, vt aftercbarur . 

PARS QVARTA. 

SVpereft iupremum poftuiatura . An in rigorcfis ftrictiiue com • 
poilrarum cequar ionum cnodationibus, diuerfam a cactcris ra- 
tioncm incam , an vero liloium veftigijs lnfiftam . Vthuic poftu- 
iato faciam fatis, fequcns probiema tibi confidcrandum propono, 
quod continet modum refoiucndi quamcunque aequationem com- 
pofitan , confiftcntcm intcr quantitatcm cogniram , &dignitates 
primas , fccundisdignitatibus aaneias , quibufcunque fignis aiti- 
ciantur* Tui Algebrifta:, niii faiior, in hunc modum problema^» 
proponcrent. Refoiucre quamcuoque aequationem quadraticam, 
afteriam fub iatere • 

1 ' Problema . c Ji c ^ ,£ 

PRopofitafir quscunque aequatio compofita , confiftens inter 
quantitatem cognitam , & duos numeros denoniinaros cam 
dem habentes dignitatem, vnustamen numcrus primas dignitatcs» 
aiter dignitates fecundas indicet . 

Oporteat propofitarn «quationcm rcfoluere • 
Quantiras cognitaqux m vna xquationis partc inuenitur, vo 
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ccrur K. Itcm numcrator digmtatum fccimdarum vocctar M.Dcni- 
que liigniratem rcpraefentet littcra A . His pofitis . 

Primo fchbantur fequcnres duo numcri dcnominati M a i & 
Kao i • fccundo inucniatur vaior aggrcgati cx N q, & M in 4 K. 
vel cci tc vaJoi difierentiae N 7, & M in 4 K, atquc inucnh valons 
phma radix vucetur H j runc numerorum denominaturum M .1 1, 
6V K d 0 1, minor aequabitur diraidias differentiae H & N r maior 
▼cro aequabitur dimidio aggrcgato cx H & N. quare pcr caput 
fextuin likri phmi Logifticx inuenietur valor nutnerorum dcno- 
minatorum, gui in aequatione propoiita continentur % aut aliorum-* 
quorumJibct habentium eamdem dignitatem , practer quod nihii 
requihtur ad aequationis refolutionem . 

£x. gr. Propofita fit hxc xquatio 1 * 1 f 4 4 z := 1 8. igitur 
numehiuxta primum praefchptum fcribendi erunt 4 a 1 & 18101. 
deindc valor aggregatt ex 1 <j, & 4 /« 4 in 1 8 crit z 8 9 i atque hu? 
ius valoris prima radix eft 17 ; quare dimidium dirTerentix 17 & 
i # hoceft8, erit valor minoris ex duobus numeris denominnii 
4 a 1, cV ifta 0 i, atque alterius fiue inaions valor erit dimidium 
aggregati cx 17 & 1» hoc c/r 9. 

Rurfus propoiita iit xquatio in qua4*J 2 — 1 a 1 ^ 14. igi- 
tur numeri iuxta primum prx&riptum fchbendi erunt 44 r & 
1 4 a 0 1. dcinde valor aggrcgati cx 1 q & 4 in 4 m 14 crit 2:? , 
atque huius valoris pnma radix cft 15 • quarc dimidium dificrcn- 
tiae 1 5 cr 1, hoccft 7,crie valor mmoris cx duobusnumeiis dcrv> 
ininaris 4.1 1 & 1.4401, atque alterius /iuc maions vaior 
crit dimidiura aggrcgati 15 c^r 1, hoc ell 8. . ■> . titr 

Rurfus pofito quod 7 a i~* 9-41 =i 10, tunc numen njxrt-» 
primum prxfcriptum fcribendi erunt 7 a 1 , & 1 o 0 0 1 , dcindcj 
valor aggregati cx 9 7 & 7 /« 4 »» 10 erit >v$t j atquc ku'tu% vaJo* 
ris prima radix cfl 19. quarc dimidium dirTcrcntiacip & 9., hoc 
eft 5 ent valur vnius cx duobus numcns dcnominatis 7 a 1 cV 
1 o<:o 1 : atque altehus valor eht dimidtum aggregatt ip&9> 
hoc eft 14. 

Rurfus poliro quod 7<rz-p4 1 aq — 1 1 r 4, tunc numcri 
fcribendi iuxta primura praeicriptum erunt 7 * t* cV 1 1 * c 1 fc'"f« 
dcindc va)nr chrTcrcntiae ^ 7 atque 7 iw 4 /» 1 1 ^ffr 4rt tt 4 : huiis 
vatoris prima radix ed z« quare dimidiura diflercntiac .2 & 0, J:uc 
cfl 7 2 crit vaJor vnius cx numcus denomioatis 7 1*: & 
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H & o \ per 4' atque aiterius vaior erit dimidium aggregari ex t 

& p, hoc eft 1 1 p e r 2. 

Quandomm iuxta fecundum regulx prafcriptum adhiben* 
fit aggregatum , vt in tribus primis exemplis faaum aduertc? , 
vel quando diffcrcntia fumcnda fir , qux in poftremo <*empla 
adhibetur , non dctermino i ntquc etiam hic addo propofiti 
problcmatis maiorem quam admirtit amplitudinem r aut cius 
demonftrationcm , licet paucis- iineis abfoluafur i ?el entfrtL» 
communis eft rcfolucio quam problema continety 6V plane inu- 
tile foret plura de Ula fcribere , vel certe apud* alie* ribrv tnbe- 
nitur, fcd dici debct mea : hoc fi cx fe intelligam > frfctim rci 
mex , ad me fpectanrcm curam tufcipiam , atque fubmfftam qux 
requirit problcmai non alio fine hic tibi propofirum > quam vt 
videas an fit meum ; cgo in cius deuiondrartonc non adfttibeo nifl 
difcurfus agentes de quantitatc quam appello vniucrfaJem, ctcnim 
(quod Algebrx fcriptoribus familiare cft) non confucui recurrere_> 
ad quantitatem continuam , vtdemonftrem illud , quod pertinet 
ad quantitatem difcretam , vel tam continux quain difcretx quan- 
titati communc cft • 

Hxcad te fcripfi fufius quam par crat, noui enim tuam~» 
in rcbus Mathematicis fcicntiam , arque ingenij perfpicacira- 
tem , fed etiam tu nofti mcam tenuitatcm in enodandis difli- 
cuitatibus , quas , quia paucis verbis vincerc non potcrarr__ , 
fcriptioncm produxi , & prxfertim conatus fum illas fuperarc , 
quw a te mihi fuere propofitx , etenim epiftolx ratio non_> 
patitur profequi fingulu : quare tibi npn fatisfaccro , fed ncquc 
raihi fatisfeci . verum amicitix tux fiducia fuflcntor, 6V fpcro 
condonaruium tc quod dceffe perfpicics : hanc a tua bcneuo- 
iciuia gratiam cxpecio i & longc raaiorera prxftabis , 11 errore 
ahquo melapfum aduerteris , illo me libercs. vale & Marhc- 
maticas fcicntias cxcolcrc , & amarc pcrge^ . 




Prxtcr typographi errorcs annotatos in finc fccundi Irbri Lo- 
gifticae , criam fequentes taies funt , vt Logifticoe ftudiofum noo^ 
parum curbare poffcnr, & in duobus primis libris inucniunnn 
Pag./oJin-7. A in B =^ C Jcgc C in A « B. 
pag.d9.lin. 1 1 . X in 4 Z c= X — Zfl Jcgc X m 4 Z — X f Z 
pag.71.lin z6. X/mZ=? 1 4 x lege X in 2 Z = 2*1. 
P a g'7*« ProbJeraatis VI. fccnnda lolutio lcgcnda , vthic fcquitur . 
Numcrorum X & Z minor fit 1 4 1; crgo maior crit 11— 1 a 1 
ergo X 1 f Z 2 ss I42&f U'- 1 <x 1 1 <j 2 f 144 ~ i 4«J 
fiazAzaz — x 4 4 1 f i 44 : atcjui pcr Aypothefim X :fZ2 
-3104 crgo 242—2441^144=1 104 crgo 24i^ 2441 
40 refoluendo hanc «cjuationcm compofitam , inucnics n«- 
znerorum X cr Z, minorem eiTe 2, 6/ maiorem elfe 10. 
pag.87. lia»2«.<litTcrcntja X & Z lcgc diffcrcnti* ncgatiua X & Z. 




